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Glarifsimo Spedati(simoq 5 Viro 

Mathefeos Peritiffimoj 

D. qVLlSLMO OVgHTR.EDO, 

Ecclefiae quae eft Aldeburhe D in agro 
Surrienfi, Reftori* S. 

N tibi tandem QVir Clariffime))am abfo* 
lutum opud illud cu)us fpem fecit Trofofttio 
ea Cyclometrica^quam fab Pafchatis fefxo 
Typis excufam tibi dicavi. Quod cnnt^ pro 
more^ubi in publicum pro de at ^alicui infcri^ 
bendumjtt^ non tarn Virum magnum quam 
magnum Mat hematicum qutrendumputavi^cui illud in- 
fcriberem. Adeoq? non alii cuiquam quam tibi magis il- 
lud deberi facile perfpexh qui & a Mathefi optimeme- 
ritusesyd?* cujus fcriptis me profecijfe lubens agnofco: 
quippe quiintua Clave Mathematics D opere licet non 
msgno 9 ea.br evittr Jimul et perfpicue tradidtfiiflu* mag- 
nis aliorum voluminibus fruflra quejstemus. 

Opui hoc invenies ( f quid ego judico ) plane novum. 
Cur enimita nonvocitem nihil video: nee alii credo id 
inficiasibunt. Quamvis enim non dubitandum Jit , quin 
propojitiones aliis cognit& fparjim immifceantur , ( quod 
necefjario faciendum erat^partim ut in de ad alia lux af~ 
fulgeat, neq\ videar aliquid comminifci^ quod Matheft 
jam invent* atq^ excult£ nihil habeat affined parti m eti- 
Am ne hoc ipfum opus muulum prodiret & mancum cum 
ilU ex principiisnojiris ita ftatim confequitntur ut eti- 
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DEDICATIO. 

amfi alias ignot£ effent necejfeflt ut hinc flatim innotef- 
f dint'-) & quidem ex earum illuftrioribus plerafq; non a- 

► pud alios pri&f fciverim exjlare quxm ad eas methodo htc 

*- pervenerim:) cum tamen& nova mult a, alii s nee in' 

( vznta nee cogitata quidem, habeat^ atq m -> omnia novi me- 

thodo a nobis primitus inGeometriam introdu&a^tra- 
dat? cdq? (nifi meisfortajfe nimis faveam) perfpicuitatt 
qua in abfirufloribus hi fee problem at is nem* ( quod fci- 
am ) ufus efl^Non eft cur novum dubitem appellate. 

Nempe inde ortum fumit h*c nofira methodus ubi 
Cavalhrii methodns Indivifibiliuoi definite Vnde c- 
tiam & operi ipji , ipfiqh titulo 3 anfa data ej}$ nt e- 
nim tile (nam , Geometriam Jndivifibilium 9 ita Eg* 
methodum noftram, Arithmetical!! Infinitorum 3 nomi- 
nandam duxi. 

ghtomodo autem ego hue pervenerim $ licet id mi- 
vns videatur di3u neceffarium, cum omnia eafere me- 
thodo fcriptajint qui inventa 5 tamen y quoniam id tibi 
non ingratunr fore judicv 3 ifiius etiam rei hifttriam 
breviter contexam. • 

Exennte Anno 1650 incidi in Torricettii fcriptd Ma- 
thematical ( qua utper alia negotia licuit, anno fequen- 
te i6$i,evohi^) ubi inter alia y Cavallerii Geometri- 
afri Indivifibilium exponit . Cavallerinm ipfum nee 
ad manum habui , & apud Bibliopolas aliqnoties fru- 
siraquajivi. Ipfius autem methodus, pr out apud Torri- 
ctlli m traditur^ mihi quidem eo gratior erat quod ntfcio 
quid ejuf modi ex quo primnm fere Mat hefem falutave* 
rim animoobvetfabaturo quodenimde circulo apud pit- - 
rofq? obtinet,{quipro infinitorum latcrum polygono ha- 
berifolet, adeoq? Veripheria pro reUis infinitis infinite 
brevibus? ) vifum erat mihi ^ mutatis mutandis, etiam 
alibi non imtiliter accommodxri pojfe 3 & quidem eo 
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DEDICATIO. 

fpeffdre non pane a qu* apud Euclidew, A pol Ionium 3 & 
prtifertim Archimedem paffim ex ft ant. Erant autem \ 
eanonnifi confufa adhuc apudmecogitata qu& nondutn 
in ordinem redegeram. Neq? enim per alia licuit nego- 
tid, Mathefi dpimum ex profeffo afplicare^ fed eifaltem 
horis nonnunquam fubcijivis indulgere 5 priufquam a- 
liunde ad hancquam jamfubeoprovinciam vocatus fit- 
erimi quodnonita multo prius contigerat. 

Vbi hujufmodijam obtinuiffe methodutn perfenferam$ t 
cogitare apud me cepifium non hinc aliquid de circuit 
quadratura^ quamfummos femper viros'exercuijfe notum 
efcluminis accedat. §uodfpem facer e videbatur 3 hocc- 
rat* Infinitorum Coni circulorum % adtotidem Cylindrical 
tio jam erat cognita nempe ut 1 ad%^ eorum autem dia- 
metri omnesin trianguloper axem cohi^adtotidem inpa- 
Tdllelogrdmmo per axem cylindri \funt (uti not urn oftjut 1 
ad 2. Pariter in Conoide parabolicocirculos omnes adto- 
tidem in cylindro circulos notum erat rationcm habere 1 
dd 25 torum autem omnes diametros ad diametros horum 
efft ut 1 ad 3. Afanifejium etiam erat reEtas trianguli effe 
Arithmetice proportionates^ five ut i^^^r. ergo circu- 
los coni (in diametrorum ratione dnpUcata) ut i^fy&c. 
Item circulos Conoidis parabolici (in duplicataratione or- 
dinatim-applicatarum, hoc efi^ in ratione diametrorum^) 
ut\)ly$J&c.ergoeorii diametrosut V 'i D V '2,V '%)&c.quip- 
pe in circulorum fuorum ratione fubduplicat a. Fieri igitur 
poffe fperabam^ut alias etiam ex cognita ratione quant ha- 
beat feries circulorum^ five (quod eodem recidii) quadra- 
torum ^adtotidem aqualiaynveniri poffet & quam habent 
rationem eorum vel diametri vel latcra ad £qualia totide 
Tioc autem fi nniverfali dliqua methodo invenire poffe-^ de 
circuit quadraturafatis profpeUu ejfet.Cum enim jam no- 
turn eratrfarallelos omnes infph*ra circulos ^adtotidem in 
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DEDIC ATIO; 

Cyliudro, efe ut 2 ad 3 hfi inde cognofcipojfet quam ha- 
beant omnes eorum diametri addiawctros horum^ in- 
ventumforet quod qu£ritur;nempe Circulum ilUJ)* <jj>ua- 
dratum diametri confiituunt. KeduBo it* froblemate 
Geometrico ad pure Aritbmeticum. 

Huic igitur inquifitioni^ ijiius anni 1 6 5 1 fine y & ini- 
tio fequentis i6$2^meapphcuio ea plane methodo quam 
indie at hie Traffatus: opinatus vcl wde conjiare aliquan- 
dopojfe quo mode quadra?; dm efiet cir cuius >vel jorte ne 
quidem quadrandum ejfc, velfaltem aliquid hinc emerfu- 
rum ejjequod opera effet pretium. 

Aggrejjus igitur fum pn mo ( ut ajimplicioribus inch*- 
em) feries fimplices^puta quant it at urn Arithmetic} pr$- 
portionalium^velin earum ratione duplicata^ triplicata 9 
&c. deinde & fubduplicdta^ fubtriplicata, &c* atq? ex 
bis compofita^puta^fubdupUcat£ triplicate &c. ant eti~ 
amqualitercunqh mnltiplicata^vel juxta denominationem 
rationalem aut etiam irrationalem. In quibus omnibus 
res plane quidem ex voto & 'fupra fpem fucccjfit . Vnde 
Theorem* tandem generate emerfit^ Prop. 64. traditum. 
Sed &quadraturamjimulrcperi non modo ParaboU nov* 
methodo pr £ ft an dam ^ fed & Paraboloidum omnium^- 
rumq^ complemeniorum^ quod nemo ante* y quodfeiam, 
aggrejjus erat y nedum ajjecutus. Adeoq^ hinc Jiatim Gc~ 
omctriam auUam perfenfi } cum enim ante* ex figuris 
atrvilineis fola fere parabola quadraturam naSfa erat, 
jam piraboloidum omnium infinit a genera una quidem 
<& gener ali methodo unica propofitio quadranda doceat. 
Et quidem ji unius tParahoU quadratura Archimedcm 
ttntum nobilitaverit) ( ubi omnes deinceps Mathematici 
ex eo tempore fubjiiterunt tanquam ad Herculis colum- 
nasj)gratum illud orbi Mathematico futurum fatk pr£- 
fenji^ji etiam ejufmodi figurarum infinita genera qn*» 
dranda dpecam. Sed'Cs* Conoidum item & Vyramidoi- 
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DEDICATIO. 

dum doBrinam hinc ampliatam vidi % Cum enim Archi- 
medes ex Conoidibus & Spheroidibus fola rc8atra£fa- 
verit(ut &pojl ilium alii) de Pjramidoidibuf ne quidem 
mentionefaUas ego ilia ommajitre Conoideafive Pyrami- 
doidea tarn re&a quam inclinata ad Cylindros & Prifma- 
ta redegi. Nee eaTtanlum qu£ ex Parabolis, fed & cjux 
ex Paraboloidibus omnibus corumve compkmcnlis for- 
mantur, de qui bus altum hucnfqh apud omnes Jileniinm, 
nee quicquam ( quodfeiam ) ufpiam tentatum. Sed & 
totamfere de Spiralibus dodrmam hinc etiam vidi Jire- 
8h poffe confequentia derivari : Et quidem non modo 
fyattafpiralibus adjacentia {quod fecit Archimedes) cum 
circulo comparand* docui^fed & lineam iff am fpiralem 
eumperipheria^ quod nemo antehac ( quodfciam)aggref- 
futefr ncdum prtftitit. E t propter e a fiquis fpirali re- 
Sam squalen* dederit( quo\i lllljHtfl fi\.H)ft* f* mninvun t) 
Teripheriam item utrivis tqualem datam iri non dubiiey 
adeoqh & circuit qnadraiuramvel fie perfeftam effe. Sed 
& ipfam fpiralium dottrinam^ non minus quam Parabo- 
I arum & Paraboloidum^ampliajfe pr0clive erat* nif quod 
nollem ad Corollaria nimk exfpatiari. 

Tranjli deinde adferies au&at ( qua* voce ) & dimi- 
tiutasfive mutilatas*>qu£ ex duarum pluriumve ferierum 
vel aggregatk vel differentiis conliant. Atq'y hie etiam 
fuccejfum minime conttmnendnm reperi m Newpe eas om- 
nes adferies tqualium redigere non erat difficile*, adeoqy 
Honoidea & Sphtiroidea , vol etiam Vyr ami doidea 3 nifm 
mode re&a fed & inclinata f ad Cylindros & Prifmtfa 
redigere rem nullius efft negotii pcrfpexi: neqs ea fcriQmP 
qutexHyperboUs &Ellipfibusfiant,fed&' qua ex $fy* 
perboloidtbusvel Elltptoidibus mille modis fama&jfg A 
fent^verum eis fgi-I/atim recenfendisjfaijffi 
nfyduxi^ mtfi mis divagare$fy0gi0P^^ 
$0pjfit mm non ex tradim^j*^ 
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DEDiCATlO. 

De feriebus autemiliisfive auUls five diminutis non 
ipfirfoluW) fed& qu£ in e<irum rutione duplicata^ tripli- 
cata, aut ulterius multiplicata procedunt , tandem inqui- 
fitionem eodem fuccejfu continuavi^ uti ex Of qust dein* 
ceps fequuntitr propofitionibus videndum eft. Vbi fimul 
numerorum figurdtoruw, put a triangular/ um 3 pyramida- 
lium^&c. ( quorum nullus vel exiguus baEtenutufusfue- 
rit 9 & fere ludicrus 9 ) ufus infgnes ex infperato dete- 
guntur. 

Verum ubi de feriebus dliif qu* Jint in iftarum auffa- 
rum vel diminui arum ratione fubduplicata, fubtriplica- 
ta> &c. proxime agendum erat, C quod Circuit ^Ellipfeos^ 
& HjperboU quadraturam direUe quidem & immediate 
fpeQabat, & qu&fola jam fuperfuit difficult as: ) vide- 
bam illic aquam h^rere, neq^ ita facile ac in prioribus me 
extricate -pojfs* ReigiHtr^iHsiismodistentatd ^nec.eo 
tameh exitu quivotis omnino fatkfaceret^ to devtntum. 
erat ut crederem rationem illam qua qutrebatur ejufmodi 
tjftqu£ nee verts numeris ^ nee quidem radicibus furdis 
tffet explicabilis % Numerorum enim progrejjtones aliquot 
invent inter quarum datof terminos alius erat inttrpo^ 
nendus^ ut ratiqntm qntfitam valtam exprimere. Eas au- 
' tern progrejfiones tales effe ut ncc Arithmetic* diet pof 
fint\ ubi augment a continua funt tqualia^nec Gtomc- 
rric£ (ubi numeri continue multiplic antes funt tqualesj) 
fed tales qua continues multiplic at ores habeant arithmc- 
broportionales, adeoq^ magis adhuc jint compojtt* 
\Geometric*. Si autem in Geometrica progre]fione 9 
ttinui mult ipU cat ores funt 4quales 9 ) quamvis 
•ipoftti verbi gratia^ iny, 4, 16,64, &c!) 
' terminis illius medii Jint numeris expli* 
imnibus (puta in 1^4,85 &c. ) id 
itmmerHm impojjibilem ut* 
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DEDICATIO. 

indictmHS} (put* Vi-> V8,&c:) mulfo minus f per an dnm 
fore judicavi^nt in progrepone magi* adhuc compofita 
(nbi continui mnltiplicatoresfint continue pel crefce?ites 
v el deer ef cent es) idfemper fieri pojjit^ adeotfi-alinm *li- 
quemno-tationis modum {quam qui adhuc reap! us eft*) 
indncendnm putavi qu0 numerus ille impojjibilis indi- 
cetnr. 

Atq\ hatfenns perveneram ijiins anni \6$i initio^ 
tempore (Ji memini) quadragefimali^ quo tempore nempe^ 
per Academit nojlrx con(litutiones apnbltcis prAecf-io- 
nibusferiaripermijfum eji adcoqh privatis difquijitioni- 
bus magis vacare. 

Dnm ant em hie hdtrebam^ placuit rem aliis qui bus fa- 
miliariter nfm fnm viris Mathematics commimicare^ ut 
videam nnm illi auxilioejfe pojfint in qudjita quantitaie 
defignanda. Adeoq^ ex Vdriis quas apud me conceperam 
(jufmodi progrejfionibusy nnamfelegi^ qu£ omnium vidc- 
baturjimplicijfima^ (ntqutper numeros integros pr&ce- 
dit^ earn ntmpe qntjam habetnr prop. 192. hujufce tra- 
8atus? eamq? ad banc fere for mam ( nonenim omnibus 
ill Am iifdem plane verbis ^ fed eodem tamen fenfn propo- 
fui) problematice coneepi^S\2ec\\ig\y\\tm quandam cur- 
vam contingat invcrtice rc&aunde ad eurvatn du- 
cantur re&aeaxi Parallel^ aequalibus ab invicem di- 
ftantiis rcmotse, quarum prima fit i 5 fecunda 6 3 tcr- 
tia go-, quarta i4C,quinta 630, &c5 quanta erit ilia 
quseinterponenda eft media ietcr 1 8c 6> Vel etiam 
Arithmetic} 5 In fetic numerorum 136330,140,630, &c. 
quaeritur terminus mediusipfis 1 & 6 interponendus? 
fieri autem host trminos indicabam^ex continna multi- 
plicatione numcrofum 1 * 4 * * 4 * * 4 \ * 4 \ & c - ve I etiam 
1 * f * ir * f * * i 1 &c, quorum tarn numeratores qnam de- 
nominatores funt Arithmetice proportion ales. Problem a 
fie conceptnm propofui^menfibus fequentib winter alios} 
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Chrijjimis toiris & Mathematicis^ D. Sctho Wardo A~ 
Slronomit Profejfori Savilutno^ Collcgt meo meritijjimo^ 
Laurentio Rook 3 tunc apud Oxonienfes comrftoranti^ 
nunc apud Londinenfes in Collegia Grcfoam'enfi ?r of effort 
Afironomico? & RJchardo Rawlinfon Collcgii Regi- 
nalis apud Oxonienfes Socio, nefcio annon etiam fub eo- 
dem tempore , ( an aliquanlo feriui) Roberto Wood 
Socio Collcgii Lincolnienjis 5 & Chriftophoro Wren 
Collegii Omnium- Animarum nunc Socio? r K fed & aliis 
etiam aliquot ^quibus nominmdis fuperfedeo:) & quidem 
deteUo iis{mfallor) omnibus eo ad quern tendebatfeopo^ 
nempe^ data ilia qiu qu£rebatur quantitate abfolutam fo- 
re quadraturam Circuli* Hon autem vel ego mibi vel em 
tiameorum quifpiam ( quibus nee erat obvium refpon- 
fum^necvacabat fuispojipofitis de qutjitis meis admo- 
dum effe folicitisf) ex votofath [fecit. Monuit ant em to- 
rum aliquisutGrcgoriia San&o Vincentio Opus Geo- 
mctricum confulerem ( cujus ne nomen quidem ante a 
audiverani)ut qui magno volumine hujufmodi res qu* ad 
circuli Quadraturam fpeffent cxpofuerit. Huic ego mo- 
ttit 9 obtemperabam^librumq\utut tanto erat volumine 
ut non integrum perlegcre vacaverit^ pervolvi utcunq^ } 
folicitus an inde qn<e ad rem nojlram facerent repenrt 
pojfim. Inveni autem aliquando eafdem & illi & mi- 
hi ( quod nihil mirum erai) fpeculationes obtigifje y licet 
divcrfs mclhodis eo ptrvenerimus. Exfempli gratia y 
Prop, i 5. noftra apud ilium (J2 memini) alicubt occufrit: 
at tamen fcrupulum ilium quern ibidem in ^cholio indica- 
vimusjlle vel dijimulat^vel (quod potius putaveritn) non 
animadvertit) nee memmi an fenfunofiro illamintetligat . 
necne Jtem y quod appellat ille plani injjanurh dufrunv*/ 
ipfii ejiquod nos et hic^et in Tra£t«tH de Conicis SeBioni- 
bus(qui huic ge melius efi eodem anno 1652 concept us & 
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primithformatus) dicitur^ duftus reft arum omnium 
Unius plani in alterius refpe&ivasrefras: cur autem ego 
du&Utn plani in planum non dixtrimjn caufa erat^quod 
fevera non tarn planum in planum (fie enim prodiret pla- 
' no-planum, qnatuor nempe dimcnfiomm^non folidum^) 
fed latitudo unius in latitudinem alterius 5 e^ fatlum dc- 
niqs * n communem altitudinem duett ur? adeoq, tres (von 
quatuor) emergunt dimenfiones* Et alia fort ajfe nonnulh . 
Vt autem exfuisne unam vel propofitionem vel demon- 
Jirationem in nojirum tra&atum affumpfi^quam ego ante a 
noninveneram^ itajtaut forfan ocenrrant ulriq? commu- 
nes, non opus ejfe credidi, ut propter ea ex nojlrjs clelerem, 
cum & iUudfdpijfime, contingere fit necejfc , ut ubi duo 
velplures rem eandem traSandam fufcipiant in eafdem 
tdiquando inced^nt Jpeculationes. Verum (utut ille multa 
habeat acute invent a^methedo a nojira plane dliena^illud 
qnodapud eum maxime qu£rebam nufquam invent neq$ 
tmm ille vel eoufq^ rem perduxeratjiec etiam circuli qua- 
draturam, quamfe inveniffe perhibet, omnino attingit, 
fed ad propofitionem no fir &pr op *\%6. non mult urn abfi- 
milemubipervener*t % ratm indefe circuli quadraturam 
invenijfe, non tarn en affecntns eji ; uti in 'EfsTuV* fua o- 
Jiendit D. Hugenius- 

Sub ejufdem anni (1652) autumno, Clar/pmo Vi~ 
ro Francifco Schotenio Mat heft os Fro fe.fi ori apud 
Lugduni-Batavos , inter alia 3 propofui etiam hoc 
problema , ( tefto tamen quo coUimabat fcopo 5 ) 
qui , re Statim cum Clariffimo Viro Chriftiano Hu- 
genio communicata y refcriptis non it a multo pofi li- 
terif intrtcatam ret difficultatem ( utut primo afpe- 
Su facihor vifa fuerit ) fkbindicavit neque interim 
fpem fecit vel Jibi vel Don/. Hugenio vacaturum 
fore ut ei ulterius exquirend* plus opera impen- 
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dant* His eorum omnium refponfis^ confirmatier faffus 
fum in ea quampridem concepcram opinione, nempe ttr- 
tmmw ilium qntfttum neqh numerum rationalem ejfe f 
neq\ ex adhuc reccptis furdis aliqncm^ fed nova notatio- 
7?e defignandum^ & qui dem 3 fi libet ea quxm nos ad 
pr#p >\yo. ajfignavimns. Si vero^prout verbi gratia V2 y 
licet ver is numcris exprimi precise non poffit 3 pojfit ta- 
rn zn quam prpxim}^ it </) ve limits banc quant it at em veris 
trumeris quam proxiniz exprimere^ ( tartta nempe ax^/jSh* 
qmnt a quis veltt^ mo do prtcifam n$n velit,) quomodo ilm 
hid fiat docemus prop. 19T. ^uomodo tllud Gcometrice 
utcunq^ cxbibcaUtr^ otter? fum eft itempropojitionibus fe- 
quentibus. Adeoq\ circuli quadraturam eoufq? profequuti 
vi demur quantum numerorum natura patitur. gfuivero 
ulterius rem pr^/iare poftulat^ perinde eft acjlpoftulet V 2 
veris numeris exf rimer e: .quod iniquum eftet poftuUtnm. 
No* interim ignoro quinpopt & aliis etiam modi s in* 
expl-icabilis ilia quantitas cbarafferibus defigndri , atq? 
ad numeros veris proximo s aliis item metbodis perveni- 
r K (J? CH * & de radtcibus furdis did pofjlt^ qua in re 
non eft ut ego viris Mathematicis quicquam pTdjcribam^ 
fed quibus quifq^ malit uti liberum relinquam. 

Abfoluta autem circuit quadratura 9 non opus efje duxi 
co gnat a Hit alia problem at 'a figillatim attingere*, put* 
quam habeat rationcm diameter ad peripberiam 5 aut 
fpb*rdadcubum^ aut conns vel cylindrut adpyramidem 
autprifma^ aliaq^ fimilia : nemo euim nefcit bac inde 
colligere. 

fed neq^ de quadratura Ellipfeos feorjim quicquam di- 
ce ndum videbatur-) quippequ* jun&im cum quadrature 
circuli traditur. 

HfperboU quadraturam quoufq^fuerim aJfecutfft>prop. 
165. oftendimus. 

Interim 
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DEDICATED. 

Interim iannn, m/ethdi quam trade fihm fectttus, ine- 
pinato incidi in queftionem fatis mirabilem de rnenfu- 
randisfiguris alter* parte terminatis altera in infinitum 

continuatx.Adc*qiquodiriunafigurafolidapra>flititTor- 
ricelli**, idnos in a His infinitis tarn plants quamfolidis 
faciendum ofiendimtti,prop. %j % &feq. ad 10 7. Et ft- 
muldocemus quo dignofcatnr criteria num ejufmodi figu- 
re propojts in infinitum ccntinuate finitam tandem an 
infinitam magnitudinemfnt affecuture. guequidem & 
miranda fatis, & jucundajimul, videatur fpeculath. 

guodautem jam ante tres annos invenerim ,cur non 
citius in publicum dederim 5 in caufafuit partim quid 
ego aliis non raro negotiis fuerim avocatus ,fed prefer- 
tim quid TjpographuSi aliis edendis occupatior non nifi 
ferius fufceperit & tar dins cxfecuiusfit & hujus & a- 
eliotmm qui cum hoc prtdeunt'traUatnum'impreffionem. 
^uamvero^dumquejampodeuHtfubfrelo erant , pla- 
cuit (fub equino&iovernc <■) quafi inantecefum emitte- 
re, propofitionem Cyclometricam, ( q u* & earn continet, 
quamante aliquot amtos fub problematis forma, utfupre 
diffumeji, egregiis aliquot viris propofueram,) jnvenies 
ex tribus illis que hunc traffatum claudunt defumptam 
effe. Ex eo autem tempore, ( menfe jam proxime pre- 
terit ) prodiit Libellus D. Hobbcs^quijam magna pol- 
licitus in Gtometria 9 & fpeciatim circuit quadratu- 
ram anguliqh indat}nrationcfc8ionem y aliaq\ hiscogna- 
ta, Libellum tandem fuum in publicum entifit , quofe 0- 
fiendit nee horum quicquamprafiitiffe, nee quidempra- 
Jiiturum effe j adeo enim turpiffimis paralogifmis ubiq$ 
fatet Libel/us ifie,ut raro atiquando quid fan urn invent- 
as, ( quod no fro iftius Elencho , qui & jam fub Ttelo 
efi } manifejlumfict'^nnde & Authoremncn eumefe 

facile 
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DEDICATIO. 

facile dignofcas a quo hujuf modi my fieri a for emus re- 
texenda. 

Caterurt vale 3 VenerandeSenex: Et te Dew fummt 
vtiferictrs feliciter fofpitety tuaq^ omnia faxit profpera: 
ut tandem, p ft Senium Felicittr& PietranjaSum P a- 
rumnofam quant vivimus vitam vita commutes melioru 
Quod animitus precatur ' 



Tui Obferrantiffimus 
TfilmOxom* 

JO: WALL IS. 



<J5$f $<£ «| IKPkff f W ?^f § W 



Pjppofitio quam memorat Epiftola praeecdcns 
haec eft quse fequitujr. 
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SPECTATISSIMO VIRO 

D.gVLlELMO OVQIff^SDO, 

Mathefeos cognitione Celeberrimo, 

J OH A N N ES WALL.ISIUS 

Gcom. Prof. Oxon. S. 



Q: 



/Uamtibi antehac (Cclebtrrime Vir} Propo/lticrem > veld' a 
] facie, & forma Problematic^ ut & aliis , quibufcutn rem ha- 
but j Matbematicis nonpaucis ante aliquot ann^s^xhibueramy 
ctUtTfuruniqg (nonnullis tamen deteBoi). inqutm dirigebdiur fcofoi En 
tandem apertafronte , forma 1'heorematki y eloquentem ( quam prins 
[ubtkebat ) 



Circuli Quadraturam* 

EXpofita sequabili curva V C, cui occurrat in vertice re- 
ftaVT, in quotlibet particular aequajf s divifa , & , a fin- 
gulis dhrifionum punftit , totidem reftis parallclis ad cumin 
ufq;duftif f quarum fecunda fit i 3 quarta 6> fexta 30, oftava 
140, Sec. Erir, ut earum fecunda ad tcrtiam y fie St micir cuius 
adQuadrarum Diametri. 

Vel % Si fit fecunda i, quarta it fexta if, &c. Erit, ut fe- 
cunda ad tcrtum, fie Circulus ad Quadrature Diametri. 

Ve\> Si fit fecunda 1, quarta ?£> fcxta 4-5-.., &c, Erie, tit ft* 
cunda ad tcrtiam, fie triplum Circuli ad quadruplum Quadra- 
ti ex Diametro. • + 

7otumT>emon(hdtiomsprogrejfum^ iffam^ methodum qua tarn ad 
kcinc circuit quam id innumrtas alias aliorum curvihneoium quadratures 
ferveneriw, vjitndet trattatus quern apudme )am aliquandiu ptrfettum 
habeo,& quidem inTypograpkorum ulumtxfcripium, quern in publicum 
daiurus fum, quam primum per Typographorum moras licebit, quorum otia 
fir duos integros & quod excurrit annos jamjttn exl?e(fnvi< 

Dabam e Typographic* 0x0»i>w/? poihidie Pafchatis, 
Anna Dpm. 1^55, ,■ • 
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^Arithmetical lnfmtoturrui. 

* S I V £ 

NOVA METHODUS INQtIIRENDt! 
in Curvilineorum Quadraturam , aliaq* 
drfliciliora Mathefcos Vrobkmata. 



PROP. I. 



Lemma. 




I proponatur feries Quantitatum Arith- 
metice-froporttoftalittm ( five juxta nattr- 
rale numerorum confecutionem) conti- 
nue crefcentiunij a punfto vel o (ciphraj 
ieu nihilo) inchoatarum, ( puta ut o, i, 
2 j 3j 4* -&c. ) propofitum fit inquirere, 
-quam habeat rationem earum omnium aggtegaturo, 
ad aggregatum totidem maxima a>qualium. 

SimpliciflliBusinveftJgandi modus, in hoc & fequencibus a- 
IiquotProblemati8,eft,remipfam aliquoufq; pralhre, &ra- 
* I0 ?5« prodeuntet obftrvare atqirmcem comparare ; ut in- 
dattione tandem univerfalis propofitlo innocefcat. 

Eft igitur„«erop!i gratia , — =\ i+l+ AfrrJ _x. 
3 + 3 + 3 + j= , 2 — ■• ' 4 + 4 + + 1 4+ ^^o =i • 

5 + 5 + 5 + 5 + 5t5=3o~ * 6 + 6 + 6 t o +"6 '+ 6+<5^ 4 Y~ " 
'Etpari modo, quantumlibet progwdiamur , prodibit krr;per 
.ratio fubdupla. Adcoq;-.-- 

Cc PROP. 
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2 Arithmetic* Infinitomm. Prop. 2,3. 

PROP. II. Ihtoremi* 

SI fumatur ferres quantitatum Arithmetice pro- 
oortionalmm ( fire juxta naturalem numero- 
rum cohfecutionem } continue crefcentium D a 
pun&o velq inchoatarum, & numero quidemaielfi- 
nitarum veHnfinitarum (nulla cnim difcriminis caufa 
erit 3 3 erit ilia ad feriem totidem maxima aequalium, 
ut 1 ad 7. 

Nempe, fi primus terminus fit o, fecundus 1 , ( nam fi fecu*, , 

modcratio adhibenda eric, ) & ultimus / crit fumma-^i/. 

( crit enim, co cafu, nutncrui termiaorum / 1 1. ) vel , ( pofito 
namcro tcrminorum a , quantufcuncij fit ternainus fecundus> 



£<'• 



PROP- III. CoroBarium: 



ERgo, Triangulum ad Far alleUgramninm ( juper £~ 
quali bafe^^eque altum^ eftnt I adz* 



V V 
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Prop. 4# Arithmetic* InftmtorHtn. 3 

Triangulum enim conftatquafi m infinkis re&is parallclis 
Arithmcticeproportionalibus, a punfto inchoatis^ qtiarum 
maxima eft bafis, ("nt oftendimusad pr«i, & 2. libri noftridc 
Conicis Se&ionibusjJ Parallelegramroarn autemex totidem 
bad aequalibus, ( ut patetOErgo illud ad hoc eft ut 1 ad 2 (per 
prxccdO Quodcratdemonftrandum. 

PROP. IV. Corollarium. 

ITem ^Tyramidoides vel Cenoides Yarabolicutn (five 
ereftumjttjtve tnclinatnm^) ad Trifma vel Cjltndrum 
(fuper£quali bafe^ £que-altnmj efiad 1 ad 2. 



~ 


J 


\. 


...*- 


0/ 


a 




-\o 




P 


\r% 


0/.... 


D 


\o 


7 


B 


\o 


0/ . , 


D 


-„ -iO 




Conftat enim Pyramidoidei vel Conoidcs Parabolicum 
quad ex infinitii planis Arithmeticc-proporticnalibus, a pon- 
ftoinchoatii, quanim maxima eft bafis, ( ut oftendimus prop. 
j.Con.Seft.) Prifnia vero vel Ctylindrus ex totidem bad a> 
qualibus, (utpatet:J Ergo illud ad hoc uc 1 ad z> per 
prop. 2. 

PROP. V. Corollarium. 

Tern* Lima Spiralis qualibet MT ( a Spiralis Trin- 
cipQ exerfd) ad corrcppondcntcm Periphery ** - 

Q C 2 cvnter- 



1 
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4~ Arithmetic* In^miorum.^ Ptop, 5^ 

center win urn FT ( a Vrincifio circnhtiom txtrfum^ 
tff Ht 1 ad 2. 

Efto cnim Lin?a Spiralis ( una circulationc fafta ) M T A r 
Pfincipium Spiralis M,<" quod idem tfto & centrum Arcus Pc- 
riphcriar, qurm corrtfpondentem vocoj Principuim circula- 
tions rttta M A, quae aequabili aiotu circuradu&a ( maneme 
punSoMj fupponitur pun&ofuo.A peripheriam defcribere 
hO\ ( qui Cinulus yumus vcl potiai Chculi frimi Peripheric di- 





Spirafir in ittrap figura c$ntinuanda erat inttgrt ad medium ufc fedjper?? 
(jcelatoris irfcmUm, in titer* manca efi^in altera intcrcifa* 

civel folct vcl commode poteft, ^ dum interim punftura ali« 
qaod ("fncadcmre&aciraimdu&a^ movcri fupponitur f ae- 
quabili item motuj ab Mad A", motu fuo lineam Spiralem j 
MTA defcriben?: Adcoq; refta quzlibet MT (a principio 
fpiralis M, ad fpiralem ubWts dufra ) erit ad rcftam MA , ut 
peripheric arcus AO ( eodem tempore defcriptus^) ad periphe- 
riamtotam AOA, vel utangulus. AM"T ad qtiatuor reftos.* 
Adecq &reftx MT^MTj Acubus AO, AO> proportionates- 
crunt, ut patctt 

Tum,du&isquotlibetre&is MT,MT,&c. angulot conti- 
nttos AWT, TMT,&c„ scqualcs inviccm facicntibus fadeoq; 
arithmetice proportionalibus) ftipponamus ( fuper illif angu- 
lis) fimiles Se&ores totidem (faltem uno minus, quia in fpacio 
primofeftor infer ibinon potcrit ) figuraeMTM (fpirali MT 
8c refta TMcomprehcJnfe^ inferibi. Se&ores illi omnes com 

ftitucnt- 
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Prop. 6; Arithmetical Infinitorum. % 

ftituent figtirim ( ex fitniiibus fcSoribus corrpofitam ) ipfa 
figura MTM ( cui inferibitur ) minorem: Differentia vero 
perpetuo mintietur prout fc&ores illi ( eidem MTM figurse in- 
feript'O plurcs fuerint, ( ut patet J adeo ut, fi feftores illi fup- 
ponantuinnfinkf, figura-fic inferipta ipfi MTM figurae con- 

§ruet, ( per ea quae univerfalieer monuimus ad prop. 2. Corl. 
eft J & proptcrea feftorum iUorumommura arcus ipfi fpira- 
li MT congruent. 

Sunt autcm illi fimiliumlcftorum arcus fficut eorumradiO 
arithmccice proponidnales, nempe ut 0,1, 2 5 &c. angulu* au- 
tcm cujuflibct fc&oriseft ea pars anguli totius AMT quae fe-' 
ftorum five (paciomm numero cognomiftis eft; adeoq; fi fcfto*' 
res fupponancur infinity erit angulus cujuflibet £' C pars infi- 
nite -parva^) anguli totius AMT, ita nempe ut ornnes fimul ae- 
quenturtoci AMT.f Liceat autem Hiihi , katux^^^ forfan, 
Anguli nomine appellare angulorum etiam ' aggrcgatum,* 
quamvis forcafle duos re&os vel aequet vel etiam fuperet.) 

Spiralis igitar MT conftare fupponftar ex infinicis fcfto- 
sum arcubus arithmetice prcportionalibps, (.fubtenfis <£> an- 
guli AMT 3 ) quorum minimi radius eft o, fcupunftum,(nuk- 
Bus magaitudinis, ) maxhm Vero refta MT^. 

Correfpondens autem arcus conterminus PT, ex totidem 
conftat feftorum arcubus maximo aequalibu?,ut patet. 

Ergo aggregatum illorura ( hoc eft linea fpiralis MT J ad- 
aggrcgatum borum (koceftarcumcoRCtrmioum PT) eftut 
i-ad2, per prop* 2. 

PROP. VL CmtUtim. 

ET propterea , tinea Spiralis MA una circnUtioni 
faSfa dquaturfemijfi peripheric circuit primi AA. 

Nam arcus contcrtninus fpirali MA, eft integra periphe* 
ria circuli primi puofto Adefcripta. ldeoqs&c, pro prop. 5, 
quod cm demonftrandum. 

Gc 5 PROP. 
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6 Arithmetica Infimtorutn. Prop. 7,8,9. 

PROP. VII. aroll. 

ET Spiralis defer ip ttt circuhtionibus dudbus 3 /r/- 
bus % qudtuor, &c. inlcgris^ tquatur femijji pe- 
ripheric circuit fccundi tertii , quarti^ &c. bis, 
ter, quater, &c. fumpU. 

'Infigurafc- Nam dum defcribitur Spiralis MAB fduabus^circulationi- 
quente. i>us fa&a ) Punftum illudB, pcriphcriam BB bis defcribic: 
& dum defcribitur fpiral's MABC, pcriphcria CC terdefcri. 
bkurj 8c peripheria DD quater, dum defcribitur fpiralii 
MABCD. Et iicdeinceps, pro numero circulationum multi- 
plicanda eft peripheria contermini circuli , 8c multipli femiflii 
aequatur fpiraliintereadefcriptae. 

\ PROP. VIII. CoroB. 

* : £^ / vero Spiralis ultra circulationem primam 3 fed 
^^ nonduabus intcgris continuetur^quabitur femiffi 
^-^ tarn peripheric inttgri circuit confer mini, quam e- 
jufdem continuations fupr a circulum integrum. 

Nam interea dam defcribitur ( mota c^mpofito } SpiraH* 
MAT, defcribetur ctiam (apun&oPJ arcus PPT, nempe 
tota peripheria PP cum adjunftoaddkamento PT.ErgoScc. 
pro prop. 5 Quod erat demonftrandum, 

PROP. IX. CmM. 

ET pariter, Sifpiralis continuetur per circulatio- 
ns duas, tres, quatnor, dut plures integras cum 
ddditamento } tqudbitnr ilia femijfi contermini 
peripheric integrs, bis, ter, quater 9 ant fcpius accept* 
(pronuweronempe integrarum circulationum ) cum fe~ 

miffe item additamentt* 

Quit 
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Prop. 10. Aritfmcticd In" nit or urn. y 

Quia nempedumfpiralis ilia dcfcribitur, totics defcribiuir 

peripheria contermina Integra , aiq; infuptr additamcnturn: 

Hoc eft, correfpondens arcus coruei minus ccnticKt tQtidein ia- 




tegros circali ambitus ( quo* funt Integra circulationes ) cum 
additamento. Ideoq; conftat propofitum, per prop 5 . 



PROP. X. 



CorolUrium. 




Tq5 infiiper., Lined Spiralesuna, duabus, tri-- 
bw 9 quatu§r, &c; circulationibus f*&* , ( puta 
MA, MAE, MAEC, MAECD, curv*) fe habent 
ddinvicem ut nummrum Arithmzttcc-prepOYliondium 
quadrat^ mmpevt 134/93165 &c. Sive funt in dn- 
fhcata rations re'Sarum MA, ME 9 MC, MD,&c. 

Sunt 
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8 Arithmetic* tnfittitorum* Brop.*WL 

Suntenim rcftae MA, AB,BG,CD, inviccm ffqualts ( prop- 
ter aequabilcm progreffum pun&i mobilis in re&a MA, etiaia 
continuata, tan t.am in una circulatione aequabUitcr progredt- 
ends quantum in altera;} adeoq; tarn radii MA, MB, MC, 
•MD, quam Pcriphcrice (illisradiisdefcriptaO A;B,C,D,funt 
. ad inviccm uc 1*2,3,4. Si igitur fumantur peripheric , prima 
ftmel, fecunda bis, tenia ter, quarta quater , crunt ilia multi- 
pla,f puta 1 A,2B,3 G,4D,) utnumeri quidrati 1,4,9,16, 
live i»r 9 2*2, 3*3, 4*4. Etproptereaetiamhorum multiplo- 
rum femiflcs, hoc eft ( per prop* 5.) fpirales MA, MAB,MABCj 
MABCO. 

Vel aliter, fi circuli primi peripheria ponatur A=p, erit ft- 
cundi B=2 p, tertiiC=3 p, quarti D=4 p, & fie deinceps 5 8c 
iA=ip,2B=2*2/> = 4 p, 3C=3*5p=9p5 4 D =4*4f 
= i6p; &e. Et ( per prop. 5 ) Curv« fpirales M A =ip, 
MAB=*tB = fp, MABG=£C = ip, MABCD = fD^ 
i A p,&c. ideoqjadinYicemuti,4, 9,i6,&c. hoceft indupli- 
cacaratione re&arum MA,MB, MC,MD,8tc* (qua funt ad 
invicera ut 1,2,3,4, &c .) Quod erat dcmonftrandiuEu 

PROP. XL Conll:' 

ET univerfaliter 5 Ejufdem ( veljimilium*) fpiralis 
figment a qutlibet ( a principio fpiralis exorfa j funt 
ad inviccm in dnplicata r Ml one rcttarttm conterminal 
rum. 

Cum cftim (per conftruftionem lincae fpiralis) eadem fit ra- 
tio re&arum MT, .MT, quae eft angulorum PMT, PMT, 
( anguli voce eofenfufumpta qui fupra innuitur prop.5.) ra- 
tio a rcuumPT, PT, ( quzexduabu^ illis rationibus co.npo 
niturj ut & curvarum MT, MT , ( quae iftorum arcuum font 
ftmificO erit duplicata rationis rc&aitim MT, MT 3 ,feu ut 
MTq,MTq. 

Sict.g. ti re&a MA funiuscirculationisjdicatur ir,8rpc» 
xjpheria circuit priori Ceo radiefdefcripta) ip, erit fpiralis 
MA=ip. Igitur, in una circulatione cum femi(Te,fiet reft* 
contcrmina i| r = £ r, 8c peripheria contermini circuli J p, qua 

date 
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3Prop.l2. Arithmcticii hifimtornm. 9 

duftaini fnmncrum circulationum ) fit I * i^pr^^p : E- 

jufq^fcmiflis- — p— fpeftlinea fpirali* eodem tempore de- 

fcripta. 

Simrles autem appllo tineas S 'fir ales , firett* MA, MB, MC^&c • 
in una equates Jim homologis rcftis in altera* 

PROP- XII. Corollarium. 

SI vero ejnf modi fpir ahum diffimilium ( putajl 
MB in una, t ant a fit quanta MC in alia j re&£ 
conterminal fint tquales^ erunt fpir ahum illarum 
Jfgmenta homologis fun re Q is (puta AiAinnnaj& MA 
in altera. ) reeifroce proportionates* 




NaniT.g* in prima, erit Spiralis MAB (duabc^circut 

Dd i^ ni 




U\> 
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io* Arithmetic* Jnfinitorum. Pfop.i^; 

nibu? dcfcripta) aequali? femifli peripheric fuaeB, bis fumptae; 
&ia fecunda, Spiralis /yiAEG fcribus circa lationibus dc- 
fcripta) squalis femiffi fuae peripheric C terfumptse; Ciimq; 
fupponantur aequales peripheric B in prima, & C in fecunda, 
C propter acquales radios \) crime Ipkales MAB prima, & 
M ^BC fecunda, ad invicem 2 ad 3, (nerope ut peripheria b is 
(umpia, ad eandem vel xquakm ter TumptaniO hoc eft, in re- 
ciproca ratione re&arum homologarum MA , MA : Nam re&a 
M \ in prima eft / reftat MB, & refta MA in fecunda eft \ (e- 
JuUkm vcl ifqualisreft<c) MC : font igitur MA i« fecunda «d 
MAinpricBaj'u t^di, velucjadt, vel uc *ad -3. Idaoqj 
Spiralis prioris fegmenturn MAB, adfpirali* pofterioris fcg- 
ipeouim MABC, ut refta MA. in fecunda ad rc&am MA m 
prima. 

Acq; idem fimiliter oftendetur, qu*cunq; fit rati© homolo- 
garum reftarum ia diflimilibus fpiralibus. 

PROP, X11I: Corollmum. 

SI autem ejufmodi fpiralinm dijftmilium retf*- 
contermina fwt etiam in&qnales^erunt ill* fpir ah- 
um fegtnenta adinvicem in ea ratione qn* coinpo- 
nitnr ex duplicate ratione rtUarum conterminarum^ & 
recipMcbratiomreQarHm homologarnm* 
Sequitur ex prop, 1 1. 1 2/ 

SCHOLIVM. ^ 
Notandum autcm eft, inpropofitionibusprxeedentibu^quas 
delifcca Spirali agunt (quod & infecuturis aliquot fafturus 
fern) me line£ Spiralis appellationem ( ne longa circumlocu- 
uonc toties opus (it) abnfiveufum fuiflc. Nerapc, per lineam 
Fpiralem, ( quoties ea ad Peripheriara comparator,) intellefturtt 
vellcm Aggregatumemnium Kcuwn SeBormfimiliumjiumero infinite 
rum^ex quibus conflttfigurd ilia ex infinith numero SeBonbus Spirali 
infcriptdi (quafcrMcet& nosidPfop. 5.&C. bu}u*,8c Archime- 
des ad Prop.21 8tc.lin.fpir. ufifumus: } ut ad prop. 5. inmri- 
mus. Quod quidem Aggregatum ipfa linea Spirali proprio 
fenfufumpta,perpetuo minus eft*8tmaxirae quidem circa .(pi* 

ralig 



, u -■*■ 



j&*m 



Digitized by LjOOQlC 



Prop.l4# Arithmetic* Infinitomm. i* 

ralisinirium. Quamvis cnim Se&orum ill o rum numero infini- 
torum aggregatum, ipfi figure lineia refta & Spiral! terminate 
fjuxta methodum Indiviiibilium ) aequale ponatur; non 
tanxen illud de omnium Arcubus cum ipfa Spiral! ( proprie di- 
ftajcoraparatis obtinebit. Tantundem cnim eflci 5 acfj quis^ 
dum infinica numero parallelogramma triangulo inferipta (au£ 
edam circumfcripta)toti triangulo VBS aequaliavideac* inde 




concluderet coram omniam latera re&ae V S adjacentia C r ^ 
ft* VB parallela J ipfi VS fimul squalia efle, vcl quae re£te 
VB adjacent f ipfi VS parallela.) aequalfa fimul effc tt>ti VB. 
(Quod fiquando vcrum efle contingat 3 puta m triangulo 
ifofccli,non tamenid univcrfaliter concludendumerit.) Atqj 
hocquidem eo potius adraonendum duxi , quod viderim etiam 
viros doftos nonnunquam fpeciofa ejufmodi vcriftmilitudine in 
lapfum proclives efle. Cur autem omtfla Spirali genuina, fpu- 
riam banc peripheric comparaverim; caufa eft , quod huic pof- 
Cm, non autem illi,zqualem peripheriam aflJgnare. 

PROP. XIV. CoroHarim. 

ET proptcrea etiam fegmenta fpiralis^ a principio 
fpiralis exorfa^ funtadre&as confer minas ^ficut 
VaraboU Diametri intercept £ s ad or dinatim- ap- 
plicant. 

Dd 2 Nenipe 
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j. a Arilhrnetica Injtuitemm, Prop.f5» 

Nempe in ratione duplicata, per prop. 1 1 . 



PROP. XV. 



C troll. 



I 




dco ffupponatur Spiralis nofira MTV ita evolvi^ ut 
rcUam conftituai :> & r<tt* omnes 7M y TM , fiant in- 

v/cem parallel^ erit illa^. 
Diameter? h<evero ordini— 
tim-appUeat& in Parabo- 
la: Contra vera 3 Ji fnppo- 
natur ParaboU diameter i- 
ta in arcus convolnta^ ut 
ordinatim-appUcala ad i- 
dem punUum termimntiir\ 
fiet ilia*) Spiralis? ift*, re-- 
Ux contermin*^ hoc dmt<fi % : 
pfincipium Spiralis. 

SCUOLIVM. 
Atq;hincetiam ulcerius patetillud quod poft prop. 13. in-. 
dicavimiis. Ncmpe 5 Spiralem HIam noftram txinfinitis iimilj- 
umSt£k)rmr» arcubusconflatarn, non efie genuinam Spiralem- 
propriediftam, fed ipfa minorcm. Gum crrim conftct, in pa- 
rabola, ordjnatim-applicata*, qua? vcrtici propiorts funt 
quam ea quae lateri* recto a?quatur,longiorcsefTequam funtdi- 
amctri- intercepts; ad<roq*, non ica convolvi pofle paraboix 
dia^etrum ( dummodo infratta maneat ) ut earutn ordinatim- 
applicatarum extremkates in ipfo verticccoeant , ( quippc 
quod, qu£ jam curvata fupponkur, minor efle non poflit^quanv 
rcfta contecmioa, quae prius erat ordinatinvapplicata; ) Ne- 
cefleeft uc vcraSpiralis^ua? ficconvoluta eft, major fit quam 
ea qaT (upponicur-cx arcimm aggregato conflari 3 quam Para- 
bolas d ametro cenvenhe jam oftenfum eft, quippc quae eft u- 
bjq: in duplicata ratione rcftarum centernunarum. 

PROP* 
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PROP. 16. Arithmetica ItifinitorHM. ' 13 

PROP. XVI, Cmll. 

t 

PArahoU verojic convolnta ( hoc cjl^fignra Spiral? no- 
fir* adjacent) e(i ejufdcm ParaboU evolut* (e- 
mijfis . 

E enim v. g. Si fupponamus parallelogrammi PM lams 
PP ita convolvi, utrefrarum omnium 
P ~~ ' ?\M PM pun&a M in eodem punfto cce- 

p — ■ — ~- 1 /yj ant, fiat ex Parallelogrammo f propter 

p % «. radios omnes a communi centro M se- 

J quales^) circulifeftor (quicirculo in- 
> tegro vel minor eric vel major vel <e- 
I qualis, pro ea raticne quam ad invicc m 
"l habeant reftx PP, PM-, ) qui quidem 
I Seftor ( hoc eft Paralltlogrammum 
„ M convolutumj erit parallelogrammi 
Cevolati) Semiffls; ( propterca quod 
proinfinkis Parallelogrammis ex qnibus Parallclogrammum 
cxpofitumconftarefupponitur, fiunttotidem in St&oretrian- 
gulaeafdem Stbafei &altitudine$habentia:) Pari modo, fiita' 
convclvetur Parabola ut dittun eft , & ordinatim- 
applicatarum fpridem parallelarum ) cxtrcma altera in eo- 
dem punfto coeantj infinita ilia paralklogramma ex quibus 
conftare fupponimus planum parabolac (per ea. quae diximus 
ad prop- 2. &S,Con.Se&. > ) fient toticlem triangulh eafdem & 
bafesSc altitudinea ( cum jllis parallelogrammisj habentia: 
& propterra Parabola fie convoluta ( hec eft;, figura Spiralis,.) 
iplius cvolutie femiflis erit. 

Atq; hoc quidem convenit cum ii? quae habet Torricellius 
ExempK8. eoium-quae ip ui« tra&atui de folido Hyp^rbolico 
prxmiiitj ututa principiis pl^nc divcrlis petita.. 

PR O P. XVII. Ccrollmum. 

INfupcr, Segment a fpiralis z qu£ fiunt circuit ionibu* 
p?i?na y ftc'unda 9 tcrtia^ quart a, & jtc davceps 3 fitnt 

D d 3 inter 
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#4 ' Arithmetic* Injtnitorum. Prop.18 

inter fe ut 1,3, 5,7 3 & fie deinceps in progrejjit- 
ne aritbmctica. 




Santenimfpeno)fpiraIe8 MA, MAB, MABC, MABCD, 
<8rc. at 1, 4, 9,i6,ttc. ergo Tegmenta fpiralium ^ , AB (= 
MAB _ MA j BCf = MABG - MAB,, CD C= MABCD - 
MABC,) &c. u t 1, ( 4 - " =>> 3 , (9 -4=-> *> (I* - 9 =) 
7. &«• 

PROP. XVIII. Corel!. 

ET univerfaliter, Dnttis quotlibetreftis MT 3 Mt, 
&c angulos contmuo PMT i TAfT 3 ^'c.) aquales 
itwicem facientibm-i erunt fpiralis fegmenta. con- 
tinue i*tercepta 9 (MT, TT &c*) ut 1,3, 5,7, &c . 

Cam cnimC propter zquales angulosj ipfae re&ae MT, 

MT, 
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Prop. 19. 




Jtritkmetica Jnfinitornln. 1 5 

MTj&c. fmt ut 1^3**, &c. 
f per co'nftruftionem CpiraHsrJ 
& propterea currae MT, MT, 
&c. [iflis reftis conterminae) 
fint in re&arum rationc dupli- 
catafperprop.ii«J nenape ut 
1 3+>93 1 6 3 &c, crunt ipfa Teg- 
menta continua, MT, TT, &c. 
ut 1, 4 — 1 , p — 4a 16— 9> 
Quod erat dtraonftrandum. 



SCH0L1VM. 

Totahgcdelongitudine lines fpiralis doftrini 5 contfnuit 
qdatuordecim propolkionibus jam traditijcft apud Archime- 
dem in libro de linris Spiral ibus penirui omHTa 1 Nefcio an at* 
aik> qttopiam ex recentioribtis tfadit* f ucric. 

PROP. XIX* Lemmi. 



SI proponatur feriesQyantitatum in dttplicata ra- 
tione Arithmetice-proportionalium, (five juxta ' 
feriem numerorum quadraticorum,) continue 
crefcentium, apun&ovel o iachoatarum , (puta ut 
o, 1, 4, 9, 1 6, &c. ) propofitum fit inquirere , quam 
habeat ilia rationem ad feriem totidem maxima ae- 
qualium? 

Fiat inveftigatio per modum indu&ionis^ (tit in prop. 1.) 
^ tQ . ofg = T _i « + t 0+^4=1. ., t 



^.t +=s=\± 



»*. 



ot i+ + *9= 14 __ r x . x ofrj; 4JJL+ , A^3° _x 
9*9+9+9=36 »8=i T i3 iotl6+i6+i6+i6-=8o — « : 

ot it 4+9 + *6t »q_ <s XJ ._ ,.. 



5. i + x # 
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$6 Arithmetic a Itifimtornm, Prop. 20. 

36^6^6+36+36+36 +,6 = 252 =^~ * * * 6 • fcc llC de * 
ioceps- 

Ratio proveniens eft ubiq ; ma jorquam fubtripla , (cu f . 
Exceffus autem pcrpetuo decrefcit prom numerus {crmino- 
ram atigetur; puta' i,fa:T8> 5±Ao>U &cVaufto nimi- 
rum frattionisdenominatorc 3 iivc coniequcme rationis, in (in* 
guIislocisnumcrofeBario, (mpatct,) ue lit rationis prore- 
nicntis txceffus fupra fubcriphin^ca quam habet unicas ad ftx- 
dmplum numcii terminorum poft o, adcoq; -— 

PROP. XX. Theorem*. 

SI proponatur feries quantitation in duplicati 
ratione Arithmetice-proportionalium (five jux- 
ta feriem numerorum quadraticorum ) conti- 
nue crefcentium, a punfro vel o inchoatarum 5 ratio 
quam habet ilia ad feriem totidem maxime aequali- 
unij fubtriplam fuperabit; eritq} excefliis, ea ratio 
quam habet unita* ad fextuplum numeri terminorum 
poft 03 five, quam habet radix quadratica termini 
primi poft o, ad fextuplum radicis quadratics termini 
maximi. 

Puta ( fi terminus poft o primus ponaturi,8eultimiIatu*/) 
~T"** + M **' Vclfpofico numero terminorum a 58c 

ultimi latere /,)~1* + 6T^b*' 

Patct ex Prop, praeccd. 
Cym autem crefcentc numero terminorum, exceflusille fu- 
pra ratione fubcriplum it* continpo minuatur,ut tandem quo* 
iibct affignabili minor evadat, ( ut patctj) fi in infinitum pro- 
c«datur,prorfu8 era ni turns eft. Aeoqj— — 

, PROP, 
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Jftrcp. 2 1 21,2%.' Arithmetics Itrfuiiiornm. 17 

PROP. XXI. TbcoTcma. 

SI pro ponatur feries infinita Qtjantitatum in du- 
plicat'a ratione arkhmetice-proportionaliu., (five 
juxta feriem numerorum quadraticorum J con- 
tinue crefcentium, a puo&o feu o inchoatarum s erit 
ilia ad feriem totidem maxima aequalium, ut 1 ad 3. 
Patetex priced. 

PROP. XXII. CflUrium. 

IDeoq5 C$nu* vel Pyramis ad Cylindrum vel Trifnta 
(fuper eadem vel aquali bafe aqne altnm ) eji ut x 
ad 3. 

Conftare enim fupponimut tarn Gonum quam Pyramiclem 
ex infinitis planis fimilibui & parallel is, in duplicaca ratione A- 
rithmetice-proportionalium coriftitutis, quorum minium™ 
fupponitur Pundum, maximum vero bafis; ( per ea quae dixi- 
musadProp 6. Con.Sc&.J Cylindrus autem vel Prifma.cx 
totidem maximo zqualibus Cut patct:) Ratio igitur eft ut i 
ad 3. perprxecd. 

PROP. XXIII. -Cfrf//: 

^Tem Ccmplementum Semi-paraboU, (intdlige figu- 
rant AOT qua cum ipfa femi- parabola complet Pa- 
\ralhlogramp$Hm y ) eft ad farallelagrammum TD 
{Juper eadem vel aquali bafe aque-altum^) ut 1 ad 3. (£* 
confequenter^ ipfa femi-parabola eji ad idem Parallels 
grammuM} utiad^.} * 

Eftofcnim Figurac AOT vertex A, diameter AT, bafii TO, 
eiq; parallels quotlibet (Bafero inter & verticcra ) TO, TO, 
&c. Quoniamfunt(perprop.n Con. Se&. J reft* DO, DO, 
;kc. in fubduplicata ratioce rcftarum AD, AD, &c« Eiunt 

E c e> contra 



jOOQle 




1 8 Arithmetic* Infimtornm. Prop, 24. 

e contra ipfe AD, AD,fcc. hoc eft TOjTOjSccl in raeionc 

duplicata ipfarum DO, 

A jr T T T TX>,&c. hoc eft AT,AT, 

/^s57777T7 * c « Tott igitur figura 

D -X / / / / / AOT ( conftaas ex Infini- 

al *>. ; / / / titreaii TO, TO,&c. irt 

duplicata ratione rc&arum 
AT, AT^&c, Arithmetice 
proportionalium ) erit ad 
Paralltlogrammum aeque 
ahum TD ( conftans ex 
totldem reft is ipfi TO 

3>i \ o maximae aequalibus) ut 1 

id 3. per prop, a r. (Quodt 
crat oftendendurajEc con* 
icquentcr , fcmfparaboU AOD C parallclogrammi reiiduum) 
ad idem ParallelogrammurB at 2 ad 3, 

Pa OP. XXIV. Cmhrium. 

I Tern, Figura MTAJ^hx fpirali AIT ( * principi* 
fpiralis M exorfa) & re8a AIT contermina conti- 
netitrheft ad Se&orem correjpondentem PMT^ ut 
1 ad 3. 

\o...\--*Vv *#*:'•••■/.. / 1 i\5tW" 

9/ 
j« ,* s » <-2^ 




NamCutdiximat adProp.5.) conftare fupponimui Figu- 



rant 
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Prop. 2 5 D 2-6 # Arhhmttic* Infimtorum. 19 

ramillam MTM exmfinkisSe&oribus firoUibu*, quorum ra- 
dii funt Arichmetice- proportionates, adeoq; Scftoccs ipfi in 
dupHcata rationc Arithmetic^ proportionaliom (quippe fiio- 
rumlatcium$JSeftorem autem PMT ex tmidrm Seftoribw 
raaximo sequalibus : Erifq^ propterca Figura ilia ad haiu^uf 
1 ad 3. per prop, 21* 

Seflori/ autem nomine hie appello ctiam Seftorum quotli- 
bctaggregatum , licet femi-circulam ( aut quidem circulum 
integrum^) aequetvel eciam fupertcj ( ficut & de Anguli ap- 
pelltfionc fupra monuiraus^ ad Prop. 5 .) 

PROP. XXV. Cerrtarim. 

ET proptcrca, Figura Alt A qutfpiralis circulation 
prima defcribitur 9 aquatur trienti circulipritni^ AA % 

Nam correfpondeni Seftor conterminus eft ipfc circulus in- 
tegcf AA> circuli prim* radio MA eodem tempore defcrip- 
mi. \ 

PROP, XXVI. CmlUrium. 

QVtvkro figura defcribitur intcgris circulations 
huspHma & fccunda^ prima^ fecunda & terti* y 
fprima^fecunda^tertia^ & quartan & fie dew- 
cops: (qua lifrtfparte ioties rcpetita y quoties circulando de- 
fcribitur:^ fquatnrtrienti circuit fecundi % tertii^ quart % 
&c. bit, tcr 9 quater^ <&c: ( juxt a numerum circulate '- 
num *)fuMpti. • 

Namdai»defcribitttr fpiralii MAB (jduabu* circulationi- 
biijfa^aja.punao.m^bifi ab MadB fin refta circumdu&a 
MB) prp 190*0 ■ & (imuJfigtfr^pUna a rt#a( fie continue crcf- 
cente)ctrcumduft4; Epdcm tempore defcribkur ( a re&a io- 
ta MB circumdu^a^cirntiu^jTecundus bis. Adeoq ^ quot par- 
tibqs continue crtfctnribui ( in rationc duplicata Arithmetic^ 
pjrqportiopalium ) Cfcnftac fipi&railla Spirali tcrminata, toti- 
dem maxima aqpalibu* conftabic circulua ille bis defcriptus, 
.Qijarcfigufia.CiQ .defajpta - fpirali adjacens 5 erit ad circulww 

feci con- 
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so Arithmetic a InftnHoYUtn. Prop. 16. 

conterminum BB biifumpcurn ut 1 ad 3. per prop. 24. 

Et paricer figura fpiralis, qux circulationibus prima, fecund* 
k tenia defcribitur, cri tad circulum tertiam ter fumptum ,ut 
1 ad $, Ec que defcribitur circulationibus prima, fccunda,tcr- 
tia & quarta, ad circulum quartum quater fumptum 9 item ut 
1 ad 3. Ec tic deincepi. 




N'otandumhic.quodtotafigiirafpiralii, prima circulatione 
deienpta , in fecunda circulatione repetitur 5 & qux defcri- 
bitur fecunda,repetkur in tertia ; & fie deinceps. Adeoq; v. g. 
in quatuorcirculationibui, figura prima fquae intra fpiralem 
primam, prima circulatione defcriptam , continetur ) quater, 
feciinda (quae inter fpiralem primam & fecundam jacet) ter, 
tertia ( quae inter fpiralem fecundam & tertiam jacet) bit, 
quarta femeldcfcribioir: ideoq; figura prima quater, fecunda 
ter, tertia big, fc quarta femel fumpta , fimul «quantur trienti 
cwuii qaarti qu acer fumpti, qcmpe jujeta numerum circular 

cionum 
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PHOk 27 3 18,29.-- Arithmetic* Infihitorum. 24 
tionura. Et paritcr de quotvjs circulationibus judicandum t% 
habita fcmper numeri circulationum confideratione. 

PROP. XXVII. CorolUrium. 

SI autem Spiralis ultra circulationem primam fed: 
nenduabus integris c*ntinuetur y figura fpiralis fie 
defcripta (". bis fumpU quod bis defcribitur ) <£* 
quabiturtrienti tamintegri eirculi center mini ^ quam c-? 
jufdem continuations fupra circuhm integrum. 

Nam interea dum defcribitur figure fpiralis MATM 3 de- 
fcribitur etiam figura circularis au&a PPTMjnempc circulu$ 
integer PP, cum adjun&o etiam fcftore PMT. 

PRO P. X X V 1 1 1. Corollarim. 

ET paritcr, fi Spiralis ctntinuetur per circulati*- 
nes duas^tres,quatuor y ant plures integras ^ cum 
additameuto^jfigura fpiralis fie defcripta (repeti- 
ta t$ties qualibet parte quoties defcribitur »,) tquabitur 
trienti tarn integri eirculi contermini bis^ ter, quater, auf 
fapiuafumPti (pronumero nempe integrarum circulatit- 
num^) quam etiam additamentifivefe8$ris adjunSi. 

Quia nempe dum figura ilia fpiralis (" a circumdu&a re&a 
crefceate^) defcribitur, toties defcribitur, ( arefta circumda* 
fUxquabili) circulus<:ontermmus,atq; infuper additamen* 
tarn. 

PROP. XXIX. Corolt. 

ATq? infuper. Figura fpiralcs qu£ prima \ qua 
prima & fecund*, qua prima 3 fecuuda & ter- 
tia, qua prima^fecundajertia <& quart a, ( & 
ficdeinceps} circulation/bus def en buntur, (puta MAM % 
MABM, MAICM, MAKCDM^&c. )fe habctit adinvi- 
eem ut numerorum Arithmetic} proportionalium cubi^ i, 

Ee. 3 8, 
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12 Arithmetic a Inftnitorum. Prop. 5 9 

8, 17 \ 6^&c: fivtm triplicata ratioxe reQarum MA, 
MB>MC,MD)&c. 




Sunt eniffl rcftac MA, MB, MC> MD> &c. ut 1* a, 5, 4, ftc* 
(ut lapW diftum eft 5> ) ideoq* circuit primus, fecundus, ccp- 
tius> qiurtus, &c. This radiis dcfcrlpri) ut i,4,9> id, &c. 
fncropcin duplicate rationeradiorum ; adeoq^ ti ponaturck- 
cuius primus A ^ 1 c,erit fecundus B = 4 c 3 tenuis G =£ c, 
quartus D=i6c)&q &proptereaii fumatur primus femel, 
fecundus bii^tertiuftcrjquartujquatcr^&c.cruBt lAr^ic^ 
2 B = 2 *4C = 8c, 3C » 3 * Qc—ijc , 4D-4 *,X'6c 
= 6 4C 3 &c. adeoq; ad invicem ut numeri c«ibicj 1*8^27^ 
6^, &c quaproptcr & horum trieme* 7 c, fc, f 1 ^ £*f, &c. 
Hoc eft, f per prop, a 5, 2 5. 3 figure fpiralcfr MAM , MAEM S 
MABCM, M*BGDM,&c, (tint etiam inter fc ut nutneii cu- 
bid 1, 8; 24, 64* &c. 

PROP/ 
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Prop. 50,3 1. Arithmetics. Itifmtcruw. 53 

PROP. XXX. CMllktium. 

ET llniver faliter, Figure fpirales ( a fpiralis princi - 
pio exorfc, & eadem velfimili titteh, fpirali termina- 
te ) funt ad invicem in triplicata ratiorre rtUarum con- 
termwarum. 

Cum cnim ( per conftruflionem lineae fpiralis) eadem fit ra- 
tio rcftaram MT, MT, tux eft angulorum PMT, FMT, J» Fi i w * 
( (am^tz Angnli vcccjcofenfu quofupra prop. 5- m & [(Soris r '*' 25> ' 
voce, eo fenfu quo fupra propyl 4O feftorum PMT, PMT, ad 
iftviccm ratio ( qoae componitur ex rationc angulortwn & dn- 
plicaca rationc radioru^j) eft rcttarum MT, MT,ad invicciij, 
ratio triplicata; Et piuptcrcaeadem crit etiam ad invicem ra- 
tio figurarum fpiralium MTM, MTM , quatilloium Sc&orum 
funt trientes. perpr 24. 

Sic vg.fi refta MA (unma circulaticnis J dicatur 17, 8e 
circular co radio defcriptus dicatur icj figura fpi talis code rn 
tempore defcripta crit fc Igiturinuna circulationc cuta U- 
miffefict refta contermina iir=*=ir$ circulus contcrniinut 
i * i * c — ic , qot duftug in t C numcrum circulationum ) 
fit i * i % i :% c ±— I 1 c, cjufq; uiens j c , eft figura fpiralis 
quae 8c circulaticne Integra 8c infuper feimflc defcribitur. Et 
(ituiiitcrin quantacunqj circulationc. 

PROP. XXXI. Cortllsrium. 



SI vero ejufwodi figurd fpirales 9 liktis fpiratibks 
dijfimilibuS) & reft it tqtialibus terminentur: (Pi- 
ta Ji M/B in un* fpirali ^tat/t a ft tenant A AfC in d- 
lia;) erunt figure ill* fpirales homologis fnis reUis ( pit* 
ta MAinuna^& MA in altera) rcciproce-preportiona- 
les. . 

Nam tn. prima eric figura MAEM fduabus circulaticnifcus 
defcripta J' sequalis tricnticirculifui B bis fumpti; Et in fe- 
cunda, figura MABCM ( tribus circulationibus defcripta ) ae- 

qualis 
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^ : Jrithwetica Injiniloruw. Prop. 32,33c 

qualistrienti circuli fui G ter fumpii. fper prop. 29,30*) 
cumqi fupponaneuracqualcs circuli Bin prima & Cin fecun- 
da (propter aequales radio%J crunc figurae fpirales MABM 
prima, &MABCMfecunda,admvicem* utaad j, mmpeuc 
circulus bis fumptus ad eundem vcl zqualem terfump- 
tum> ) hoc eft, in reciproca ratione re&arum homologaruni 
MA, MA. Nam MA in prima eft i reft* MB, 8c MA in fe- 
ennda f (aequalis re&ae) MC ; (untigitur MA in fecunda, 
ad MA in prima , uc j ad f , vcl J ad £ , vel a ad 3 Ideoq; 
Figura MABM in fpirali prima, ad rtguian MA3CM in fpf* 
rati fecunda, ut refta M A in fecunda ad reftam MA in 
prima* 

Atq; idem fimiliter oft^ndctur, quaecunq-, fit ratio homolo- 
garurn redarum in diflimilibus fjpiralibua. 

PROP. XXXII. CoroBmum. 

SI autcm ejufmodi figurt [pirates , limit fpirali* 
bus dijjimilibus y & reUis item intqualibus ter mi- 
nentur ; erunt illd ad invicem in ratitne qua com- 
ponitur ex triplicata ratione reSarum terminantium^ 
& reciproca ratitne reSarum homologarurn. 
Scqumir ex Prop. J#, 31. 

PROP. XXXIIL CoxilUrim. 

POrro, Figurtfpirales, que circulati$nibus prima % 
fecunda^ tertia^ quart a^ &c. defcribuntur ,fuut 
adinvicem^ ut 1, 7, 19, 37, 61, &c. nempe ut 
different U numerorum cubicorum^ quorum laterafunt A- 
rithmetice-projportionalia. 

Nam f per pr. t >:) quae prima, quae prima & fecunda, qax 
prima fecunda & tertia , quae prima fecund j tertia Sc quarta, 
&c,defcribuntar.vfiintut 1,8,27, 64,125,8^. wgo^q** pri- 
ma, quae fecunda, qua tertia, quae quarta,kc- defcribuntur 
film ut .1,8^1., *7-8, 64-27, 125*64 &c hoc 

eft, 
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Prop.?*' Arithxtctica Injtnitor**. . a 5 

cft 3 wt 1,7, ip, J7, 6i, &c, ncmpc ut diffcre*tfc wwero- 




Tum cubicorum continue proxtaorum; Quarura quidem dif- 
fercntiarum cxceflus , five differentiarumdiffcrertke, funt A- 
rithmctke proportionalei : Nam 1 + 6=3=7. 7 + 12 ~ 1?. 
iy+ 18 = 37, 37 1 24 .=61. 8rc. 

PROP. XXXIV. Oro//. 

El* univcrfalitcr, Z?*£f jj qntthbet refits JUT, J4T, 
&c* tngtilos continnos YMI-> 7MT, &c tqualts in- 
vicent facientibus^fignr* (piralcs contirn* ^hisfMis in- 
tcrptfttfmt ad invicem^ nt 1 5 7 D I9 D 37 D 61 .&c. 

Nam{"perprop.30.)Figur3e fpiialci aprincipioad has !i- 
neas continuatz funt Qt 1,8,27,64,115, &c; Ergo Fi^-iiisc 

iavicem continue (cgucmes bis rcftis terminate funt ut 1, 2 

F f i« 
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2& . AHthmtici Infimtorttm. -Prop, 3 $,36. 

1=7, 27^8 = 19, <4 — *7=*=37> I2 $ — $4=*i. &c. 

PROP. XXXV. CwV. 

DEniq} F/^;/r^ fpiralis pwtiones y qu* in fingulis ' 
circulationibuf de novo defcribuntur^ (prtter 
ill ud quod in precedent i circulation defer ipt tint 
fuerat^) nempe quod intra fpiralem primal continetur % 
quod inter primam & fecunclam > quod inter fecundam & 
tertiam^ quod inter tertiam & quartan*^ &c. fnnt ad 
invicem ut I, 6 D ll^l^y&c. ( addendo femper , poft 
locum fecundum^ numerum fenarium? ) Ne/npe ut diffe- 
rentU differ entiarum numerorum cubicorum % 

Sequiturex 35. Quia 1,7^.1, i?»-7i I7~ l 9s* 1 '—' 
J7 3 8cc. (uncut i,6ji2,i8,24.8tc» - 

scholwm; 

H*c autcm dc area figure fpiraiU doftrina, cominuisduodc- 
cim propontionibui jam tradita, confona eft illis quae tracfic 
Archimedes circa finem libridc Lineit S fir alibus. Libct autcm 
id ipfum paulo ulterius profequt* 

PROP. XXXVL C»M. 

,% OmplementumfigurxJpiraUt(qu0d nempe cum ipfa 
ifeUorem contertnimmCQtpplet ) <Jjk adfe&trem con- 
terminum^ ut 2 ad 3. 

Sequitur hoc guide no ex prop. 24. Scd id ipfum aliter oftc*- 
demushoc modo. 

Conftare fapponamut figuram PMTT ( covF)$l*m4n#m 
figurae fpirali* MTTM) cxiafiaiti* aetata * PT, Pt\fcc. qui 
quidem futtf in duplicate ratione refonim MP, MP, Arittune* 
tice proportionalium, ( ut oftendimus ad prop. 1 1, ) (e&or 
aatemcontermmuiMFT^cx totjgkm conftabit arcubus, infis 

MP P 
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'Prop. 37^8. Ariihmeticd Infinitoruvt. *rj 

MP 3 MP, proportionalibus, adeoq* Arkhmctke proportioaa- 
libiis, ( ucpatct:) 

Eft autem fefies ejufm<5di,(in 
duplicata rations Anthmerice 
proportionalium ) j ferici *- 
qualium,Cperprop2iJ& fe- 
rics ^rithrrietics proportion ali- 
tirti j ejufdem fcriei sequalium 
{ per prop 2 ) Ergo ilia ad 
hanc ( hoc eft, cornplementum 
figure Spiralis ad Sefrorem,)ut 
t ad i Choc eft) ut 2 ad 3. 




PROP. XXXVII. CorilUrium. 

*ET fpeciatim, Compkmentum figure fpiralk mk cir- 
*-*c*htione defcript*, eft ad ciraulum primnm (ipji 
centtrminum} nt%ad%. 

Nam conftabit cornplementum illud ex infinitii arcubus 
PT. in ratione duplicata rcftaru m MP arithmeticc- propor- 
tionalium ( iive ut c, 1, 4,9, &cj quorum maximus eft In- 
tegra peripheria Aj conftat auscm circulus ille integer exto- 
tidemperipherii«Arithmctice-proportionalibus, ut 0,1,2,3, 
he. quarum etiam maxima eftcadem paeripheria A: Idroq* 
Complememum illud^d hunc drculum^aTi* adi,hoc eif,uc 
2 ad j, 

PROP, XXXVIII. Cmllirim. 

Tatiavtroqwdfigurisfpiralibus in fittgnlis circu* 
latiombus dee ft ad complendnm fuutn ctrcnlm^ 
funtut 2 5 5, 85 II, 14, &c. jirithmetice pra~ 
fortionales. 

Cum cnim Cpofito circulp primoc'J erunt f per prop. 
39.&S5) figure <piralet rirrulatione prirc a defciipta 4 c >(e- 
iunda I c % tenia J* c, quanta j 1 c.8tc f circuli autcm contei mini 

F f^ primus 
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2 § Arithmetic* Infinitoruml Prop.$& 

primus i c, fecundus 4 c, tertius* c, quartus 16 c 3 8cc. crit ex. 
cefius circuloaim, fupra fig'.irai fpiralr* concermitus, primi J c, 
fecundi 3 -c, 'crcii f c-q-wti j L c* &c tym i.c — f c« f c.+ c — 

SCHOLIUM. 

Ec qmdcm facile cflfct complures propofitiones alias hifce fi- 
, miles adjungere 3 tarn deipiis figuris fpiralibus quam earunt 
complementis; tam q-ise circulacionibus integris defcribuntur^ 
quara intermedin. Sed ex difti* facile poterit quilibet eas, fi 
epas videbitur, fupplere, ut non neceffe fit diutius hie mo- 
ra-ri. Et memo ne jamjam nimius fuerim. Adjungam tameir 
unum auc alteram 'ex di&is Corollarium, ^incoium grad- 
am,qai dubitant, an poffibile fit figuram aliquam rcftilineam, 
clrculoaequvilem efft:J Nempe— — 

T)Atct ex didisS Circuit* cuilibet Jignram tliquam re- 

-*. Qilincam aqualem ejfe. 

CumeRifiipatct (expr.25.) circulo cuilibet figuram ali- 
r,uam fpi'ralem arqualemcffe; & ( ex prop. 16 ) cuilibet figurac 
lliraii aliquam parabolam; &deniq*, f ex pr. 2 3.) cuilibet Par 
r^bclas aliquam figuram rc&iUneam, fequitur & cuilibet circu- , 
\? i;g;uram aliquam re&ilineam aequalem eflfe. 

Nor Tunc igitur vel reftilincum 8c circulus, vel linea refta Sc 
rurva, quantitates adeo inter fe heterogenecT,quin & inviccm 
rice comparari, & quidem invicem seqtiales e(Te poffinc : Quan- 
quam fieri pofiit uc circuJi diameter St perimeter eoi.iq; lint ir- 
raciv>na!es,utnecvcris tfumeiSncc ctiamullo adhuc in ufum 
urepto notationis medo, car.um ad in vicem. ratio exprimi 



ipOrrcK Ex jam traditis innotefcit etiam mcthodus 
■A- Re&am Karubeltcd: (vdi-tiam Paraboloidict) xqua- 
Um quzwyr&xim}) invettiendi. 

Sienicr^q >5pfemiparabo!am reftamin vertice contitagatre- 
fta AT, in q-sutlibet aquales parciculas divifa$ ( qiiarum qux- 
Iferdicacur a } atqj numeriu omnium n;} & in iirigularum 

particularum 
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PROP. 38. Arithmetica Infinitertwt. 29 

particularum tercninis ad cangentem illam totidem or<Unatim- 
appliccnturrraap, f Parabolz diarnetro propterca parallel 
St facicntei ad Tangcntem angulos 
reftos^ TO,TO,&c quarum minima 
dicatur 1 5 erunt illae ad Invicemper 
prop. 23, lit named quadratic! 1,4, 
$r, 16, &c. & carum differentiae uc 
^ 3> 5>7* & c » mimeri impares dein-. 
ceps ab unitate ; (quarum differcnti- 
arum maxima erit 2« — i.)Re&£ p*. 
rallelarum ilfarum terminos fin linea 
Parabolica conftitucos) connectentes, 
(quae erunt proptcrea ipfi parabola 
deinccps infeript^/) erunt ut \! 1 &* 
+1. v^* a +s>. V.^*t25V:^ z *49 &c. 
(quippe quarum quadrata per 47 e f . 
aquantur quadratis tarn particula- 
rum », quam diffcrentiarum inter 
proximas quafque parallelai, hoc eft, 
numerorum imparium.) Quae qui- 
dem re&a 5 (parabolxinferiptsej quo plures fuerint 3 co propuis 
ad parabolicx menfuram acceder. earum omnium aggregatum; 
ita-tamen ut ex omnibus licaggrcgata retta lit ipsa parabolical 
minor. 

Sin velit aliqni- rtcram juft'a maiorcmfut cenftet intra quos 
cancellos determinate polTit parabolical longitudipem ; ) neque 
difticiliserk haec invt ftigario, tangentium ope pcrficienda. 

Si verocurva AOO,non fupponatui Parabola, fed parabo- 
laidcs CuWcale ^ Bi^u/idrirale , &c. Idem procerus e it 3 muta- 
tis mutandis 3 acque in Parabola. Sumendae enim pro paralle- 
larum difftretuii 3 *ion I>?»s7' &;. difference numerorum 
Qujdraticorn- ;fed 17.19, -7.&C differentia: numerorum cu- 
kicorum 5 vcl 1, 15,^, '75-. &c. differentia numerorum Bi- 
quadraticorunV; &c. prout Pa.' ^bolcideos cu-ijiqj naiura po- 
ftuler- adcoq; infcript^erinr V- « z + * V- <* * + 49. &c # vd 
V." * * * 1. V-' a * + 225 &c. & i:c deinceps. Uc ex infer ius tra- 
dc»di$ pr. 45 . patcbit. 




Ff 3 
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£0 Arithmetica Jnjtnitorum. Prep. 3 

T-7 Adcm fere methods, Itrveniettr rc3a Spirali gem 
J-* nuin£ quam-proxime aqualis. 

Si cnim ( per ea quae difta tunc prop. 5 .) fuppoimur 4n- 
fcribi figure fpjra I i alia ex quotlibet &&oribas tHsiljbur.coii* 
flata: .Eoint (propter fpiralcm ) cam (e&orum arcui^qtum 
horQmiinus/iveccAibvcvcrijjUC.Sr ra^ii, arichmu-jct propor* 

tiooalcs* Radiorum auteni 

^$ ^- Continuum augimntmn di- 

yp \rp^ ^X -catur*. Siigicur aic&oria 

/ % ^yP\ ^\\ cuju-fwia a reus kikioad ^ 

/ •••/y\\ ^ drum per ipmis terna'inu da- 

ta H?\vW 1 fiudenatti fiippona-curpe*- 

r f^r ^H-; : ..J 1 A pendicularis , erit ilia iftiut 

W\'*x^j©>s r*: J * rcu$ * LnQI re£ * u, > CU J«* 
\ XL ^/^\ *"x v quadrauwn fimul com c^a* 

\$£J i^x^ augmento 4 audi , *qua- 

^ ^^ birurquadraiorcfta Spirali 

• inferiptae: ( per 47 e 1.) Si- 

* . . . , ngs «uicm veriin file dica- 
tar »,&tot,i«circuliru« diameter 4 em igkur q.jadratum 
fioMreaifcxduaulmusverH „i„ dlametri rtliduooi *~ 9 
Uaum^vd^v*; & quadratum Gnus verri communt aoe- 
aemoftifti rnempe **„; frlt t ' + 2IU + ,* ; «, propte- 
rrtquadraarai inferiptae (e X his conHatum) va*2va + a' 
Cnmautemr propter zquales timiUum Seftoruui aneulos) 
<>ademfitubiq 5 finus verhad diametrura ratio, cfteea quam 
fiabet 1 ad m C qu* ratio major rainorvc repmanda tx \t prout 

4ingulorum fca rum anguli majores rofnorefve fuciint: ) A- 
deoq ; cum(u i.m ::M, erir d^v m: & propterca quadra- 

Ueniqj, cum fi a t iimtliumilloruniuaorum deincep* pofito- 
rumarcu, adeoq& in W „rfi, a,ith»etice proportional*, 
(abo.nchoauJdtcanturilH ,,,2, 3 .&c. Emerge fa- 

4«t4* . y:.9w*tf«,t* m . . V:i6r,i + 8 tf t„« Et fie d^. 
inceps Quq autem plurc* fupponamur eidem fignr* fpirali fe- 
itorei mlcnb h co propius »d lincam fpiralcm accedct i efta/uni 

to 
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Prop. JO, 39. Jrith&ietica Infinitorutii. 3 1 ' 

fie infcriptaoim aggregatum : quod tamen, vera fpirali per* 
pctuo minus eric. 

Si autem harum infcriptarum prima omittatur, & illius vie* 
poft ultimata fubjungatur quae proximo erat infecutura^ ( quod 
tan fund em eft acq; pro figura ex (eftoribus inferipta, circum-* 
fcriptara fubftkuere,) acq*, tandem addatur 4; habebitur ex 
omnibus aggregata refta quae vera fpirali major eric ; fed quae 
ad iuftamto propius acccdec quo plures fupponantur Seftores 
adferibi. 

Ecfimili forma procedendum erit ( mutatis mutandis.) iff' 
aliis Spiraliura generibusln Scholia Prop. 45. memoratis. 

PROP. XXXIX. Lemma. 

SI propooatur feries quantitatum in Tripfodte 
ratione Arithmctice- proportiooalium y ( five 
juxta feriemiuimerorumCubicorufn J continue 
crefcentium, a punfto vel o mchoatarum* (pttta tit o % 
i 5 8 5 37, 64,8*0. ) propofitum fit inquirere quam ha- 
bcat ilia rationem ad feriem totidefti maxima* aequa- 
Kum> 

Fiat inveftigatio per modum indu&ionis Cut in prop. 1. & 
ifi oj^L + JLil?.-.** _* x t x 

* T «* 27+27+Z7 T 27 sss 108 »* = * T A* g 

>f y JLjJL 27 + g4 — l0 ° i » + x 
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02 Arithmetic a Inftnitortttn. Prop. 40,41. 

Exceffus autem perpetuo decrefcit proat nuroeru* terminorum 
augetur, puta ^, f, ~ x , f to , *«■• &c. aufto. nimirum 
fraftionis denominatorc, five con fequente rationis, in fingulk 
locis, numero quaternario, f ut patct$) ut fit rationis prove*, 
nientis exceffus fupra fubquadrtiplam , ea quam habet uaitas 
ad quadruplum numeritermiaoruni pofto. Adcoqj •— 

PROP. XI,." Ibwem*. 

SI proponatur feries quantftatum in Triplicate 
ratione Arithmeticc-proportionalium (five jux- 
ta feriem numerorum cubicorum ) continue 
crefcentium, a punfro vel o inchoatarum; ratio y quam 
habet ilia ad feriem totidem maxima aequalium^ fub- 
quadruplam fuperabit; eritq; exceffus, ea ratio quam 
habet unitas ad quadruplum numeri terminorum poft 

03 five, quam habet radix cubiga termini primi poft 
o> ad quadruplum radicis cubicse termini maximi. 

Puta^ 2 ' 3 + l \T l '" l i pt TT l ' = i»i * t 

4 4* 4 4* * 

Jul*. 

Patet ex praecedente. 

Gum autcm, crefceme numero terminorum, exceffus ille fii- 
pra rati*nem fubquadruplam ita continue minuatur,ut tandem 
quolibct aflignabili minor evadat, futpatet*) Si in infinitum 
procedatur, prorfus cvaniturus eft. Adeoq; — 

. P R OP. XLI. Thtorema, 

SI proponatur feries infinita quantitatum in Tri- 
plicata ratione Arithmetice-proportionaliura 
five juxta feriem numerorum cubicorurn) con- 
tinue crefcentium 3 a pun&o feu o inchoatarum 3 erit 
ijla ad feriem totidem maxima? aequalium ? ut 1, ad 4. 
Patet ex pracedente, 

PROP. 
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Prop. 4 3. Arithmetic* JnfiniUrum. 33 

PROP. XLIJ. CnoUmim. 

Deoqj , Ctmplementum femi-parabahidh cubica- 
lk y AOT % eft ad Parallehgrammum TD (fuper ea- 
dem vtUqudi bafe £^ue altum^ ) ut 1 ad jl, ( Efi> 

anfcquenter, ipfumfemiparaboloides ad idem Paraltelo- 

grammum^ %t 3^4.) 

Efto cnim Semi paraboloid is cm- 
bicali* AOD ( cujui diameter AD, 
ordinatimapplicatae DO,DO, Scc.J 
complementum AOT f cujui dia- 
meter AT, ordinatlm-applicatz 
TO,T0 5 8cc. ) Quoniam igkur(per 
pr.4^ Con. Scft.) reftae DO, DO, 
&c. vcl ipfisaeqaales AT, AT,kc 
font in felnrijplicata rations rc&a- 
rum AD$%jfcc. vel ipfis aequali- 
um TO, TO/fcc. Erunt c contra 
ipfe TO,TO,*c.'%, triftficata ra- 
tionc rcftamm AT, AT, Ice. Tota 
igiwrfigura AOT ( conftans ex in- 
initwreftii TQ,TO,8cc. in tripli- 
catarationcrt&arum AT* AT, Sec, 
Arithnictke- proportionalium ) erit 
ad ParaUelagrammum TD, per pri- 
ced. ( content ex totidera ipfi TO 

maxitr.e aequalibut ) ut I ad 4. ( Quod crat oftendendtiro J 
Et confequcnter, Scmiparaboloidct AOD ( parallclogran mi 
rcfiduunO ad idem parallelogramimim ut 3 ad 4. 

PROP-XUII. Ltmm*. 

PAri mcthodo invenietur ratio feriei infinite 
quantitatum in rationc quadrupJicata j quimu- 
plicata, fcxtuplicata,&c. Arithirctice propor- 
tionaliuni, a punfto feu o inchoatarumj, ad fcricm 

O g totidena 
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34 AtithmHie* Infinitoriim. Prop«43* 

totidem maxima aequalium. Ncmpe in Quadruplica- 
te critut i ad $ : in Quintuplicata, ut i ad 6 : in 
fextuplicata 3 ut i ad 7. Et (ic dcinceps. 

Fa£koenimexperitBentopatebit rationes induCtione repcr- 
tas ad has continue propi&s accedere/tta ut differentia tandem 
evadat quari* afftgnabili minor; adcoq-, in infinitum continua- 
ta evanefcet. 

Operofas demonflxationct Hneares non adjungo; quasta- 
men, (iquis poftulec* p Jterit illc ( modo vaccO tales exquircrc 
figararum inferiptione & circumfcriptione , rel ctiara alias 
p< zftandas; ( quales hahet Archimedes pr.io, & n 3 de lin. fpi- 
ral.) oftendendo, quod ratio neq; major neq; minor eft quant 
affignata. At mihifufficcreridcnturillxq us produxij Gaval- 
lerii Mitfodum Iniiviftb Ilium ( quoniam cam inrenio a Geomc- 
trisjam eflereceptamjfecutas. 

NDtatameneasqaibusufus fum demonftrationibus, parius 
figuras inferibendas imitari, cum (iipponant; primum terminiiot * 
o* Si quis rcro fignras circumfcribcndas imicari mallet, fieri 
quidem & illud potcft, modo primus terminus ponatpr 1. 

Notandum etiam, rationes induftione quzrendas, inferie- 
bus illis quarum proccfliis eft in Arithmetice proportionate ai 
ratione quadruplicata (& feqaentibus) magis implicatat 
cflequam prsecedentiura. 

PmainBiquadratis ~- l« + T373l 4+ ~~- % 1 * + 

30M l ■• \ ei 5 l T 10I 1 30/ 1 ~ 301* * — • 
t n i * + lo n 1 a + io n I * — to n 1. ( pofito nempe termino 
pirmo 13 latere maximo /nnmeroterminorum* = /-fi t J 

In Surdcfolidis autem f f x " * * x 




S«d (quod nobis fafficic> ad dt bitam rauo»«t» i» continue 

magi* 
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l*rop.44" Ariihmttic* IffftnHetum. 35 

magis acecdunt, ut tandem differentia evadat quavis affignabi- 
Ii minor. 

SCHOL1VM. 
Siquisaqtem cupiat rationes hujufi»odi> utm rntrfcarais, 
quae fcqueiitibusfcriebus finiti* quibufcunqj coimniar, ( puta 
in fcxtupiicata, fcptuplicata>&c. ratione Arithmctice propor- 
tion liumjinvenire :quoraodo illud fiat dcinccpa dicctur in 
Schol. prop. Io8i 

PROP. XL IV, Tbarema. 

IDeeq; fi intelligatur feries infinita quantitatum^ 
a pundo feu o inchoatarum D 8c continue cref- 
centium pro ratione vel Ari thmetice- proper tio- 
nalium, fquam feriem Lateralium {vtz-lrimanorum 
appellor vel corum quadratorum, cuborum, biqua- 
dratoruav&c. ( quam appello feriem Stcnndanorum^ 
ItTtiamrum^SlH^rtiinoYHm^Q.) Erit totius ferici ra~ 
tio ? ad feriem totidem maxima sequaliuno, eaquxfe- 
quitur in hac Tabella. Nempe 
^qualiura 



ii 



Priraanorum 

Secundanornm 

Tcrtianornm 

Quartanorum 

Quintanorum 

Stxt*ncrura 

Sepnmanorum 

Oftavanorum 

Nonanorum 

Dccimanorum 



1 

% 
3 
4 

>¥eim Iad<6 

7 
8 

9 

10 



Et fie deinceps. Ita tit fra&ionum Denominatoresjivc 
Ccnfequentes rationum, fint ab unitate Arilhmetice 
proportionates} communis autem five Numerator fi- 
ve Antecedens 1. 



G%% 



PROP. 
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%4, ■*- Arithmetic* Infinitomm. Prop. 45; 

PROP. XLV. CwBorium. 

Hlnc difcimw mtthodum invettiendi areamcom- 
pUmtnti ParaboU^ & Partbobideos Cabicalis^ 
Biquadratic alis 5 Surdcfoliddis^ ant fuperioris 
cHJujlibet potejlatis'i & confequenter 3 cliam area/a Pa- 
rabola ant Paraboloideos cujufcuncfi potejiatif. Quod 0- 
fienderepoSicitHs fnm ad prop. 48* Con. SeSL 

Nempe, cum complcmentam Parabola (vcl Scmiparabolae) 
fit (cries fecundanorum, f ut diximus ad prop. 2 3$ J comple- 
mcntum Paraboloidis cjjbicalis ("vcl fcmiparabeloidis,.) fer- 
ries Tertianorum, fut diximus ad prop 42O atq-,f eadem ra- 
tioned coraplcmcntum Paraboloidis Biquadraticalis , ferics 
Quartanorum ; complementum Paraboloidis furdcfolidalis, fc-^ 
rics Quintanorum; 8c fie detneept: Erit horam ratio ad Paral- 
lelogrammum circqrofcriptum, ( (tries nernpc totidem maxi- 
mo *qualium y ) eaqase-eft 1 ad 3, 1 ad 43 1 ad 5, 1 ad 6, 8c fie 
dtinceps: juxta tabcllam propofitionis prsledcntis. Et confc* 
quenter, ipfa Parabola, Paraboloides Cubicale,Biqu*draticale,.. 
Surde(bUdale,8cc. Cquae nempe cum fuis complements acquan- 
uir Parallclogramnm circumfcriptisj funt ad Parallelogram- 
mum circumscriptum, ut 2 ad 3, jad 4, 4 ad 5, 5 ad 6. &c. 

SCHOLIVM: 

Et hoc quidem pa&o Jicebie infinitis figuris curvifineis squa- 
len rc&ilineasconftkuere. Quodq; in fob Parabola ffiimma- 
cumaiiniratione) praefticit Archimedes C 8c poitiilumaliijj id 
nos in P^raboloidc cujufcunq; poteftitis jam prgftitimus* 

Quaeautemde Parabolis Sc Paraboloidibus hucufq; tradita 
funx,aut ctiarn adhuc deinceps tradendt, poffimt etiam Spiral!- 
bu« facilli.no Hegooio accommodari. Si enim (iipponamus re- 
ftam MT continue aug;eri, nonquidem in cadem ratione cum ; 
angulo PMT 3 ("ut in Spiral! Archimedea,) fed in cjufdem rati- 
one duplkata^ trtplicata, quadnjpUcata 3 8cc. oriencur aliaatq; 
•JiaSpiralium genera: quaramtamen ad peripheriaia vel ar* 
cum ( eo fcnfu quo diftum eft in Schol . prop. 1 3. 8c 15 . ) ratio 

aoa 
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Prop.45* ' Arithmetic* Infinitornm. $f 

non minus innotefcet C ut 8t figurarum adjacenttam ratio atl 

ckculumvcl fcftorcm) quam 

in ilia Archimedea. Exfempli 

gratia. Si angeatur uSa Mt in 

iuflicsta rati one anguli PM*t-> erit 

linea S fit alts ( * ftmiffc in* 

chuta) Mt> ad arcum contetmi- 

mm PT> ut x ad 3-, fquippe eric 

fpiralis ilia, (cries Secundano- 

rum; arcus auten^feries VEqua- 

Hum:) EtFigur+adjttcens erit ad 

cinterminm SeQorem , ut i ad 45 

fnempeut feries Tcrtianorutn 
ad feriem JEqualium:^ Et fitni* 
liter, ft crefcat itUa MT in anguli MPT ratiene friflicata, guadru- 
flicat4,&c. ExitS fir alts ( \en[u que jufra ) ad center mi num Arcunf, 
ut I ad fa 5><^ c > ^ FiffM adjacwad [eQoum conttrminum , ut Tad 
5,6 t e^c. Qj^otfmia eodemraodo f motatis mutandis) de- 
monftr4buntur 5 quo prop. 5, 24.&C. Atq; hinc quidem fpira- 
lium doftrina in immenfiira augcri poflic. Cum aucemid firo 
quUibet Marte per jam di&a fatis poffit intclligcre, neq; nobis 
iic animus labore fupcrvacaaeo hxc ulcerius ampliandi : fuffici- 
at id in tranfitu montiiffe* 

SqdSchinc ctiamfaciliseflct tranfitus ad Spiralesnon tan- 
turn in piano, fed in folidodefcriptas, puta in fuperfickbus 
Coni & Sphzrx > five etiam conoidum 8c fpbseroidum, rite con- 
fidcrandasi8c,adfpiralcsaacCirculos in Gylindro comparan- 
das : Figufasitcmillisadjacentes>adfiguras adjaccntes hifce. 
Adhibitis tamen iis, quae de feriebus auftis & dimmutis deinceps 
iecuturac funt, propofitionibu*. Hsecautem omnia , nc nimius 
fin*-, inta&a pretereunda judko: Cum ca quilibet, ex ii« 
quae hie tradita (unt tcl deinceps tradenda , facile poflit dc- 

ducere. 

• - 

PROP. XLVI. Lemma] 

Item (per prop. 44 .) Data ratione quam habet feries 
uaa, ciljuflibet poteftatis, ( ad fericai aqualiumO 
G g 3 rcperitur 
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3& Arithmetica lnfinitorum. Prop. 47. 

reperitur ratio quam habct alia feries alterius cujufvis 
poteftatis 5 ( ad fcriem item sequalium: ) invcnicndo 
nempe homologum terminum progrcffionis Aritk- 
metier. 

Ut, fi Quadratorum five Secundanorum fcrics fit 7 feriei 
Equal'mm* cr it feries Lateralium five Primanorum £ feriei ae- 
qualium • Quia, ut fcrics Primanorum media eft inter fcriem 
jEqualium & fcriem Secundanorum, fie 2 ( confequens rationts 
quaefitae Piimanorum) eft media Arithmctica inter 1 & 3 ( con- 
fcquentes rationum jfcqualium & fecundanorumJSic cum cu- 
borum five Tertianorum ratio fit % live 1 ad 4, inter quam fe- 
riem 8c feriem aequalium, duarum poteftatum feriei interjici- 
untur* quaerendae funt duae mediae Arithmetical inter I & 4, pu- 
ta a & 3, quarum ilia Primanb, haec Secundanis conrenit. Ee 
ficin caetcris. 

Et fimiliter, fi quaerenda fit ratio fuperioris potcftatis feriei 
convenieni; id reperitur progreffionem continuando ad termi* 
nam quxiitum ufq; : Ut,fi feries Quartanorum rationem ha- 
bent, ad feriem aequalium , earn quae eft 1 ad 5 five f ; ferict 
fextanorum habebit rationem iady: quia in progrellione A- 
rithmetica ubi terminus (poft unitatemj quartuaeft 5, termi- 
nus fextus erit 7, & pariter in reliquis; 

PROP. XLVIL Lemma. 

ATq$ haec rcgula non minus valebit fi- expona- 
tur feries quantitatum quarumlibet ( non qui- 
dem juxta feriem Primanorum 5 fed ) juxta 
quamvis aliam Tabellse feriem, & de illarum Qyadra- 
tis 3 Cubis^ &c. inquiratur. 

Verbi gratia. SiihtelHgatur ejufmodi fcrift quantitatum 
quarumlibet fecundum feriem Secundanorum ( quibu* affigna- 
tur in Tabella ratio 1 ad 5 ) viifpjutarum: harum QUadra- 
tis conveniet ratio iad^j (quia 1,3,5, funt arithmcticc 
proportionalesj^ 8c cubis coavenkt ratio 1 ad 73 8c fiedcin- 

ceps 
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Prop. 48. Arithmetic a, Infimtorum. 35 

ceps- quia i,3,5 9 7>&c. font Arithmeticeproportionalcs, prout 
Unitai, Radix, Qjiadratum, Gubus,&c. funt potcftaccs proxi- 
me fequentes 8c Geometrice proportionale?. 

Ncc hoc alind eft, quam quod habctur in Tabella $ nam fi 
quantitatcs affiimpts line ferics Secundanorum, cu j us ratio eft 
3$ earum quadrata erunt fcrics cyiartanorum , cujus ratio ij 
& earundem cubi erunt feriei Sexcanorum, cujus ratio ^ $ 8cc. 
utdiaumeft. 



PROP. XLVI1I. Corollafium. 



ET confequentcr, Conoides vel Pyratnidoidps com- 
phtntnto Semi- parabola (circa ipfius diame* 
trum) aptandum^ eft \ad Cylindrum vel PriftoA 
fnper £quali bafe tqne altum^ ut 1 ad$. 

Nempc fi complementum femi- parabolas rc£te, AOT t ma- 
nentcreAa.AT s circuoivoU '■ '• 

vatur, utd^fcribatur Co- 
nfides rcaum: vel, uni- - A ^ . ? . ? ■ f 
verfaliter, fi ( juxta mctho- ^ F^WTTTTi 
dum a nobis indicatam / 
prop. 5, 6,9. Con. Seft.) »/....... 

dfcmetro vel axi AT, or- 
dinatinvapplicentur circu- 
li, vel fimilia qu*vis plana, a/......... ......jo; 

q lorum vel radii vel reftac 
lnailiterpofitserationem e- 
andem habeanc inter fe qua 

reftae TO.TO, &c. ut com- M_* — „ ro 

plcatur Conoides vel Pyra- 
midoides five reftum five 

inclinatum: dkoillud Conoides vel Pyramidoides efle ad Cy- 
lindrum vel Prifmafuper eadem bafi aeque ahum ut 1 ad 5. 
Nam, cum reftae omnes TO, TO, & c « ^ uwt **"" Sccundano- 
rum, (quibuscenvenit ratio 1 ad ;0 f niiiia quadibet plana 
fuper ha? reftai fimiliccr conftituta, erunt inter fe ut batvm re- 
ftarum quadratarfVe in duplicata rat ion e rcftarum TO,TOj 
At ratio ferieircdarumillarum conveniens (" feriei quippe fc 

cundanorum 
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4® Arithmetics Infinitorum. Prop. 49,5a, 

eundanorum) eft i ad 3 ; ergo fcrici planorum conveniet ra- 
tio 1 ad 5: quianempe 1,5, 5, funt Arithmcuce-proportio- 
nalcs: (prout Unitas^Radix, & Quadratum funt Geometrice- 
proportionalcs.^ Ec quidem> fi re&ae TOjTO, See. fint feries 
Secundanorum ; earum quadrata (vel plana quadratis pro- 
portionalia) erunt fcrici quartanoruraj cui in Tabclla convc* 
flit ratio 1 ad 5* 

PR O P. XLIX. Conllarim. 

ET fimiliter; Si complement* fcmiparaboloidis cn- 
bicalis aptetur ( circa ipfius Diametrum) Conoid 
desvelPyramidoides^ erit hoc ad Cylindrum vel 
Prifma (fuper eadem vel tquali bafe tque altnm^) ut 1 
ad 7 . 

Nanij ctim re&x TO,TO,8tc. (in complemento Semlpa- 
raboloUisCubicalis^ fint feries Tertianorum, quibus in Ta- 
bclla convenit ratio 1 ad 4 5 horum quadratorum' f vel pla- 
norum quadratis proportionallum) fcrici conveniet ratio x ad 
7; quia 1,4,7, func Arithraetice proportionals. Vclctiam, 
quia plana funt feries Scxtanorum, quibus in Tabclla afllgna* • 
tur ratio 1 ad 7. 

PROP. L. Cor$Vatium. 

ET pariter} fi femiparaboloidnm aliorum (puta Bi- 
quadraticalium^ Surdefelidalium^ &c. ) complement 
tis aptetur ( circa eorum diametros) Conoides vel Pyra* 
midoides aliqnod^ habebit illudad Cylindrum velFrifma . 
(fupcrtqualibafe tquealtum) rationem notam (puta 1 
ady y j ad'n y &c.) 

Cum enim complementorum illofum reftae fint (cries quar- 
tanorum,Qiiintanorum,&c. adeoque rationcs in Tabclla affrg- 
natas habcant 1 ad 51 1 ad 6 y hc. feries qua draco rum (vel pla- 
norum quadratis proportionalium ) rationem habebunt 
I ad p, i ad 1 1, &c. quia 1, 5, ?> vel 1, 6, 11, &c. fuat arith- 
metic* 
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Prop. 5 1. Arithmetics InfiniUrum. 41 

metice proportionates Vcl etiam, quia fi rcftae f?nt fence 
Quartanorum, Quintanorum 3 &c. plana fimilia ad has rcftas 
limiliter pofita, crunc fcries O&avanorum, Decimanorum, &c. 
quibus convenit ratio 1 ad 9 , 1 ad 1 1, &e. 

SCH0L1VM. 
Acq; hoc pafto figurarum folidarum fuperficiebus curvj 
comprehenUrum ingens multitudo redaci poffunt ad alias fu 
fuperficiebus planis c©mprehenfas;8c corpora »on modo conic 
fquod docucgjjnc meres) fed & alia quamplurima conoidica, 
ad cylindrum redtici. Quod ntfcio an quUpiam alius antehac 
oftcndeiic. 

PROP, LI. Lemma. 

JVxt a eandem regular f prop. 46, 47 J Si expona- 
tur ferics quantitatum quarumlibet, juxta quam- 
libct Tabellae fcriem 5 de illarum radicibus qua- 
dratic^ cubicis^&c. *aut quibufvis intermediis potc- 
ftatibus, paritcr inquirendum crit % 

Exfempli gratia ; fi f xponantur infinita Quadrata Cvcl qux- 
libet plana fimilia) juxta fericm Quartanorum; (cui affignatur, 
in Tabella,ratio 1 ad 5.J ieries laterum (vel rcftarum millis 
fimiliter pofitarum) rationem habebit ( ad i ericm xquilium) 
1 ad 3 : quia 1, $, 5, funt arithmetice proportion alia ; vel eti- 
am, quia ubi plana Tunc fcries Quartanorum, eorum latera 
crunt ferics fecundanorum, quibus affgnatur in TabcHa ratio 
I ad 3. 

Sic, fi exponantur cubi infiniti (vel quaelibet fimilia folida J 
juxta fcriem fext^norum^quibus in Tabclla congruic ratio 1 ad 
7 ; coram lateribus cubicis Cvcl refiis in his i irilitcr poiiil^ 
convenict ratio 1 ad 3; & he rum laterum quadratic f vel \ tanls 
in cubii il lis fimiliter pofi lis) ratio 1 ad 5 5 quia dusruni nndi- 
arum arithmeticarum inter 1 & 7, miner eft 3, major 5. Cunt 
enim 1, 3, 5^7, arithmetice proporticnalia : dua* autcm n t^ias 
Arithmetical intcif cno inter i& 7 ; quia totidem fuppcr ; n"us 
mcdiasGeometricas. inter unitaun: & cuttm, ntnpc Ltius 




4^ Arithmetic* Infinitorum. Prop, 52. 

& Quadrature 5 funtenim Unitas, Latug^Qaadratum, Cubus, 
Geometrice proportionalia. Et quidero 11 Cubi fine feries fexca- 
norura,Latcracri»ntfcric8fccundanorun];& laterum Qyadrata, 
feries quartaiiorum$ quibus In Tabclla conveniunc rations 
1 ad 35 1 ad 5. 

Si vero qaantitates cxpofitae in eadem fcric fextano- 
rum , efTent Qtiadrata ( vel plana quselibet fimilia ) 
eorum lateribus conveniret ratio 1 ad 4. qni* inter 1 
& 7 media Arithme tica eft 4 ; ficut inter unitatem & 
Quadrature media Geomctrica eft Radix vel Latus. Et quidf m 
fi Quadrata lint feries fexMnorum, corum Latera crunt feries 
tercianorum 5 quibus in Tabclla convenit ratio 1 ad 4. 

PROP. LII. CoflUrium. 

ET propterca; Ex cognitis rationibus qnas habentCe- 
noidea & Tyr&midoidea^ prop. 48349, 50, tntmora- 
ta^adCylindrum vel Prifma^fnper dquali baft dqueaU 
turn?) cognofcentur rationes quas babent plana ilia unde 
conjlrHHtitur 5 ad VaraUtlogrammum circumfcriptnm. 
Nempe comphmentum ScmiparaboU ut \ ad$ : complex 
ment a Stmiparaboloidis Cubic alts ^ Biquadraticalis^ Sxr- 
defolidalis &c. ut 1 ad 4^ I ad 5, I ad 6.&c* 

SienimConeideaad Pyramidoidea ilia cognofcancur cflc 
fcries Quapcanorum, Sexianorum, Oftavandrurn, Decimano 
rumj Sec, Eilq-, canvenire rationes 1 ad 5, 1 A&7* 1 ad 9, 1 
ad iL>&c, E^rum lateribus ( guae propterca funt feries Se- 
cund^oru.j^v^rertianorum, Quartanorum, Quintanorum, &c.) 
conmi^ri^^iLtiones 1 ad 3 , 1 ad 4, i-ad 5, 1 ad 6, &c. Quia 

x »3.5rV|^^^7>i^m *:>53?* iccm *A lI 5 &c - fane Arith- 
j>&ionalcs. 

: OP. LI II. Lemma. 

'IJt&is ; pare* aditus ad invefTigationem 

iOpum quas ( ad feriem maxima sequaliu) 

ifre^dicantur cjufrnodi feries Radicum 

rum 3 Cubicarum 5 Biquadraticarum 3 &c, 

nume** 
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Prop. 54-* Arithmetica 'infitutotHto* 43 

numerorum five quantitatum # arithmetice-pToportio- 
nalium^apunflovel o inchoatarum} ( puta Vo 3 Vii 
V231/33&C. Vco 3 Vci> Vc2, </cg, &c. Vqqo^/qqij 
Vqq2, Vqq^&c.) Quas appcllo feries Subfccunda- 
norum, Subtertianorum D SubquarTanorum$ 5cc. 

Exfemplj gratia. Si exponantur ejufmodi infinita Qjiadra- 
ta Arittunetice-proportionalia, five juxta fcriem Primanorum; 
quibusin Tabella aflignatur ratio iada: Eorum Latcribus, 
nioccft, feriei fubfecundanorum ) conveniet ratio 1 ad li 
( five 3 ad 3;) quia 1, it, 2, funt Arithmetice propor- 
tionalia. 

Item* fi fupponantur ejufmodi infiniti Cubi Arithmetic^. 
proporuonalcs, five juxta fcriem Primanorum 5 quibus convey 
nit m Tabella, ratio iad2. Illorum radicibui cubicis, ("hoi 
cftferiei fubtcrtianorumj conveniet ratio 1 ad 1 j- (yel 3 ad 
4O & harum radicum quadratic, ratio 1 ad 1 ? ( vel 3 ad %i) 
Quia fcilicet 1,1 f, 1 » , 2. funt Arithmctice-proportionalia; 
ficut tlnitas, radix, quadrature, & Cubus , funt Geome trice- 
proportionalia. 

Et pari modo,fi infinita Biquadrata, Surdefolida, &c. con- 
ftmita intclligantur juxta feriem Primanorum , quibu^conve- 
nit ratio 1 ad* ; eorum radicibus Biquadratics, Surdtfolida- 
libut, &c- convenient rationes 4 ad 5, 5 ad 6, &c. vel 1 ad i^ , 
1 ad 1 1 tic. quia nempe 1 , 1 £ , 1 % , 1 |, 2; item 1, 1 f , 1 f , 
1 J, 1 f, 2\ &c. fiint Arithmctice-proportionalia. Adcoqj--- 

PROP. LIV. .TCbwm*.. 

SI intelligatur feries infinita quantifatuni) a pun- 
fro feu o inchoatarum 3 8c continue crefecmium 
pro ratione Radicum quadraticanur^cubica- 
rum,biquadraticarum,&:e 5 numerorum Arithmetice 
proportionaliumD (quam appello fcriem Subftcutida- 
norum^Subtertiancrum^Subquartanorum^ &c.} Erit to- 
tius ratio ad feriem totidem maxima acqualium 9 ea 

Hh 2 quae 
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?4 Arithmetic* ikfimhrum. 


qua: fcquicur in hac Tabclla : Nempe 


Subfecundanorum V 


fit ••- 


- Subtcrtitnorum I 


•C 


it. 


Subquarcaaorutn f 


« 


1 

1 *• 


Subquintanorum I 


•■1 


It. 


Subfextanorum t >*? < i f* 


Subfcptiraanorum f 


> 


it. 


Subo&avanoruna f 


1*. 


Subnonanorum ,f. 




It. 


Subdccimanorum {f j 


U 1 *£o. • - 


Et 6c deinceps. 


Fatct ex precedence. 







Prop. 55. 



PROP. LV. 



Cere//. 



ERgo> Planum femi-paraboU (vel etiam Parabol*) eft 
ad farallelogrammum circumfcriptum l nt 2 ad 3, (jEt 
a>nfeq*enter ipftns complementum tti ad idem Parallel*** 
grammnm ut 1 ad%.) 



Eft cnim Planum Semi- 
parabjolx (aire etiam Pat- 
rabote) fcrici infinita fub- 
fecundanorum ( per % 
prop. Con. S*a.)Parallclo* 
grammum atttem ferics to- 
tidemroaximae squalium: 
Ergo illud ad hoc ut 1 ad 
1 i vel ut 2 ad 3v f et, con- 
fequentcr , ipiiui corople- 
xnentum , nempe Paralle- 
logrammi rcfiduum, ut 1 
ad 3.) 




Pit OP. 
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Arithmetic* Infiuii'oruttt. 



55' 



PROP. LVL Cuoll. 

ITem,Pl*num Semi-paraboloidi^vel etiam Varabo- 
hidii) cubical?* y efiad Varalldogrammum circu'm- 
fcriptumjit 3 ad 4* (e^ confequenter*> ipjius Complt- 
menturn^ eft ad idem Varallelogrammum^ut I ad 4.J 

Cum cairn Cp* r 45* P f op< Con. 
Seft«)ordiBatim-applicat§ in Parabo* 
loidc cubicali fine in fubtriplicata 
rationcdiamctrorum (fivediftantia* 
rum a verticej erit planum ex illis 
omnibus conflatum (erics fubtertia- 
norum \ quae fc habet ad feriem teti- 
dem maximo acqualium (hoc eft , 
ad Parallelbgrammutn circurnferip- 
tum,) ut 1 ad 1 f , five ut ; ad 4. (Et 
eonfequenter, ipfius complemencum, 
ntmps parallelogrammi re lid u urn, 
tft ad idem Paraliclogrammuni, ut 1 
ad 4 J v 



PPvOP. LVII. Corollarium. 

EOdcm modoj Planum Semi- parabehidis (vel Tata- 
boloidis ) Eiquadraticalis^ Surdefolidalis, autfuperi- 
$ris cujufvis poteflatif, ratio ad -Parallelogram mum cir* 
cumfcriptumnota erit'-) put a ut 4 ad % 5 ad 6 y &c.(jit 
anfequtttter^ ipforum etiam cofftplemtnta ad cadem Pa- 
ralUlegramma rationem notam habebunt? put a ut l ad % 
I ad 6, &*c. ) 

Sunt cniro ilia plana ferits ft:bquartanorum 3 fubqnintano- 
rutn, &c. ideoquc, ad (cries /Equal! a in, ut'4 ad 5, 5 ad, 6 • &c. 
&, conftquencer ,,eorum complcmenta ("quae quid« m (unt (erics 
Quartanorum, Qjilntanorum, Sec.J ut 1 ad 5, 1 ad <<> &c* 

H fa 3 SCHOL. 
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:$6 Arithmetics lnfinitorum. Prop. 58. 

SCHOLIVM. 

"Adcoquc fcperhanc etiam Tabcllam, licet Parabolarum, 
& Paraboloidium cubicalis , biquadraticali?,aut fuperioris cu- 
juflibct poteftatis, & eorundem ctiam Complemcntorum, 
aream invenire: quod pollicitus fura adProp.48. Con. Se&. 
& (iipra praeftki ad Prop. 45. hujus. 

PROP. LVIII. Lemm*.. 

TAndem % ope ejufdem ReguU ( prop. 46. ) Sr pro- 
ponatur ejufmodi feries infinita quantitatum, a 
pun&o vel o inchoatarum,& continue crefcen- 
tium, pro ratione Poteftatis ( non fimplicis tantum 
cujufvisjfed & ) compofit* : ratio quam. habet ilia ad 
feriem totidem maxima? sequalium., inveftigatur. Pata 
Quadrata, Cubi, Biquadrara, &c. Subfeeundanorum, 
Subtertianorum, Subquartanorum,&c. aut etiam Sc- 
cundanorum, Tertianorum^ Quartanorum, Std/Vd 
Radices Quadratic* ., Cubic* 5 Biquadratic^ &c. Se-, 
cundanoram, Tertianorum, Quartanorum D &cs aut 
Subfecundanorum 3 Subtertianorum , Subquartano- 
rum 5 8cc. Autetiam quocunqs modo compofit£« 

Exfempli gratia. Cum feries fubtertianorum (puta -/co, 
Vc 1 5 */c2, Vci j 8fc.) r ationem habcant Cad feriem totidem 
maxima sequalium) earn quae eft }ad 4, feu 1 ad if: Eorum 
quadrata(qu£cadem font & radices cubic? fecundanorum^puta 
Vc o 5 Vc 1 , Vc 4 9 Vc 9 j &c.J rationcm habebunt ad toti- 
dem maximeaequalia, earn quae; eft 1 ad if, vel 3 ad 5. Quia 
nempe i, if, 1 J ,vel i*f 5 * 3 funt arhhmetice proportio- 
nalia. 

Pariter^fcrieifubquartanorum cubi, vel (quod tantundem 

eft) ladices biquadratics fcriei cuborum vel tertianorum ; rati- 

onem habebunt ad fedem /Equalium, ut 4 ad 7. Cum enira 

*eries fubijuartanorum rationcm habeat inTabella lad i^vel 
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Prop. 59. Arithmetica Infinitoruw. _ 47 

4 ad 5 : corumcabi rationem habebunt fad fcrjem tbtidem 
maximogequaliumjut tad 1 ^,vel 4^7. Quianempe 1, 1 ~, 
l Z>* +>*el^ i>^^funt Arichmctice-proportionalia 3 ffcutlIni- 
tas, Radix, Qiudratum , Cubui 3 &c. funt Geometi iccpropor- 
tionalia. 

Et fimilitcr in poteftatibuu magis adhuc compofitis j puta 
Radicej quadratics cuboru ferieifubquintanorum. Nam fcrici 
fubquintanoru convcnit ratio 1 ad 1 i V <1 5 ad 6 ; ergoeorum 
cubis conveniet ratio 1 ad 1 f vcl 5 ad 8 fquia nempc i, 1 |, 
1 f, 1 ^, vcl f,f, f, f,funt Arkhmetice-proportionalia; ) & coru 
Radicibus quadratis,ratio 1 adif ,vcl 10 ad 13/quia nempe 
t J eft medium Arithmcticum inter 1 ad 1 j-, funt cnim i, 1 f > 
1 f == i|vel -Jf, fj-, tt,= f^Arithmetice proportionally) 
Vcl etiam cum radices quadratic* fubquintanorum fint feries 
fubdecimanorum 5 cui convenit ratio 10 ad 1 1 vel 1 ad 1 f : 
Harum radicum Cubi rationem habebunt earn quae eft 10 ad 1 3 
Tel 1 ad 1 i 9 : Quia 1, 1 f , 1 * , 1 f vcl ff, ff t i*, -& funV 
quatuor termini arithmetiee proportionales* 

Atque eodem modo a in feriebus aliarum Poteftatum utcun* 
quecompofitarum,earundem ratio ad (eriem sequalium invc- 
ftigabitur. Adcoquc- — 

PROP. LIX, Ihtmma. 

SI intelligatur feries infinita quantitatum., a pun- 
do feu o inchoatarum, & continue crefcenti- 
um pro rationc poteftatis cujufvis ex fimplici- 
bus fprop. 448c 54 memoratis^ compofitse 5 crit to- 
tius ratio ad feriem totidem maxima aqualium, ea 
quae fequitur in hac Tabclla. Nernpe 



Radices \ 



Digitized by LjOOQIC 



48- 



Arithmetic* Infinitanu* Prop. 6o< 



Serici 



Quadratic* 



Cubicae 
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Et (ic dciucepst 
PROP. LX. Cor ovarium. 

ERgo,Conoidea &> Pyrantidoidea Parabolica & P*ra- 
boloidicab q** nempe Parabola, Parabtloidi cubical/, % 
hicjuadraticah Jtirdcfoliddh^&c. aft ant nth fnnt adCy- 
Iwdrum etprifaa circumfcnpium (velaliudrquodvisju- 
ptr atjuali bafe a que ahum) ut 2 ad 4, 3 ad 5, 4 ad 6, 5 

fid 7. &c ' 

Cum 
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Frop.6r.* , Arithmetic a Inflnitorum. 49 

Com enim Parabols, & Paraboloidum illorum plana fine 
fcrics rc&arum in ratione fubfecundanorum , fubtcrtianorum, 
fubquartanortim, fubquimanorum, &c. five ut radices quadra* 
tics, cubics, biquadratics, furdcfolids, &c. Primanorum : 
Conoidea ScParaboloidca fie aptata/unt ferit? planorum in du- 
plicata ratione iftarum re&arum ;8c propterea 9 ut radices qua- 
dratics, cubics, biquadratics, furdefoMs &c. fecundanorum* 
^uibns in tabclla affignantur rationes ills a ad 4, 3 ad 5> 4 ad 
6,5ad7,8cc. 

PROP. LXI. Corellarim. 

SEd & hinc inmtefcit methodus quadrandi non 
modb Farabolamfed €^ Parabofoidea omnia ( eo- 
rumq$ complements) non mo do ea quorum or din a- 
tim-applicatdprocedunt juxta rationem fiwplicis alien- 
juspotefiatu 3 ( de quibus diSum eft prop. 55, 56, 57* 
item prop. l},45. ) Sed & juxta rationem potefiatis ch- 
jufvis ex Jtmplicibus compojit*. Vutayfi ordinatim-ap- 
flicattjint in diametromm ratione duplicate fnbtripli- 
cata^fubquintuplicata^fubfeptuplicata^ &c* veltriplica* 
t£ fHbquadrHplicata 9 fHbquiMtuplicata y &c. rMonem 
habebunt ad Parallel 9 grammar* cirmmfcriptum earn 
quant babent 3 ad 5, 5 adj j ady^&c. J^adj^ 5 ad 
$ 9 &c.Eteornm c$mplementa(auorum ordinatimrappji- 
cat£ erunt propterea infuarum diametrorum ra^gejub^ 
duplicate triplicata, quintuplicata , JepU *** 
item fubttiplicatt qnadruplicata 3 quinttq 
rationem habebunt a ad 5, 2 ad 7, 2 *d<)^ 
3 ad 9, &c? Etfimiliter in ceteris : p 
aedentisTabeDa^ prop^y 

Nam fi ordinatim applicj^t^^ 
ratione duplicatx &btrfplicaU^i&,ph 
rum qufte babcotad inviccm Ut quadra] 
(wcl iadic«s cubks qaadratoitmi^r 




$o Arithmetic* Infimtowm. Prop.fa* 

proporiionalium fi*e uc radicei cubicx fecundanomm ; quibua 
in Tabclla convenit rati© 3 ad 5. 

Et hu jus complements ordinatim*applicata* habebit in di- 

amctrorum fuarum ratione fubduplicatx triplicau ( quod tali 

^trganicnto probabitur , quo ufus fum ad Prop.23.) 8c proptc- 

rca planum illuderit fcriei radicum quadraticarum cuborura 

five Tertianorum 5 qulbut aflignatur in Tabeltt ratio 2 ad 5. 

Et pariter dc aliis judicandum. 

SCH0L1VM. 

Atque hoc pafto alls adhuc figurx curvilineae ( praetcr ear 
quas innuimus ad Prop. 45 *^ 57.) ad aequales reAilineas redu- 
cuntur.Nemf cemmajCujufcuBquc gentris Paraboloidea, 8cco-» 
rum complement*, 

PROP. LXtt. GortMium; 

ATqi> exinde etiam patel method** ad tqualia Cj+ 
lindros &prrfmatd reducendi Conoidea & Pyra- 
midoide* omnia Ptrabolica & - Pdrdboloidica 
{no ft mo do qualia memoraniurprop^o^ubiplanorHmor^ 
dinatim- applicatd procedunt juxta rationemjimplicis 4- 
UcHJHs pott (talk, fed &) etiam qtt£ aptantur ejufmodi 
?araboloidibur( qualia memorantur prop. 61. ) quorum 
ordinatim- applicaU procedunt juxta rationemjeriei sli- 
cujHspoteftdtis compofttt* v 

Exfcmpli gratia; ^Si paraboloidis ordinatim applica- 
tae fine in diamcuorum ratione fabtriplicatx-duphcata 
(vet fubtriplicata cfuplicatat) crit iftius planum reftarara 
feries mfinita in ratione radicum cubicarunt fecundano- 
rum : & propterea^Conoidss vcl fyr4?md$ides ffit ferici • to* 
tidem planorum in earundem reftarum ratione du^licata^ 
ideoque radicum xubicArum Quartanorum;8c propterea (juxta, 
tabdiam Prop;59,JM Cylm|rfii* vet Priitoa circumfcriptem. 
ut3ad7-; - /- ;. % * 

Icem,£ P^rt^tttdliofdiiiatmi^applicacr fint indhunetro- 
rum ra^or^J^^ ertmt plan*€oftoi- 

-■■■..% 




Prop. ^5- Arithmetic a Inftnitorum. 5-1 

di« vcl Pyr amidoidis y in carundem diametrorum rationc 
fubquadruplicatae*fextuplicata(fivc, quod tanttindem valet, 
fnbduplicats-triplicataj ideoque Conoides vel Pyraraidoidct 
illud(cxiftorumplanorum fcrie conflatum^) ad cylindrum vd 
Prifnia circum-fcriptum 3 ut 4 ad 10, vcl 2 ad 5, 
Ec pariter in aliis juxta tcnorcm Tabell*. 

PROP. LXM. C$roBamm. 

EOdem m$dos Etrundem Semi- Ttrahtloidum complex 
mentis dptata Conoidea & Tyr*midoided 9 ad tqmdi* 
Cylindros & Prifmtta reducuntur. 

Exfcmpli gratia. Siferni paraboloidiicomplcaientum ordi- 
natim applicatas habcat in diametrorum rationc fubduplicatse 
triplicata, crit planum illud rcftanitn ferica infinita in ratione 
radicum*quadraticarum cuborum fire Tcrtianoi urn, & proinde 
Conoides vcl Pyr amidoides huic aptatum, critfcricstotidcm 
Planowm in earundem rcftarum ratione duplicata, adcoque 
in diamctromm rationc fubdtiplicatae-fcxtuplicata (feu, quod 
tantundem valet, in diametrorum rationc triplicata;) crit igi- 
Cur ad cylindrum vcl Prifma circumfcriptuni, ut 2 ad 8, vcl 1 
ad 4* 

Item, fi (cmi paraboloidif complementum ordinatim-ap- 
plicatas habcat in diamctrorum ratione fub triplicate- quadru- 
plicata; crunc plana Conoidis vcl Pyramidoidis in carundem 
diamctrorum ratione fubtriplicatZooduplicata ; 8c proptcrca 
« radices cubicaeoftavanorum j adcoque Conoidci vcl Pyra- 
midoides illud, ad cylindrum vel Prifma circumfcriptum, ut 3 
ad 11. 

F Et pariter de aliis judicandam eft juxta Tabdlam prseauf- 
fam. 

SCHOLWM. 

Docnimus igitur, quo raodo Parabolas k Paraboliodca om- 
iniacujufcunque generis, 8r corum complementa, ad Paralle-| 
logramm a: Eteorundem Conoidea 8e Pyramidoidca ad cy- 
lindrcj & Prifmata j rcduci poffunt. Adcoque infiaka Proble- 

Iia mata 
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5* Arithmetic* Infinitorim. Prop, 64* 

mat* (blrimtss quae *emo (quantum fcioj antca fufcepit, ne- 
dum cxfequutus eft. 

Placet' autem* adhuc ex Tabellis omnibus pjrsccdeiuibut 
fVcop. 44, 5^t %9») hoc unircrfalc Theorcma colllgcrc, (quo4 
quidemconrcftit cum Regula Prop.460.Ncrapc— - 

PROP. L'XIV. Tbe«cm4. 

ST intelligatur feries infinita quantkatum, a pun- 
do feu o inehoatarmn, & continue crefcentium 
proratione cujufcunqs poteftatis , five fimplicis 
fiveexfimplicibuscompofit«;erittotius ratio 3 adfc- 
ricm totident maxima aequalium, ea quae eft Unitatis 
ad Indiccm iftius poteftatis unitate auftuou 

Primanorum , Sccundatiorum, TmianoniBij Quartaao* 
ram, 8cc. (fine poteftatis Lateralis , Qaadraticse,Cubic£, Biqua- 
dratic*, SccJ indiccm ftatuo 1 » 2, 3, 4, &c. fubfecundanorum, 
fubtertianorum, fubquartanorum, &c. (iivc Radicum quadra-- 
draticarum, cubicarum > biquadraticarucn, &c. primanorum, 
five arithmeeicc proporrionaliuin) indiccm ftatuo £ , f , % > &c. 
Poteftatis cujuftis compofitae indiccm facioexcomponcntium 
indiciBus compofitum: Puta fecundanorum cubi (vd Tenia- 
noma*-. Q^iadrata ) indiccm habene 6 = 2%$: fubfc- 
cundanoroai Radices cubical (vel fubtertianorQ Radices Qaa- 
draticae) indiccw habenr t==~ * f : Cubi Radicum quadratic 
carum Quintanorum, indicem habebunt i i= =3 *i* % 

Rationes autem his potcftatibus fin Tabcllisj aflignat*, , 
funt hujufmodL Puta,Primanis 5 Secundanis,Tertianis > Quar- 
unis,&c..iad 2, 1 ad 3, 1 ad 4, 1 ad 5, &c. hoc eft i ad it i y 
1 ad 2 1 1, 1 ad 3 + i, t ad 4+ 1, 8cc. Subfecundanis* Subtcr- 
tianis, fubquartanit, ice. 2 ad 3^3 ad 4, 4 ad 5 8ec vel I ad 1 f, 
lad 1 f, 1 ad i£,&c. hoc eft tadjffi, i*df + i,i ad*+i # 
&c. Tcrcianocum qiiadratis (tile (extanis) I ad 7, hoccfr, 
1 ad 6+ 1. TertiatiorumRadicibusQuadraLicis 2 ad 53 fivci 
ad i, hoc eft 1 ad i 1 1 . ^ Subfecun ianorum radicibiit cubicts 
Olive (Ubfextanis) 6 ad 7, five 1 ad *, hoc eft 1 ad I + 1^ Cubjs 
- radurum qujdfaticaram qaincaflQrum, flive cyurideciraano- 

rum « 
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Prop. 6$ . Arithmtka Infinitorntn. 53 

rum radicibus quadratic** J 2 ad 17, fire 1 ad \\ hoc eft r ad 
J: 1 + 1. (Et fie dc ceteris .) Qiiod affirmat Thcorema. Sin Index 
fupponatur irratioaalU,puta V $s erit ratio,ut 1 ad 1 + V 3.&C. 

PROP. LXV. ftow 

EXcognita-ratioae quam habet quarlibet feries ad 
fcriem jEqualium, cognofcitu'r ratio quam tiabct 
•puaelibet ad quamlibet aliam, 

Exfempli gratia. Parabola ad triangulum, Choc eft fcrfci 
fubfecundanorum ad fcriem primanorum.) ut \ aditel ut4 
ad 3. Semi-parabola complemencum ad Triangulum,vel etiam 
Conu* ad Conoidei Parabolicum.Choc eft feries fecundanorum. 
ad {eriem primanorum J ut f ad f ," vel ut 2 ad 3. Semi- parabo- 
la ad frium coroplementum, Cboc eft feries fubfecundanorum 
ad feriem fecundanorum,) ut J ad f , vel ut 2 ad 1 . Sic Parabo- 
la ad paraboloides cubicale, ut J ad i, vel ut 8 ad 9 :. Et Co- 
noids illius ad Conoideshujus, ut Jadi, vel ut 5 ad 6. Para- 
boloides cubicale ad liquadraticale, utftad?, vdut 15 ad 
16 : Et Conoides illius ad cenoidts hujus.ut \ ad % vel ut 9 , ad 

16. Et fie in aliis. . 

IiitelBeejfi-eafdemvel zqualei habeant & bafes 8c alutudinci 
(autfaltem reaiprocata8:)Nam fidiverfas habeant vel bafes vel 
altitudines vel utraque, ratio ferui uniui ad aliam, componl- 
tur ex rationibus 8t bafium & altitudinum k«a quae eft ferierum 
propria. Puta fi parabota bafis B 
altitudoA,Trianf,-i!i bail* ffaltitudo 
*; erit parabola ilia ad Triangulum, 
utfAB adi*C,vel 4A B ad $«£ 
&pariterinca:teris. Item, uTriangu- 
li bafis B , altitude* A ; & Parabola 
bafis 0, altitudb *, erit parabola ad 
Triangulum ut f* ad t A B , vel 
a«j8 ad 3 AB. 

Demonftratio patet. Cum calm Pa* - 
rabola A B fit f Parallelogram mi A B$ 
& Triangulum . *.f . i P trallelogrammi 
^eiitilla ad hoc ut? A B ad -J*ff.' 
StfimiUter aliis, 

H 3 
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Arithmetica lnfinitornm. Prop. 67. 

PROP. LX VI, tketrema. 



CX cognitaquantitateferieialicujus Integra?, cog- 
nofcicur quantitas cjufdcm obtruncatae. 
Pma, Si A B Triangulum fit iAB Parrallclogram- 

mi; & aC Triangulum, J«ff Parallelogram*™ ; eric 

refiduum Trapezium, £ AB -i*ff. ltcm A B Parabola J 
fi^Priccd. A * parallelogrammi circumfcripti i& */3 parabola Jag paral- 

ldogrammi circumfcripti: erit rcfiduum,S A B *-£*£. Ec 

par iter in aliif . 

PROP. LXTII. CwUmum. 

SITriangulum reUis quotlibet ftcetur bafi parallelu^& 
tqualiter ab invictm remotis, ( portiones eque alt as 
tbfcindcnttbnsi) abfiifa Triangula ( verticem inter & 

reSas fecantes)funt ut 
1,4, 9, i6>&c. nu- 
mtri quadratic Spacia 
vero re&is illis inter je- 

&*> ** i> 3* 5*7, &c. 
Arithmetice-proportio* 
tides. 

Quia Triangulorura 
abfeiflfdrum tarn altitu- 
. dines quam bales funt a- 
rithmeticc proportional?* : ergo plana in duplicata rati- 
one Arithmeticc proportionalium, live uc nurneri quadsaci, i^ 
4 3 9, 1 ($, kc. Ec proptcrea, fpacia intcrjefta, 1 3 3 .= 4 — I, 
5=»j -4,7 = 16 -jfce. 

PROP, LXVIII. C.nlUnm. 

Cl corns pUnis quetlibet fecttur baft parallel! f, & £- 
^qnaliter ab iuvicem remotis , (portiones sque-ahas 

tbfein- 
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Prop. 69. Arithmetic a Infimttrum. 55 

abfcindentibus^abfcijfi c*ni (verticem inter & plana. 
fecantia ) funt *t I, 85 27, 64 , d*^ Humeri cubic'u 
Tortitmes ver$ interje&t > ut 1,7, 19, 37> & c * differen- 
tia numtrorum cubicorum. ( &J$mliter in Pyr amide.) 




Quia cum conorum abfciflorum altitudines fint arithmetic 
cc proportionales & propterca ctiaro bafium diametri; adeoq; 
bafes in carundem rationc duplicata 5 crit ratio conorum(quae 
ex altitudinum & bafium rationibus componitur) in ratione 
altitudinum triplicata, feu uti, 8,27, 64* &c. Ec propterea 
portiones interje£te,ut 1, 7 -= 8 | -i i ij ^27 n-8, 37 = 
6 4 ^:27.&e. 

PRO P. LXIX. Cmlimum. 

SI Parabola reftis ctuetUbct fecetur ( bafi yafallclfo 
r e£* tqualiterab invicem rcmotis , portiones *que- 
% alt as abfcmdmiibm ,) crtmt abfcijf* paraboU 
(verticem inter &, reBasfecantes^t* 1 V f \>2 V V3^3* 
+V 4>d^« ^ *' Vi, V8 ? ^37 3 V6q &c radices 

qua- 
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Arithmetic* Inftnitortm. Prop. 67. 

quadratic numerorum cubi- 
cor#nt. Spuria vcr* interje- 
Ba^ ut earum radicum differen- 



Sunt cnim bafci (qaippe Or* 
dinatim-applicatx in j»r*bolO is 
altitudinum rationc fubduplica- 



ta. 



PROP. LXX. CoroHarinm. 

SI Cottoides Varabplicum flanis quotlibet fecetur 
(bafi parallelism & tqualiter ab invicem remote* 
portioned abfcindentibut tque-tltas,) grunt ctnoi- 
dcajtc abfciffa ( verticem inter &pUnt fecantia) nt I, 
4, 9, l6 5 &c. nufneri quadrat i : Et portitnes inter] e- 
' £F*,**i,3,5, 7»C?'A Arithmetice-proprtiondes. ( Et 
fimtliterinTyramidoide.) 




McmpCjUt dc Triangolo diftum eft Prop.67. faot cnim ?•- 
noidum abecifforum bafci in rattonc duplicata fcmidiametro- 
rumboccft ordinatim-applicatanim ia parabola; 8e prop- 
tcrca.ahitudioibQi proportionals. 

PROPt 
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P*op.7*i7^ Arithmetica Infinitofum. 57 

PROP. LXXI. ConlUriml 

SI complementnmfemiparaboU reffis quoth bet fecetm 
( complement baft parallel™, & tqualiter ab invicem 
temotis , portiones abfcindentibus 
tque-altas^) erunt complement? J$c 
abfciffa ( verticem inter & reftas 
fecantes^ ut 1,8, 27, 64, &c. 
Humeri cubici : Etportiones inter* 
je8* 9 nt i, 75 19, 37* c£r. uume* 
rorum cnbicornm different?*. 

Ncmpc ut fupra dc Cono di&um eft, 
Prop.68. font cnim bafes, hoc eft, com* 
pleroentorum ordinatim applicatz, in 
altitudinum rationc duplicate 




PROP. LXX1I. CmUmm. 

SI Coneides ethmfemifitraboU complement* apmum % 
planis auotlibet fecetur ( baji parallel*, & ab i**i- 
cem 4tqualiter remotis 9 
partiones abfcindentibus 
tquhaltasj erunt abfctf* 
fa coneidea ( verticem 
inter & plana fee antia) 
Ut I, 32,243, loi^&c. 
numeri furdejolidi : Et 
partiones interje&£ ut i 9 
31, 2 1 1, 78 1, &c. nu- 
merorum furdefolidorum 
differential ( Ftfmiliter 
in Tyramidoide.j 




K* 



Sou 
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5? Arithmetic* InfinitorHm. . Pn>p,7$i 

Sunt enim bafes conoidum abfciflbrum,in duplicata ratione fc- 
midJamctrorQfu^r^m^jdcoqiciii quadruplicata rations alti- 
tudinum/fuat cniai iptic fetnidiamctri baliu/cu ordinatim-ap- 
plicatx in fcmjoirab >lje co--nplefiK*tto,in duplicata rationc ak 
tnudinumOEr propr-rea h;^r« folidae *bfciff«,iii altitudinum 
rationc qumtiiplicara ; ^uippc qu« componieur ex rationibai 
kaiiara & ahkudimiia. 

SCHOLIVM* ' 

Et fimilitcr de aliisetufinoii fi^uri«(fiv*planis Grefolidk) 
comodis fe&is, jiviicandii.n eri: : refpefta temper habito a4 
gradum feu poceftateiniiliu* G rtei q.uo. pertinent* 

PROP. LXXIII. rheorem*. 

SI du« quslibet feries * rvit ettajij plurcs) inyk 
cem refpe&ive-tnJr plicc itur C nempe primus 
terminus unius in mi n i;n .alterius, fecimdusia 
fecundum^&c.) prodibit ejufmodi alia feries^ quae in- 
dicem habefyifcex, multipjicatanun indicibus aggrega- 
ting rationem autem ^ ad feriem tenninorum ipfiu* 
maxima 3equaJiupi 5 qa^ x qu4m, Tabell«e ,praeccdeqt€$ 
( vel.ettamprepwt^ 

Exfempli gratia. Siferici qiiadracprom ref -f^cundanorum 
(cujqs index zYrefpe^live mutiplicetu' in feriem cuborurp vet 
Tertianorum (cu]»s index },) prodibit fej^es cyiintanoru» 
Tcujus irtd'tx ; 5 ===iZ+^.0 <{"* propterea-rarioncm-habebk, ad 
taiem m^xjr^o /E^ualifirn, cam qu**** 1 tabt* i-ad56 = 5 +11. 
Paca fi refpeftiVe muldplicetur 

Series fecundanoxura. o^ ia, 4^ 94* 164+ By^ 
fa feriem TcrtUnorum o'f, 16, $ Jb, %rj b * 64 k .- 8cfr 
prodibit ff rks-Qtum.. y,*$, 1 *i, 5?^V?43.4/*t 1024^8^ - 

Itcm^ fi feries fecunda^rum /c^'us .inc^x, t ) refpeftirc 
multipliccturin ferietn ftibcertianorutu (cy)ayinfcyl ) eritf 
pradufo fcrics, Radices- ciibica: fepumanotam ^cujiw index 

. .Jr. ' ' Digitized by LjOQQ l^ 



ftop.74; Jtrithmeticd InflniUrwk. ^f 

e^=»l + f;) qu z eft ad fericm totidem maxirt)* gquafittnt, 
ut i ad J* — ^ * r, vcl ut 3 ad 10. Puta fi rc%eftiv« ttidltipli- 
cctur 

Scries 04 , *, 4 ^ ,.,, & c . 

Hi fericm W'oby V ib } V**b, V * 3 *> *c. 

Ireccftfcrics V'o*S V , n I , V'^* 3 , i/'7t9<',6c 
frjferiem V*o4, V'ift, V'a4, V * 3 4, *c, 

prodibic fcrics 

V'oa'4, ^ii'i, V 1284' A, V 3 2187 <> b> &c. 

Item,fifcries fubfecundan:>nim ( cujus index i ) refpe&i- 
▼c multiplicetur in fcricm fubquinunorum ( cajus in- 
oex f ,) crit produ&a fcrics Radices-Decimanz feptimanorum, 
f cujus index f 0= i + f )& propter a rationcm habcbit 3 ad fcri- 
cmmaximaeaequaliun^eamquam habct 1 ad tf = f.+ i3Yil 
load 17. Puta ti reipe&Wc amlriplicctur. 

Scries */ * o *, V * 1 *, V * 2 *, V * 3 *, &c. 

inftriem V'ob, V 5 1 4, V $ 2 J, V^^&c. 
hoc eft, fcrics 

V i# o^« fi / i# i- f , V'°*2* W,2 43 <%&c. 

inferiem V lo oL\ Vib\ V* # 4**, V io *4%&e. 
prodibic feiics 

ywoi^f^^i^i^V^SiV, V ,# ai87« 5 4%fcc. 
Et Similiter in aliit cjufmodi nuiltiplicationibui concraget. 

PROP. LXXIV. Cmtlarimk. 

IDeoq} JVbi Aggrtgatnm Indicttmftrhrunt invicttnrt- 
ffe&ivt- Mnltiplicatarum idem efijbi ct idzm erit In- 
dtx fcrici produB*! 

Exfcropli gratia. Si /cries tcrtfencrum m fcricm Tcr- 
fianorum , vcl ftrics {euindaxiiirrr In fciicni Quarta- 
nornm , *cl fcrics iYm ancrum in fcricm Qt.< : niarxium, 
Tel fcrics /Fqualium in it 1 i«n: ftxtaroiurr, reipci ;vc n iihi- 
flicciurj Prodibk Ccrit* fcysnoium. Quia ntn pc inf rfilk 

X k 2 * * aggre- 
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6o Arithmetic* InfinitWHt*. ] Prop. 7 f*. 

a gg rc 8*tam indicum eft *,(nam 3 + 5=?at4-si+5=»:ot< 
= dOEtfiroilitcrintliii., 

PROP. LX5£7. Cwllarium., . 

C / ^DU Parattelogrammi re8* omnes DS 9 in D0 rem 
^ 8*s Trianguli ADfi > ( tqut-alti ) refpetfive- due an* 

tur% reftanguU produSa e- 
A runt feries primanomm{ qua* 

lift funt plana* cunei Varabo- 
liciyfrop. 1 1. C0#. uto#. } pro 
qtfibus.fi fubftituantur toti- 
dem Quadrat a ( vel qntvis 
alia figure plana pmiks) il- 
Ik equality confiituetur Py-. 
ramidoides Varabolicum : Et 
torum Quadrat orum (velfi- 
gurarum fimilium} latera % 
vtl media proportionates in- 
ter rett as fie nmltiplicataSy 
pE, con flit uent Varaboldm^ vel Semiparabolam. 

(Intellige, fi plana ilia, vcl media proportionate, quae fie 
«tnergunt,fupponamur ad re&am aliquam ica ordinatim-pofita 
in figurarum conftituendarnm natura poftulat, quod & dcin- 
ceps &liquotie$ intelligendmn erit. ) 

Nam, cum reftx Parallelogramrni f fiat feries .ffqualitim 
(cajps index pO&rcaae Trianguli, feries primanorum, fcujm 
index 1 ; )producetnr, multiplicaiido, feries item pritnanorum 
(quia of r— 1,) qualia funt plana cunci Parabolici, & 
Pyramidoidis Parabolici, f per Prop. 9, 11. Com ScftJ 
& mediae proportionates C feu latcra fimilium piano- 
rum J erunt feries fubfecundanorum fquippi ut Radices 
quadratics primanorurn; quale* font parabolarum ic&x pet 
Prop. 8,Qon. Sett. ■ 

prop. 
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PROP. LXXVI. CmU* 

SI AD£ Varallelcgrammi reft* & D in reft as DB fe- 
miparaboU aque-alta ADR refpeUive > clucantur ^ rfr 
ftanguU produUa c« 
runt j erics fubfecun. 
danorum^ & media - 
proportionates^ feries 
fubquartanornm^qua- 
les flint reft* Para- 
holoidis- Biquadrati- 
cs DE.) 

Hoc eft, feries i£- 
qualiom ecu jus indtx 
o ) in fcricm fubfe- 
cundanorutn ( cuius 
index \) rcfp«?&ive du- 
&a efficiet feriem 
item fubfecundanorumf quia \ fo = i) & racdise proportio- 
nales f quippe fubfecundanorum radices quadratic*) erunt fe- 
ries fnbquartanorum. 

Pft OP. LXXVH. CmU. 

SJf AD& Tarallelogrammi reffa D& in recta* DB 
Complement* Semiparabola respective- ducantur^ ' re- 
ffangula produSa erunt feries fecundanorum : media 
autem proportionates y feries primanorum (Triangulum 
conliituentinni^ADE^ 

Nempe, feriei JEqoalfam in fcriem ftctindanorum fie 
dufta , dat feriem ctiam fecundanorum ( quia o 1 2 3= 2 ) 
eorumque radices 1 quadratics (unt feries primanorum. 

PROP. 
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PROP. LXXVIII. Cm&itim. 

* J Trianguli nets DB refpective ducantur in rectas 
' ftmiparabol* D£ 3 rectangnU product a erunt f cries 

radicum quadratica- 
rum Tertianorum^ & 
media proportionates, 
radices Biquadratics 
Tertianorum^DE. 

Nc-mpc, ftrict primft- 
•norum in fericm fuhfc 
cundanorom fie dufta, 
dafeit ferhm radii una 
quadraticaium Tenia- 
noruw fqui* \ + \ — \ ) 
quarum radices quadra- 
tic?^ font radices biqui* 
drachrse Tercianoium, 

PROP. LXXIX. CirolUnm. 

SI Trianguli re8* DB refpective ducantur in rectas 
Complement fcmiparabol* &&•> product a net an- 
gula fnntf tries Tertianorum ( quia 1 + 2 = 3. J 
Et media proportionates, radices quadratic* Tertiano- 
rum* DE. 
Demonftratur ut precedentes* 

PROP. LXXX. CoroStrium. 

Cl rects complements femiparaboU inrectas femipa* 
^ raboU refpective ducanturh rectangula product a t- 
rnnt f tries radicum qjuadraticarum Quintan or urn ( quU 

2t 
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* + * = i 3 ) & medU proportiondks, f erics vtdictm 




Hquddraticarnm Quint anorum. Vt pdtet. 

SCHOLlVM. 
It fc>ar? modo dc figuris live planis five folid!* 3 quae ex ejufmo* 
4i multiplicatione provenient, mdicandum crit. lit fi trian- 

Sultunius rcftxin refta« Trianeuli altcriui (five firoilU five 
iffimilit, roodo aequc- alci) rcfpeQjye ducantur, fict Pyratnis; 
mediae rero proportionates conftkucnt etiam TriangulunnSc- 
miparabol% unius re&s in rcftas alter ius refpeftive duftar f 
efficient Pyrarnidoides P<u abolicum ; mediz autcm proporti- 
•nalcs femi parabolam. Et lie de extern. 

PROP. LXXXL tbwmal 

SI tmius Seriei tern?ini omncs per terminos alte# 
riufr Seriei refpc&ive dividantur, quotientcs 
erunt feries alia , cujus index reperitur fubdu- 
cerido indicem feriei Dividentis ex indice feriei divi- 
fa^ quod reiftatenim eft index feriei diviftone prove- 
mentts, fare Quotients: Ratio autcm quam habitu- 
ra eft feries fie produ&aj*ad ferieui totidem termino- 
rum ipfius max: mo asqualium., ea erit qualm Tabellac 
praecedentes (*. vel propofitio 64 ) indicant. 

Ekfca^U .gratia. Si feries Biquadratorom nl qnarta- 

aofum 
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S 4 -Arithmetics InjtniiorMi. Prop.'&* 

norara (calm index \ ) dividatur per Tert Quart. Prim, 

feriem cuborum vel Tertianorum (cu- c ) o q q (o 1 

jus index? J Quotientes erunt fen- , c ) rqq C « j 

es lateralium feu Prhnanorum , cujus frc) 16 qq (ij 

Si feries tertianorfc dividatur per feriem prim.) Tert. (Secund 
Priraanoramproveniet feries fecundano* Q l) oc (oq 
rum, cujus index a= 3..- i-Etfife- ,1) ic (iq 
rieiftcundanorum per feriem fecunda- *\) 8 c Uq 
norum dividatur,proveniet feries xqna- 3 1) a 7 c ($>q 
lium.cujus index o - 2 - *• Et fie de «<c. 

^JDemonnratio patet ex Prop. 73- Sec. Sec, #qual. 
Quia nempe feries Tertianorum in fen- oq) o q ( i 
tnTprimanorumrefpeaiveduaaefiiciet Iq ) iq fi 
feriem Quarwnorum. Et feries prima. 4q ) 4 q (t 
norum inleriem fecundanorumficdu- 9q ) 9 q fi 
fta efficiet feriem tertianorum. Et fen- &c. 

esfecundanorum in feriem jEqualimn 
fie duck, producet (eriem fecundanorura. Et fie m rehquis 
omnibus, Quod enim multiplicationc conficitur, id Diuifione 
refolvitur. 

PROP. LXXXI1. OtoSmium. 

IDeoq*, ubiidem eft graduum Jive indicnm exceffm 
feriet Dividend* fitprs feriem Dividend 5 idem erit 
feriei Quotientum index. 

Exfempli gratia. Si feries fextanorum per fetiem Qjiar- 
tanorum, vel feries Quintanorum per feriem Tcrtianorum, 
vel feries Qua"*n° runi P" feriem Secundanorum, vel tene* 
Tertianorum, per feriem Primanorum dividatur; proytniet 
feries Secundanorum. Quia nempe in fingulis feries Divifa fen- 
em DWidentem duobusgradibusfuperat; eft enim 6 - + = 
s ^ 3== 4 ^» = 3 ^-i *=* -o — ajldeoqaeperpne- 
,^d) i«km (eriei provenientislndex. EtpariwriaaliHu 
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Prop. 8 3 D 84. Arithmetic* Infinitwun. 6$ 

PROP. LXXXIIL Cmll. 

SI Pyramk( feries nempe Secundanorum) ad Tri- 
angulum (tque-altum) refpetfive applicetur {nem- 
pe plana Win* ad Red as hujus) prod i bit Triatigu- 
lurn'o ( quia nempe 2h.i = i .)si vera applicetur ad com- 
plementum femi-paraboU ., prodibit Varalidogrammnw^ 
( quia 2 •— 2 =s o.) Si ad femiparab§lam planum fro- 
diens erit feries Radi cum quadraticarum Tertianorum? 
(quia 2 »— i = I i = I .) Si ad fcriem Mqualium^ pro- 
dibit complementum femiparaboU'o (quia 2 >-» o ==2.) 
Etjic in altk. 
PatctexPrep 4 8i. 

PROP. LXXXIV. Cmll. 

PEL , fi refpectivis recti t Triangnli primi ADB 
&fecundi ADE y fumantur terti* proportionales^ 
predtbit Triangulum tertinm AD0 : Si refpecti* 
vk rcttis complementifemiparabaU ADB, & Trianguli 





ABE 3 prodibit parallelogrammum Alp: Sivero J**- v 

£ I raUelo^ f^ 




oogle 



6& Arithmetic* Infinitorum. Prop,?*. 

rallelogrammi AV& 6* Trianguli AVE>prodibit complc- 
wcntfm fttniparabola AVE. 

Scquhur«x precedent*. Quadrat* enim re&arum in Trim- 
guloconftiriuintPyramidcnu Ec ilmiliuHn reliqui*. Oittndi* 
f turamem pars prima in figura priurij fecund* & tenia in 
'poilcriori. 

PROP. LXXXV. CoroHarium. 

I Tyramidwdcs Parabolicum ( ferier nempe Pri- 
manornm) ad Triangulum \*qub- altwi) refpeeti- 
w applicetur: prodibit Farallclegramwuw? ( quia 
!>-*- i — . ) si *d par fillelogrammuW) prodibit 2>V4»-* 




/ / 

I I 


/>v ' 


*/ n 





gtduw d q*i* i - o = I.) 3* ** ftmtf*rd»UM$roii-' 
bit ftmtyirxM*>{ qui* I- * = *•) Si ad fttm-p*ru- 
bohides cubic Ah , planum prodiens conttabit exfecun- 
danor*WT*dkibi* cubicfc'-iiqHi* I — t = f\) Et Pat- 
ter m alik t/ufi»*di applicatiombuj. 

FfttctexProp. 81. 



mot. 
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Prop. 86.8?: Arithmetic a Inftnitorutn. 67 

PR. OP. LXXXVI. CorotUrium. 

Similiter. Si refpectivis rectis Tritmguli AV&\ & 
femiparaboU AVE^fumantur terti* proportionates 3 
prodibit Partllclogrammum AVE : / refpectivis 
rectis Parallelogrammi ADB, & femiparaboU AVErfro- 
dibit Triangulum AV0 ; ft refpectivis rectis fcmiparaboU 
prim* AVE y & fecund < AVE, prodibit femiparaboU 
tertia AV& : & fie in ah is* . - 

Sequkarcxprxcedcntt. Quadrata enim rc&aruminfemi- 
parabola* confticiKnc Pyraniidoides P*rabolicum.Oftcndicur, 
in fig. pracccd. 

SCH0L1VM. . 

EtparimcxJodcaliisfigurarumfolidarumad Planai appli- 
catiotribut-rcfpe&ivis jadicium fict. jSufficit paucas exfempii 
caufa indicate, ad quorum imicationtm fieri paflTujjit innurnc- 
*s alue. 

PROP. LXXXVII. Ibmem*. 

SI proponatur fcries quaelibet pridi&arum per 
aliam fuperioris gradus feu potcftatis divideri- 
da^ nulla jam memoratarum feries prodire po- 
tent, (cum index potcftatis fuperioris ex indice pote- . 
ftatis inferior^ major quippe ex minorc, auferri non 
poffitOfcd aliufmodi plane feries, cujus nempe termi- 
ni fiint reciproce proportionales homologis termini* 
-alterius feriei, quae indiccm hajaet aeqnalem exctflui 
indicis feriei dividends fupra indicem feriei divife. 

Series autem fie provenientcs, feries Reaproc* ap- 
pellentur 3 habeantqs Indices negativos* 

Exfcmpli gratia. Si feriei Sccimdanorum dividenda fit per 
fcricm Tcnianorum^Tel fcries Primanorun^per fcriem fecunda* 
aorum, vcl fates /Equaliua) per feriem Priuaanomni, fubi ieri- 

Lit cs 
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gg Arithmetic* Infthttomm. Prop. 8^ 

cb di?idcni eft uno grada fupci ior fcrie dividcnda, adeoque in- 
dex feriet dividends imitate major quara index feriei dWifa, 
puta 3 *- * = * *- i = i — o = i : ) termini feriei oriundae 
erunt reciproce> proportionates homologis wrminis feriei pri* 
nicmorum Puta fi refpeaive dividatur 
feriei 4% n% 4"*> 9 a \ it**,' fee. 

pcrfcriem oa% n 3 , &* 1 , 274% 644% fcc. 

velferies oi, Hi an, 3*, 4*, fcc.- 
pcrfericm o<% i*% 4«% ?«V *<»•'» &t* 

?el feriei I , I » 1 * * * * * fcc - 

pcrferiem o*, i*> 21, J*, 44, fcc. 



1111 



f fcc. 

I^ 24, 3.4. 9 4«» 



prodibit feries - 

cujus feriei termini funt reciprocc proportionale* homologi* 
tcrminhfcrielprimanorum^j ^, ~, Yj *rVfcev 

utpatet. Nempc * €% ^ : : ~¥. "T^ Ecficu *>ique. 

Fodemmodofiferirt primanortrm di?idenda fit per fcriem 
tertiatiorum-,--«ffl(quod tantundem valet) feriei JEqualiurn- 
pcrfcricmSecundanj>rum 5 eric (eries proveniens feiiei fecun- 
daaorum reciproce proportionalii. puta 

J- ~ • * ! -- - '. fcc 

°« 3 n. 4** . 9*> 16^, 

Etparlmodo in omnibus cjufmodi dfvlfionibus contingct. 4 
PROP, LXXXVlil. Cwft. 

S2 infinita -plan* (parallel*} Parallelepiped/, ad toH~ 
dem recta! Triangnlt ( ttjHt-alti) applicentnr ; ft;e/< 
)/ refpectivis rectis Trianguli^ & Taralldogrammi^ 
ptmatilrirtertUpropdrtioKales^) f cries rectarum proveni- 
tntmm crit rcciproca feriei VrimanorHm^ qu* qui dem 

recta 
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ftop.8?. Artthmetica Infinitorum. 6$ 

recta font furs a vert ice difiantiis ( w/ 5 fi placet 9 diamei- 
tris inteirceptis^) reciproce-proportionales. 

Eftoenhn Parallelepipcdum, cujus infinita plana arquentuf 
quadratis totidem re&arum Parallelogrammi ADE , quae fi 
appliccntur adrcaaiTrianguli ADB, prodibunt reft* (re- 




ftistrianguli&ParalWogrammi tertia proportiohalcsj figd- 
rattn AD/3 mixtamconftitucnte? 5 qtisreciproce proportiona- 
tes crunt cam homolpgis rcftis Txian^uli ( quia nempc aim 
Wis confttuunt rcftangula aequalia ) quam Diametris inter** 
ceptis, fai diftamiisa vertice, quae ( propter fimilia Triangu* 
la abfeiffa) funt illistrianguli rcftis proportionates. 

PROP. LXXXIX. Cm*. 

Idem contmget , fi Vlana Pyramid is ( quadra- 
tis reQarnm Triavgtdi AVE tqualia ) apfli- 
centur^ad totidem Reft as Complement* Semipard- 
lalvidis Cubical is AWBC. 

Patct ex Prop. 87. Nam(ut in Prop, praeced .) ferie* prima- 
norum ex quibus conflatur Triangulum,tft uno gradu fuperior, 
quamfcrici iEqualium.cxquibuf conftat Parallelepipedum:Sic 
(In hac Prop) feries Tercianorum in complemento ltmipara- 
boloidis cutricalis t ft in unopradu fuperior quam fericsfefun- 
danotumex quibus conftat Pyramiff. Utrobique jgitur pro- 
venit feries feriei Prinia-norum reciproca. 

PROP. 
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70 Arithmetka lnftnitorum. Prop. 90,91. 

PROP. XC. CtraSarim. 

Idem contingtt* Ji Plana Pyramidoidis Patabolici 
(hoc eftsferics Vrimanorum^ ) aqnalia quadratis re- 
Starum femiparaboU AVE respective applicentnr 
ad rectas complement! femiparaboU ADiT. ( Seriem 
nempe Secundanorum.} 




Nam & hie index feriei dividends unitatc fuperat indiceni 
feriei dividends 

PROP, XCI. GuMmm. 

Flgura plana ex ferie rectarnm Vrimanis rcciprecc 
proportionalinm conflanda , eft interminabilis. 
ghiod & fimiliter vernm efi de omnibus feriebu* 
Reciprocis. 

Cum cnim primus terminus in ferie Primanorum fit o, pri- 
mus terminus in ferie reciproca erit oo vel infinirus: ffi- 
£ut, in diviiione,fi divifo fit o, quotiens crit iniinitus. ) adeoq; 
rc&a A J% & curva ££, non niii poft infinitam diftanti- 
am (hoc eft,nunq<iam J concurrent. 

Pari rationc neque concurrent f nifi poft infinitam diftan- 
\um) eadem curva & /3 JJcrefta AD (quantum* isurraq; con- 
tmuetur j non priii* enim evanefcet diftamia D $ quam fafta 
fucrit infiflita retta D B & propterca •-— 

PROP, 
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PROP, XCII. CmttiTiimu 

CVroa duaf habet Apymptotas rectas Af y AD. 
g)uod& de aliis ejufmodi Curvis rectarum^ forks 
reciprocas terminantibus^ verum eji. 

Ncmpc ita pcrpetuo propius accedunt ad ctfnram rc^aCjUt 
tandem earum diftantia fuqoavii afljgnabili minor, fuc ex 
diflris facile eft probata,) nequc tarrun unquam concurrent, 
ut jam often fum eft. Atque idem de aliis ejufmodi curvis pari- 
ter oftendi pottrit. 

PROP. XCIII. CcroVatikm. 

RESf* (D0 i V g^&c. ) Primams reciproce propor- 
tionates ab infinite ( A I sssr 00 ) continue decref- 
cunt 9 ( eadem ratione qua refpective rectA DB 9 
t)B) inferieprinsanorumapuncto Azszo continue ere f- 
cunt) ) donee pervenitur ad minim am 5 (Jtatt in forte 
pftmanorum pervenitur ad maxim am. j guod verum eji 
& in aliis ferkbus reciproiis. 

Patct,propter proportionem reciprocam. 

PROP. XCiV. CmUmm. 

IN Figura AV00 , - (ex primanornm reciprocis ) Va- 
rallelogramma inferipta AV0, AV& 9 &c % funt invi- 
cem tqualia. 
,. Habcnt enira bafes fcaltitudines reciprocas per Prop. 88. 

" PROP. XCV. Ctrohum. 

ET propterea, tpfa euro a eji Hyp&bold-> cujns cen- 
trum A y Ajymptot* At>>Ati\. 
P«rProp. iajib.2. ApolIoniL 



PROP, 
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a Arithmetic a Injtmtorut*. Prop.??* 

7 PROP. XCVI. Cnollmm* 

SI chorda muftca AD varie dividatttr in p >*n8 is T)I>> 
ifrcfenos edet proportionates rectis D fi s T> £,OV. 
Nam rper prncipu mufica^ cadcm chorda (sequabilh & x- 
qualitcr tenia) fonos edit I .ngitudinib,,, recipi oce proport.o- 
Tics. Idecqucfi chord* fintut AD, h D, &c.fciu cunt ut 
D|8, D/3, &c- per Prop. 88. 

PROP. XCVH. C«r«J7. 

S/ftfaM Tarallehpipedi (quippef^ries *q**hum ) *- 
quAiaquadratis rettarnm ParaUdogrammi ADE ad 
refpectivas rectas Complement i SemiparaUU ADS 
rfme&ycil.fecHndanorHttt') applicenturb prodibit ferkt 
recUmmfecnndamsreciproce proportionalium : Ex qni- 
husS fupponatur confianfigura plana A DP, erit ca inter- 
winabilish & curva illas terminans duas habebit Afymp- 
toUs reel** 4Dj A a. 




»«*• 



^ 






, j. .,««««■-•» . ••■•••j •••■»••••■■•■ ■••••■■ ■••?••. 

>l|H>J«l ••• i ■■■»•»■•••••■■■••■■■••■ J» •••■•■■* 



Pr obatur eodem modo quo propofitionei aliquot prxcede*. 
tes de fcrie retfproca feriei Priraanorum. 

PROP. XCVIII. CmB. 

Idem contwget^ft plan* pyramidis fie applicentur *d 
rectos compUmmtifcmi-paraboloidis Biquadrttrcalfss 

mi 
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Prop.99^ 00, Arithmetic a Inflnitowm. 73 

vel plana pyramidoidis parabolic* ad rectos complement* 
paraboloid* cubical* • "** 

Nam 81 iftic index ierici dividends binario fuperat indiccm 
Ceriei dividends. 

PR O P. XC1X. CmlUmm. 

IN ejnfmodi Jirie fecundanfo reciproca, rc& £ D &, 
dfi 9 &c. fnnt in reciprocA rationis Diametrorum 
( vel difiantiarum a vertice) rations duplicataj^five 
MtdAq DA^&c.) 

Quia nerape rcciproce- proportional es funt re&is D B, 
dB ,&c. quae funt in diametrorum AD, Ad Sec. rationis di- 
rcft« ratione duplicata. Puta 

4Aq.DAq:-.dB.DB::DiJ.di8, Ergo d *3 ==£-*-. 

* DAq d/3 

PROP. G. Coxotmm. 

IK Figuraplana (ADfy) ex fcriere&arum few** 
danis reciprocarum con flat a , inferipta parallels 
gramma (AD$^ Adj,) funt interdeptis diametrk 
{DA^dA,*) reciproceproportionalia. 

Suntenimfper 25. c 6) ut D A *Dj8addA*djS. Eftair- 

*g per prxced.)d 0=11*9 D* ; Et d A * d $ = 12* 5 D . 
r r dAq dA 

En5o&OA*D^. dA*dj3 = E^S D0:/dA*DA*D*. 

6 dA 

DAq*Dj8:idA.DA. 

PROP. CI. CncBarim. 

SI verb figura plana ( AD&fi ) ft ex ferie reffarum 
Tertiatfif reciprocarum conflata^ ( qut nempefmt reSis 
somplementi paraboUidis cnbicaUs ADB>& Parallel** 
/Mm grammi 
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74* Afithmtica Tnftnitorumi Prop.ioi* 

gvAmmi ADE , tertis frop9ftiondes^ ) erurtt reSfA ills 
(Dfi, d$ % &c % )inreciprtc£ rationis Diametrornm ( DA y 
AA^&c.) ratio** triplicate ( fcil. nt dAc^ DAc, &c.^ 
Et Parallelogramma infcripta JDfo Ad^ &c. ) in rtcu 
procd rationis diamttrornm rxtiont duplicate, (five *t 
dAq^DAq^&c.) 



> <N 




>■ a a ma m.mm.mM.mjJ(M a. AAA * uu m a a • a\ *««aajuf 

• • ■« ■■«•«■ «*«■■•«« ** «ai a Mjua • -«a(af 

■ » ■ _ 

• •««■ •■■■« a i a «i«(|iijiij Ula<fo J| 1 , l g ■ 

; ; s 

•«l>MliUlHli>i>IUIIUIi 




Eft enira (ex conftrufHone) j5 £ . d £ : : d B . D B : : d A c . 

DAc. Et propterea ctiara d p— p l£ D £. Ergo Paralle- 

dAc 
DA.Dj.d A*d/^ = 



logramma AD £ ■". A-d P 

^^Df^DAcD^j. dAq*DA*D/3 
dAc dAq 



DAc 



D /? ; ; d A q . , DA q. Quod cm detnonfirandtim. 

SCH0L1VM. 

Atqu* eodem modo d'e aliii ejufmodi figuris planiscx qua- 
Iibct redarum \mt recifroca conflatis judfcatidam et itj ut&dfe 
Parallclogrammis fiivcrc&angulis live obliquangulis 3 prouc 
iuu»figur« poftulat,j JpiiMafcripus. 

Quod ad Aream autem attinet iftarum figurarum ex fcriebus 
rcciproGiiconftantium;qu2ercnda cfrilla eockra fere modo 
quofuprainferiebusdirc&is. Ubi autem feriei dirc&se indices 
habenc i> 2, 3, 8tc; ucquae fupra fericn* iEqualium toe gradi- 
busafcenduntj habebunt hacquidem (illte reciprocal fyos 
ikidioo$coiKMrio»nega(tToi' ~ 1, ,- *> — 5, 8*e, tanqnatuaot 
gradibusinfrasfcrieni jEqutlitun defcefident^w Pxout autctn 
ill* ab ocipbra vclNihilo contiaao crefcunr,. Ik* coimraab 
ooinfinico continue decrefcoat j,{acqac ut illic terminus rnaxi- 

»H9 
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Prop. I oi. • Arithmetic a Tnflwtoritm. 75 

niu$ 5 hie minimus, frricm claudit:.fq ix tamcn & pro arbicrio 
continuanda fupponitur, quoii-fque liber Ulc crelccn io , hie 
de crefcendo J Adeoq<.ie 3 utillic figuraCucumfcr:.pra(paraI- 
lelogrammum puta vel prifmaj five fries totidem terminornrn 
Maximo asquafium > hic,figura Infcripta, live (cries totidem 
tcrtninorum Minimo arqualium, -ha-benda eft pro communi 
menfura ad quam facienda eft comparatio; utrobiquc ad ilium 
tcrminum rcfpe&u babito qui feriem cl audit. 

Nequc interim minim cuiquam videatur(ut lit fortaffis inex- 
fpeftatum) fi figurae interniinat* rationem ad datam aliam 
tcrminatam inquiram. Quaravisenim hujufmodi figure AD# 
(ut ut ex parte Dg ad libitum terminat& 9 uti modo in his fcho- 
liis diftum eft) fuppomntur ex parte <P@ in infinitum continu- 
Atx ( per Prop, pi .) non tamen propterca vel nidlam vcl (em- 
per infinitam rationem habiturae funt ad datam figuram termi- 
natam,puta ad parallcloarammam aeque altum fuper eadern 
bafi D/3 defcriptum Quod eo quidem facilius affenfum obtine- 
re pofle vjdeatur,cu id ipfutn in una quada figura folida (quara 
Kjferbolicam acutaminfinitmvocax) jam oftenderitTorricellius. 
Scd nequc femper rationem habiturae funs finitam, fed ali- 
quando vel infinitam 3 vclctiam ."fli id fine foloecifmo dici 
poflh) raajoremquam infinitam. Nempe, ficadem rario- 
nc abbreviamur reftac <P0, qua prolongantUr refte D#/ 
erit ea ratio infinita ; ubi nempe prolbngatio unius 
scquipdlIetabbreviationialtcriu$,(& propterca figure infinite 
continuatae ratio ex utraquc compofita aequipollet figurae ali- 
cui aequabilicer in infinitum continuandae : ) Si vcro minori 
ratione abbreviantur re&ae <M quam prolongcnmr D £,futura 
eft ratio plufquam infinita; tunc enim prolongatio harum 
przpollct ( ftu plufquam aequipollct) illarurn abbreviauoni : Si 
autem majori rationcdecrcfcunt rcftae / quam Crefcunt reftsc 
D y praepollet earum decrementum incremento harum 5 ade« 
oq; futura eft ratio finita,imnor fiquidem quam infinita. ( Ec 
quidem fecundum hoc Kenieiov, non modo dc figuris hifqe quas 
jamtraftamus, feddc aliis ctiam quibufvis interminabilibus, 
five planis five folidis, adterminatas aliquas comparatf$,judi- 
eandum erit : quae, credo, fpeculatto non videbitur injucunda. J 
Qqae autem futura eft in fingulis ratio, fcquentibus aliquot pro- 
pofitiunibm (regulam Prop. 64fecuti) indicabtous, 

Mm 2 . • . PROP. 
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PROP. CIL 



Jbtorma* 



SI figura AD# verttcem habeat A^i infinitum, 
& perpetuo decrefcat ad balm ufq; D/S, fecun-? 
dum feriemaliquam recip.rocam feriei cuilibet 
diredta ( earum puta quae prop. 59. memorantur J 
qax indiccm habeat minorem quam 1 } habebit illa^ 
ad paralldogrammum fupereddem bafi aeque-altum 
rationem finitam^eamnempcquani habet I adiftius* 
feriei reciproc« indiccin unitate au&um. 




AX^ 


' <T ^ ^ 




WJ,....\..Jrf J 




!? 


ar/ 


^f. 


n 






Ekfcmpli gratia ; (unto (cries dire&e fubfecundano* 
rum, fubtertianorum , fubquartanorurn, &c. quarum, 
indices i , f , \ , &c. f uoitatc minora ; ) ferics hit reci- 
procal indices habebunt »-J, ^ f , »— a > & c - f Nam fi fup- 
ponaturXcric3acqaalium,cu)U3iodcxo ; per Ulai dividi, feriea 
• ' divifiouc 
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divifione provenientes habcbunt indices o — i, Om[ 3 
-o —i, &c, hoc eft —f j *-j, — i, &c. ("per Prop. Si.) 
quibus fiCjuxta regulam Prop. 6^) addatur I, fient >~i + I, 
^ f f *> ~i+ i, &c. hoc eft, \\ f ,$, &c. 8c propicrea , 
ratio totius figurae ad parallelogrammum inferiptumefuper ea- 
c|tmbafe aequcaltunO ut i ad i, .J, J, &c. veldt 2 atfi, 
3 ad 2,4 ad 3, &c. 

Etpari modo , fi fumatnr feries rcciproca feriei radtcum 
cubicarum fccundanorum.vcl radicum biquadraticaruro fecun- 
danorum,auttertianortnn,vel radicum furdefolidarum fecun- 
danorum, tertianorum, aot quartanorum >fquarum indices 
funt f y % y % \ \ , * , f ,) aut alii cuivis {crici,cti jus index eft imi- 
tate minor.Qura reciprocarum fcrierum indices negativi his 
contrarii fputa »-»; 3 »-i, &c. ) addhibnc unitatis fient 
affirmativi, adeoque ratio quam habet i ad indices illos fie 
au&os, firit ratio finita j quippc Humeri pofitiTi ad pofitivura. 

PROP. CIH. IhwmS. 

SI Vero ejufmodiFigura ADB/2 fie continuo de- 
crefcat juxta feriem quae fit rcciproca direftae 
indicemhabentiunitati sequalem ( nempe fe- 
riei PrimanorumoJ habebit ilia ad Parallelogram- 
mum inferiptum rationem infinitam: earn nempe quae 
eft i ad o* 




Cum cnim feries priroanorum Induce to habeat i, ft- 
riei hiac rcciproca mdicem habebk - i , id^oquc 

/ per 
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per Prop. 64.) ratio provtuicns ciit 1 ad — 1 + 1. hoc tft 
1 ado. 

PROP. CIV. theorem*. 

SI deniq; cjufmodi Figura AD££ ? fie continuo 
decrefcat juxta feriem quae fit recvproca dire&a* 
indiccm habenti unitate majorem? habebit ilia 
ad Parallelogrammurn inferiptum rationem plus- 
qimn infinitam : qualem nempe habere fupponatur 
numerus pofirivus ad numerum negativum, five mi- 
xiorem nihilo. Nempe eam,quam habet 1 adindicem 
tuiitate au&um. 




• Puta cum indices feriei ftcundanorum , Tertianorum 
Quartanorum 3 &c. (int 2,3, 4, &c. (unitate majoresj indices 
ferierum illis reciprocarum erunt ^ 2, n- 3, >-*4, &<r. qui 
quamvis unitate augeantur (juxta Prop. 64Jmanebunt tamen 
_ncgatiYi >P uta ^ 2 + 1 _ -i, _ 3 + , = ^ 2 , ^ti^ «- j,&c: 
&propterea ratio quam habet 1 ad indices illoi fie au&os, puta 
I ad I .- 1 9 1 ad ~ 2 , 1 ad h- 3 , &c. major crit quam 
infinitive iado; quia nempe rationum confequcntes fuat 
ininorcs quam o. 

. Atqueideincontingetjfi fumatur reciproca feriei radioing 
qaadraticarum TcrtianorumjQuarunorum^Quintanorum &c. 
Ccujusindiccifcnti, J, J, &c. ) velindicum cubkamm 
Quartanoruip^uinunorum, Scxtanorum, &c. (cujmmdi- 
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cesfuntf , {■, f , 8cc.)aut cuivis dcnique fcrki cujas iadcx 
eft unLtate major. Lit patet. 

PROP. CV. . theorem*;- 

C I ejufmodi figura AD/3£ verticem habens Aj\ infi. 
*-* nitum & bafin Dfi determinatam, rationem ha# 
beat ad infcriptum parallelogrammum ADfiA ma jo- 
rem quam infinitam : eadem figura AD0 verticem ha- 
bens AD infinitum 8c bafin j\fi determinatam , ra- 
tionem habebit ad infcriptum Parallelogrammum 
AcftO minorcm quam infinitam (.finitam nemper) 
Et contra, fi fitu illo confiderata rationem habeat; mi- 
florem quam infinitam 3 fitu hoc habebit rationem 
ma jorem quatn infinitam: Si deniq«> in fitu uno ratio- 
nem habeat fimpliciter infinitam (puta neq5 majo- 
rem neqi minorem) etiam & fitu altero habebit ratio-* 
nem fimpliciter infinitam. 

Nam verbi gratia, inferic fccnndanU reciproca, cum fint 
(per Prop. w.^vc&xD &> D/3, in diametrorum AD, AD/ 
ratibne icciprocac duplicata;erunt c converfo reftseAD, AD,hoc 
«ft ^ fi } / fi, in re&arum D &> D fi> hoc eft, diametrorum A :/, 
A^,. ratione reciprocal (ubduplicata 5 adeoqtie ipfas >& 
f£> &c # funt fcries fecundanis reciproca. Et contra. Atque 
("cum idem etiam in aliis ejufmodi feriebus contingat) pttec 
propofitum per Prop. 1 02 > & 104.. 

In jerie vero primanit ^ciproca 5 cutii ( per Prop.S8.) [rt&ier 
T> fi } D fi 7 fint diameti is A D v AD, rcciprocc prcporticnalcs; 
eruntetiam re&xffi, f fi HianKtiis fuiiA J^ A /, recipro-. 
ce proportionale$,ipiarquc <T /2 T /& (erics item prliuania reci- 
proca, Coniftat ergo propofitum per Prop 103. 

PROP, CVI. Thetrtma. 

SI feries aliqua reciproca per feriem aliam (five re- 
ciprocamfivedirc^anl)iimltipHeetur aut divida- 

tur 
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tur> vel etiam aliam multiplicet aut dividat h estdem 
leges obfcrvandse funt quae in fericbus directs prop, 
73 & 81. * x 

Exempt \ gratia* Si feries fecund anis rcciproca f puta.f , * , 
i, &c.) cujus index >-2 refpeftive nmlciplicctur in feriem 
Tetrianis rcciprocam f puta | , \ , i 7 , 8cc. 3 cuius index eft 
>-« ? ; prodibit feries fubquintanis reciprocal , U a 4i > &c.> 
cujus index H- 5 = _ 2 ~ 3 ur patet. 
. hem fi feries tcrtianis rcciproca (j;, i, i 7y &c.) cojus in- 
dex >— 3; refpe&ive multiplicetur per feriem fecundanorura 
Ci, 4, 9, &c.) cuius index a; prodibit (erics f, f, f , , 8cc. 
hocefifai,}, &c. Primanis reciproca, cujus index —1 = 

~3 + * ' 

[ Item fi feries fubfecundanis rcciproca f : L * -i-&c.^ 

v V « * v a > V i ' 
cujus index — i j rtfpe&ivc multiplicetur in feriem fecunda~ 
norum Ci* 43 p, 8cc 3 cujus index 2 5 prodibit (erica 

fJU -£- * fcc. vd ti/i, fVa. fVs^fcc; 
v V 1, V * 3 v 3, 

vel i\/i,2 V'»,3V r 3a&c.vcl V I, V 8,*/ 2 7,&c Jradicum qu*- 
draticarum cubora feu tertianorum, cujus index J = *- 1 + *• 

Item, (i feries fecqndanis reciprocal jus index •— 2, dividat 
feriem Primanis reciprocam^cujus 
index >- 1 •> prodibit (cries Pri- 
manorum, cujus index 1 = •- 1 
t a, nempe ^ 1 minus — a. 

Item fi (cries Primanis rccipro- 
ca,cujus index — J, dividat feri- 
em fecundanis rcciprocam , cujus 
index — 1 5 prodibit feries Prima- 
nii rcciproca 3 cujus index >- 1 — • 
^ 2 + 15 nempc >y- a minus »- i. 

Item, fi feries primanis rccipro- 
ca, cujus index ^ I> dividat feri- 
em fecundanorura, cuius index 2 ; 
prodibit (cries tertianorum, cujus 

index 3=»=2t Xjncmpc ji minaa^ ?. 

Jtfm 
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Item fi feriera Primanis reci- i ) j ( \ 

pr#cam,cujus index *~ i, difidat 4 ) |, ( J 

tries fecundanoiura, cujus index fj ] (\ t 

a 5 prodibit fcries Tcrtianis rcci- & c. 

proca, cujus index ^3= — 1 »-2 5 nempe — 1 minus z. 
Atque idem conttnget, in aliis qaibufris kujnfmodi (iricbus* 
Askoqueconftatpropofituai. 

PROP. CVII. Ctxditim. 

T proptcrca; Si adhnjufmodi ftguram AVIa^ 
(ex una farte in infinitum praduUam ) juxta 
quamcunq^ feriem reciprocdm , dptetur ( e$ modo 
quo 9 Trop.Can*. SeS. & alibi [upra o(iendi$ ) Tyrxmi* 
dfiidesvclConoides inverfum^ (feu fatim CaUtaides:) 
habebit illud ad cylindrum aut Frifma inferiptum ( fuptr 
cadem baji tque-altum) earn ratitnem* fivefinitamjve : 
infinitamfive plufquam tnfinitam , quam prdctdenti* 
Tkeoremata docebunt. 

f* Puta, fi planum fit re&arum ferks fubtertianis reciproca, 
cuius index — )> adeoque ratio quasi habec ad paralleled 
grammum inferiptum ("per Prop.64,8c 102) ut 1 ad J (■» •-£ 
+ 1) hoc eft, ut 3 ad t : 
iolidura ex tottdem pla- 
bis conftans in re&arura 
tarum ratione duplicata, 
crit (cries Quadratis fub- 
terrianorum reciproca, cu- 
jirt index '( per Prop, 
io«.) ~ ? = - I ~l> 
tcI — I plus — i> k ratio 
illius lolidi ad mfcrtp- 
tam ry Iindru'ri vcl Prifma ( fnper eadtm bafi ar qiif- altntn) or 
tad \ — = — f+ i,Yclut 3 ad 1 utrobique ratio finiu. per 
prop64&i<2, 

r Si planum, fit frrie* fuhfe cundartit rrdproca, cuius index 
«m |i adeoque ratio ijfius ad PtraliclcgraB mtm inferiptum 

Hi ua 
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ut x ad I <= H- i + i , vcl at 2 ad i j (per prop. 101, 102 J fo- 

lidomex totidcm planis in 







rettarum ratione duplicata 
conftans, erit (cries quadra- 
tis fubfecundanorum reci- 
procal vcl ( quod tantun- 
dena valet) feries Primanis 
rcciproca, cujus index — J, 

▼ci —1= — t — ;■ We©- 

que ratio hu]us folidi ad 
cylindrum vcl Prifma ( fa- 
pereaden? bail aequealtumj 
it 1 ad *~~i +1=0. 
(per Prop 103.) Nempe illic ratio finita, hie fimplicicer infi- 
nita. 

Si planum fit feries Quadrat!? fubtertianorum rcciproca, 
rujus index ^- J , ejufque ratio ad Parallelogrammum in- 
fcriptutn ut 1 ad £ = — J + 1 , vcl ut 3 ad 1 . ( per Prop. 1 02 .) 
folidum ex planis totidcm in re&arum illarum duplicata ratio- 
He conftans,eiit feries Biquadratis Subtertianorum rcciproca, 
cujus index 1— f = ^ ? — \ , Scproptcrea ratio ipfius ad in- 
fcriptom cylindram vel Prifma fupcr cadem ball aeque-alcum, 
ut I ad n- f 1 1 = ^ j , vcl ut 3 ad m- l (per Prop. 104 J 
Nempc illic ratio finite, hie plufquam infinita. 

Si planum fit feries primanis rcciproca, cujus index ** 1 f 
adeoque ratio quam habet ad Parallclogrammum inferiptum 
iad^i+i = o: Q per Prop 103) Sol idtun ex planis id 
rcftarum illarum ratione duplicata conftans,erit feries Quadra- 
tit Primanorum ( hoc rft, (ccundanis) rcciproca , cujm index 
~- 2, fcpropterea ratio ipfius ad Cylindrum vcl prifma fupcr 
cadem ba(i aeque ahum, ut 1 ad ~ 2 + i, feu ut 1 ad •■*■ 1 . fpec 
P.io+JNepc illic ratio fimplicitcr infinita 3 hic plufqna infinita. 
Si planum fit feries (ecundanis rcciproca, cujm index »-2, 
adeoque ratio quam habet ad parallclogrammum infcriptUM 
ut 1 ad t~ 2 1 1 = 1-* 1. Solidum ex totidem planis in re&a- 
rum illarum ratione daplicata conftans erit (cries qtudratii 
fecundanorum, heceft quartanis, rcciproca , cjjus index 
v — 4= *-l *- 23 c/uftjucrauoad Cyliodrnm vcl Prifina dev 
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bice inferiptum , ut 1 ad — 4* 1 = —5. (per Prop. lo^.> 
Nempc utrobiqj ratio plufquam infinita, 

SCH0L1VM. 
_ Atquc ita problcma illud f ipgeniofam quidem, & non pau* ' 
ciirairandum,)quodTarriccIIius inunafigura folida praefti- 
*it;(putz>S$lid$Hjiperbilko4u{39 in infinitum continuato, aequa- 
lccjlindrumconfticticrcjnos in aliis innumeris figuris tarn 
planis quam folidis f praeci-denttbtu fex propofitionibut con- 
sinuisj pra fthimas.Piita,F/gwf J innumeus fyecie ditfwntibus, tarn 
flanis quam feltdiSjintcrminatiS) tquths figuris tcrminata&vtl faltcm, 
quod eantundem yalet,in cognita rationc conftkutas) exhiberc. 
Confultiusfortafllscfletj (Ci tamumaucupandae hmx opc- 
ramdarcni,)ceIacamcthodoqtu hue perventum eft, pauca* 
aliquot particulars propofitioncs ( tanquam admirandurn 
€|<iidpiam aut ftupendumjderuonftrationibus apagogicis often- 
diflc.Quod vecerc* olim non raro fecifle 3 plane fufpiconqut illud ' 
fepius (ibi videntur propofuiffe 5 ut ipfos alii admirebtur potius. 
quam intelligant j faltem ut illiseorum effatis aflenfum coafti 
praebeant, potius quam utgenuinam problematic inveftigatio- 
ncm intelligant. Acque hinc fafrum eflTe credo, qiiod eorum 
Analytice (quam quidem Ipfos habuifle ex mulcis ipfius 3 in dc- , 
tnoftrationibus eorum non paucis>veftigiisfatis liquet) pofteros 
fcrcpenitus latuerit; fexigua enirn plane pars ilia eft quae apud 
Diophantum exftat, (i ad egregia ilia quo ipfi pervenemnt in- 
vent* comparetur:^ lit neceffe habuerint prarfentis aevi mathc- 
matiei ( Vitt(i,Quf\Medu$, HarrioiHS,Ghetaldus,CAvalleriuS}7'*rrh ' 
cellius, CbirttfW) aliique magni viri ) vel novam excogitarc, 
vel antiquam faltcni ( conclanutam plane & penuus_ ignora- 
tamjde novo refttfeitare; quod quidem eo fiicceflu praeftiterunt, 
ut noftram nunc dierum Analyticen, veterum iftam,tanta fu- 
perftitionecelatam, aequa.e {altcmvel fuperarc potius nullut 
dubitem. 

Verum erjo mallem Hbere philofophando, fontes ipfos a- 
perire, ut eaoem opera poflit leftor & propofitionum demon- 
ftrationes & methodum qua iftuc pervenerim perfentifcere; 
unde & ipfe poflit proprio marte cjufmodi alias innumeras 
tnveftigare, qua* ego (ne tsedio 6m) lubens praeterco, conten- 
tut co digitum intendifie^unde alii alia nbftris fimalia pro Iibitu 
depromant. 

N n 2 Lictiiflet 
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Ltodffct quidcm fcprxmiffis multa fubjungere, 8c multa paf- 
fimintcrpoUr^qu* ex principiis jam traditii facile deduci 
poffeat. Verumcuaaea, quae ja«tradidi,mihi videantur a* 
bundc fufficere, ut 8c ipia perfpicue fads intclliganciw, 
k perfeftam fatis feritrum ( tam firaplicium quam 
compofitarura 8c utrifqut Reciprocarum ) traftario- 
nem videantur coaeinere: ad fcrics C$n)u*B# (fire ad 
Binomiorum fire Apotooarum fornam) txplicandaj^feftkaa- 
dun fentio. 

PROP. GVIH. ffceirem. 

SI fcrics -ffiqualiumfcriePrimanoram refpe&hre 
mul&ctur (puta, (i primus terminus hujusa pri- 
mo illius auferatur, fecundus a fecundo, &cO 
Rcfidua crunt femiffis totius : fin ita augcatur h Ag- 
grcgatorumfericscrit expofitae fcrici ^Equalium fef- 
quialtcra. 

Iatellige, fiJEqualium & Primanoriiiii terminus ultimut 

idem fit (velxqualis) Quod 3c deiaccps aliquotics incelliges- 

dum erit: fin fuerint inzqu ales, non tamen erit di fficile rationes 

proveniences invenire ; quod monuifie fuiHciat, cum id quilibct 

fuo marte przftare potcrit. 
Sitverbi gratia terminus £qua- 

lium quilibct It primanorum max- 

farms R ; cjufque pars^ infinite parva 

dicatar* = £-; numcrus termino* 

mm omnium ( vcl figurae altitudo 

A :)fi Termini. 

continuentur in infiaitum ufque ad ... 

erit Rciiduorfi 8c Aggrcgatorq fuma .. 
Nam omniu j£qualium agregatu erit AR (ut pitet^jPrimano- 
rum aggregatum eiufdem femiffis i nR, pe/ Prop. 2. ) Erg* 
AR ~iAR=*=£AR, 8c AR + f AR = iAR. . Ncmpe 
fcriei Aiqualium (A R) illud eft \ % hac i : prout affirmatur. 
Hoccftjericilludadfericroxqualiumut tad i, vel ut i adrift 
kic auteni, ut i ad c > vel ut I ad £, vel 3 ad 2. . 

PROP, 
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R _ 64 


Rto« 


R ~I« 


R+t« 


R ~*« 


R+24 


)R ~3« 


R+3« 


. &c. 


kc. 


R -R 


R + R 


AR-fXR 


AR+i^R 
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PROP, CK. Cmtf. 

JRgo ^ Si TaraUeUgrammo auferatur Triangulum 
4 Cf u P e r tidem vel aquali bafe tone- ahum) liefiduum 
( quod Iquiatm^ & ipfum erit Tri- 
angulum iuverfitm) erit Parallel*- 
h grammifemijfis :jin addatur Tri- 
angulum, erit aggregatum ( ntmfc 
Trapezium) fefquialtcrum. 



Patet ex pr*ccdenti; eft caim Paral- 
lelogrammum fcrie* JEqttaliaoi ; 
Triangulum, feriei PrimanerM. 




PROP. CX. £mU. 

VTcm^Cjlwdrm Parabtlice excavatm, eftpleui femif- 
""■ J* u ( £*odidem verum eft de frifmate anaUgice ex- 
eavato.) 

Ntmpe fi txCylindro (ferfenerrpa Jf qualiura (cxiwatur €•- 
*oide*Parabolicum(fuper cadem bafc aeque- altum) quod qui- 
derotftfcriti primanorunrf per Prop. ^vel *oOquod rtliquuin 
c£ erit femiffii totius per Pro$ 1 of. 

Atopic idem accidet fi Prifmati cximatur Pyrawidoidea Pa- 
rabolicum. 

JP R O P. CXI. Thtorema. 

SI sirjes ^Equalium niul&etur ferie Secundano- 
runijTertianorud^ Quartanorum,&c. Ref.dua 
erunthtotius duo X" e ntcs, tres Quadrant cs^ 
g^puatuor Qyintantcs,&c. Sin ita augcatur , crunt Ag- 

N n 3 gregata 



■:JtMf»^- 
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8S AHthmetica tnftkitorum. Prop. I H, rt 3; 

gregata ejufdetn Sefquitertiam, Scfquiquartum , Scf- 
quiquintum, &c. 

rR* +Da* R'+e* 1 R*+o** 

Nempe fi Termini 1r*+ v * R> +$,* R^i*** 

C R* i9* a R'+aj* 1 R*:+5i«* 
&c. &c. &c. 

CDntinuenturufq?ad R a *R» R*^R S R 4 -*-R* 

crane fummae AR* if ARNAK 1 +*XR^AR*£t Ak* v 

fpcrPrup.44) 

Hoccft.Rcfiduorufumma i^f=f. 1 _£=4. 1 1-1=4 &c. 

Aggregatgrum furama i.+f_J, j ^_|. 1 h*}— f 8fc. 

PROP. CXIL CmlU 

EKgo>Jf Paraltclogrammt auferatur complcmenlnm 
Semi-parabeU^ Semi-paraboloid* cnbicalk 5 Bi- 
quadraticalis^&c. Rcfiduum (putafemi-parabo- 
la^femi-pay >abolcidet cubic ate \ biquadraticale^ &c. ) erit * 
* 3 4 5 t, &c. Utiui Pdrallelogrammi: fin eidem Paral- 
Ulogrammo ejufmodi complementum addatur^erit aggre- 
gate/a f "■', i,f 5 c£>*. EjuJdemParal/elogrammi^ 

Patct ex praeccdentei 

PROP. CX1II. C*ro& 

ITem ? Cylindrns Ctotice excavatus^ (velPrifma Ty± 
rami dice ^) contimt integri duos trientes.Ei jimi- 
liter de aliis txcavationibus ( mutatis mutandis ) 
fiet judicium. , * 

Patet ex Prop. 1 1 1 . fubdufta qujppe fcrie fecundanorum, ex 
fcrie .fiqualiura* 

PROP*. 
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'P.nfairs. Arithmetic a Itffiwurm. %f 

PR O P. CXIV. Zhetrm*. 

SI Series jEqualium mulftetur feric fiibfccunda- 
norum, fubtertianorum, fubquartanorum D &c. 
Rcfidua erunt totius Triens 3 Qpadrans, Quintan^ 
&c. Sin ita augeatur,erunt Aggregata ejufdem quinq} 
Trientes 5 feptem Qyadrantes, novcm Quintantes^&c. 
vel, duplurn minus TrientCj Quadrantc, Qyintan- 
te, &c. 

r-VRWoi V'Ri^o^ V*RiA< 

Ngpefiter-VR+Vu V'RziY 3 ^ V a R + V*i« 

mini. ;VRiV24 V'RiV'z* V+RriV 4 ** 

6 VR;*V3< ^R'iV'Sf V*RiV A i« 

&c. &c. &c. 

Contimicn- VR+VR VR+V* V*RjV*R.] 

turad — — • 

:Erut(uai»A^Ri:AVR-AV i RAlA^'R.AV A RstAV 4 R 
(per prop. 54) 

Hoc eft,Reii- I - % -J 1- 1 = i X - 1 =1 
duorum fumma 

Aggregate itl = i i+£=£ * + t-t 
lumfumma 

PROP. CXV. CwHtrim. 

ERgo, 5/ Vardllelogrammo anferdtnr VarabtU 9 Tdtd- 
botoides Cnbicdle^ Biquadraticale^ &c Rtjidnum e* 
tit totius tritv^ ^uadrans^ §}*iniatis % &c. Sin adda- 
tur 9 erit Aggregatum Tardllelcgrammi duplim minus 
Trieste, <%*** lrante 9 guintdntei&c* 
Sequkurcxprxccd. 

~ PROP. 
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ft Arithmetic* Inftaitomm. Prop. 1 16,117* 

PROP. CXVI. fkmtnu. 



PAri modojudicandum erit inferiebas aliis ferid 
JEqualimn addendis vcl fubduccndis , quarum 
quantitasinnotcfcitpt prop. $9. vel 64. 

-' r VR'iVoj»' V*B.*±%/*oa* V'R*+^'ot*. 

<Patafi> VR'^i** V'R'+^'ia* V'R 4 *V'i**. 

cerminO VR ' +V*a» V ! R * +V » 4a 1 V • R * _V ' >*»*• 

WR'+v^?' V , B.*+V , ?»* V , R*iV'8ia*. 

& c r*d &c id fcc. ad 

c«ntina-7 ^ R » .+ ^/r> V'R* ± V*R* V'R* + V* R*. 

•mar adX___JZ_ 

fummaAVR 5 ifAVR* A^R*;±IAV'R* AV'R*.±$AVR* 

H u ceft,Refiduai-^=4- 1 —*,= ? r -; =s= ?, 



Aggregata 1 +?=i . i-*- J s = f 1+}: 

Ec fi*Uiter (mutatis mtandts) ia aliis quibufcunq; 






s 



PROP. CXVII. Xhe$rM4. t 

I expotvatur fcrks iEqtialiiim mulftata feric Prima- 
norum h R.e(iduorum Quadrata, Cubi, Biquadra- 

ta 3 &c. ad fcriem tot idem eorutn maximo aequalium^ 

ratio«cm habebqat cognitam. 

Placet aucem pro nods n, ai, J*> fcc. ( in prxecdanti- 
bai propofidonibus Mfurpatis) jam fubiituesc rf,^c f ice. qp* 
jpcKuBo^atiojMiproccifuipeclpiciatttf. v 

mot. 
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Arithmetic* Inflnitorum. 9 9 







y 


Scrici 
R~o 
R -a 

R~b 
R -c 

Itc. ad 

: R - R 


Quadra ta. 
R a »— R ■+ 00 
R» *-aaR-*a* 

R* ~*bR -»>b* 
R* -2cR -hc* 
&c. ad 
R* -2RR -+R* 


Cubi 

f'-oRnoR.ooo 
R* ~3aR* + 3a*ft ^ a » 

R' -3bR*43b^R-b» 
'R» -seft' + Sc'R.- c» 

8tc ad 
R'-iRR'+jR-R^R* 


/fl~iAR 


AR*_;AR*+fAR* 
■UL? 

*>5 


1 ,— ■*.■ A -s. a 
i_-; a x 5 
a x j x 4 """ 



^ Etficdeinceps, coatipue multiplicand© numero* arithme- 
«ce proport ionalci, ( prout poteflatii gradui poftuht) ab 1 
fc j, unitace continue crcfccntc$. 

Et quidem nihil aliud font quam totidem {cm* Frltnano- 
rum, Secundanorum , Terthnorain , Quananorum, Sic. ia- 
T«rta. 

PROP. GXVIII. TWnu. 

SI fupponatur feries^qualium mul&ata fcrie fc- 
candahorunv Refiduorum QuadratajGub^Biqua- 
drata,8cc; ad feriem totidem corum maximo aequali- 
«m rajdosiem habebunt cognitam- Nempe 



Seriei 

t 1 mOO 

*••-••■ 

R* ~b* 
R* ~c* 
*#ad 
R* ~R« 



fwnaARVfAR* 

■€pe 



I -J' 



I 



Quadrata 
R*^.qoRHoo 
R*-8a*R*-M* 
R + -ab*R* + b* 
R*-tc*R'}.C4 

he. ufq ; ad 
R*_?R*R*4.R* 



AR*-fAR*+iAR* 
•1 «-? + *«=*, 

2j<4 

O o 

' - / 



Cubi 
R*— ooR* + ooR*—«« 
R'-. 5 a*R++ 3 a*R*^a* 
R*-3b*R*+ i b*R*^-b' 
R'- 3 c i R*+3c*R*-c» 

&C. ufq; ad 
R*-3R*R*+3R*R'«R* 






AR«~*AR*+iAR*.-*AR' 
Et 
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£9 Arithmetic* In fail 'ornw. Prop, Uf. 

Et fie deinceps, conciaue nukiplicatii j mmeros arithmcti- ' 
Cc proportionate* fqaoufque gradus poteftitis poftuiat^} a 2 It 
3 continue binario crefcentes .) 



PROP. CXIX. CvelUtium. 

ET propterea 3 Ctnoidts ( vel Tyramidtidei) femipa- 
raboU ( ant etiim ParaboU) circa ipfins or din At i m- 
app!icatawaptdtHn y crit adCylindrum Qvel Prifma) e~ 
jnfdembap & altitudinisy ntdddi$. 

Nempe ut Quadrata rcfiduo- 
"Tiim fcrici JEqualium mulftatx a _ 

feric fecundanorumt ( ad toti- 
dem maximo xqualmnaj Nam fi 
volvcndo femiparabolarri ADO 
circa ipfiiu ordinatim - appli- 
$atain DO, ut axem(vel etiam 
olii3 5 ut Prop, j? Con. Scft. dix- 
inrai, ) formetur conoides fvel 
Tyramidoidcij cujui vertex O: 
erunt plana ilia Conoides f vel 
Pyramidoides ) conftieuentia 
ut Quadrata feriei ^Eqaaliuta 
ferie fecundanonim mul&ats: 

(Nam rc&s in femiparabola A D O Diametro A D parallels, 
fune rcfidtiac #£qualiuni ablatisfecundanu,m conjpli&nento 
ATOrepmis,ucpatccex diftia Prop. 25J IdeoqTaa totidem 
maxima apqiiatia (hoc eft^Cyliadrum vel Prifma J m Sad 15 
perprzcedcntcia. 

SCHOLIUM* 
Ec pari modo dc conoidibm vel Py ramtdoidiiHtikad Parabo- 
loidUiCuiufvis ocdin&uro applka^anr ajpcajJs, JitdkiiKn fi«t , ope 
feqtKncnimpropoGttomrm. Puea k* Fapabokikte cubicali-M^^ : \ 
tio em ut 9 ad 1 1 4 ; fn Biquadratic ill, at 32, bA%j f dnGm&~i* 
folidaB, ut 2 5 ad 3 3, &c.u*iirtab* Prop, f s& .- . * " 



"^N 


\ 


\! 






\| 


\ 






•r. 


\ 



■J* 

V*: - 
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Prop. I ao^i 2 1: Arithmetic 4 Inflnltorum. $l 

PROP. CXX. Corollarim. 

DEinde, Si injinitaferies Mqualium mulSata fe- 
rie Trimanorunt^ in tandem feriem Mqualium 
eademferie Trimanorum auBam D refpettive du- 
fatten KeUanguUrum ( vel guadratorum ant etiam Ji* 
milium quarumvis figurarum^ipfis atqualiunr, ant qnidtm 
froportionalium ) Aggregatum , * d aggregatum totidem 
ntaximo jF.qualium, rationem habebit c$gnitam. 

Mq:> idem accidtt^fi Quadrat a feriei mul&ata ducan<- 
tur in Quadrat a feriei auSah & Cuhi iUius in Cubos ku- 
]u*S &]ic deiwepu 

Nccnpc caedem prodibwit miotic* quae in Prop 1 18. Nam 

R>-a QjR~a: = R **-*aR+a* 
iii R-Fa QjR+ a:=R*.-2aR + a* 

fccit R»,-a* R*^2i*R* + a* 

Ice. 8cc. 

CtR^atssR 1 -*aR**.3 a * R ,-a* 

wC:Rta: = RHM R> H ^H«' 

facit R' ^3a*R*^5a*R* «a* 

kficiirftigulMtermiaiiciyafvh poteftatisj ut multiplicands 
paccbit Prop 121. 

PROP. GXXI. CtroBmum. 

IDcoq? 4 Circttlus ad gnadratnm Diametri, (vel eti- 
am Eifipfs qualibet ad VaraUeUgrammnm \ fibi cir- 
cMmfcnatttm.) cam habet rationem > quam habent 
Radices quadratic* nttivtrfalcs Rtjiduorum feriei wfitii- 
U Mqnaliumferiiietundmarum muWata , ad feriem iU 
lam Mqualium, 
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£t Arithmetic* IrtfinitorHm. Prop. 1 2 V 

NamfidrculiRadi- 
°* ponatur R> ( cujut 
Pars infinite parva 
*_ _ tfj eique infiftant 
Perpcndicularcs live fr 
nui rcfti numcro lnfini- 
ti Quadrantcip circuli — ^ 
complentes ; erunt illae 
perpeodiculares mediae proportionates inter Diamctri Scgmea- 
ta, fut notura eft ; J hoc eft. 

inter R+o, R+ia, R+2a, R + 3a, &c. 
8c , R_~o, R >->ja, R — * a , R ~ 33 fee. 

Sn^aTl R " ~°°> A^"'' R * ~^> R * ^ a * &C - 

Jpfaeq; 7 

mediae >yV-oo. V^-ia*. V:R* — 4a*, V.R* -*0a%8tc 

proporo 

tioiialcs 

Qjaam Igkur rationetn habeat harum radicum univerfalium 
Aggregttum, ad totidera maximae CRadio fcilj dfequaliuir^eam 
habct quadrans circuli ("ex illis cenftansj ad quadratum Radii 
fconftans ex hh J Adeoque 8c circulus integer ad quadratum 
Diametrt. Quod erat oftendendum. 
Atquc idem de quafibet el!ipfi(mutat|8 mutandis} facile often- 
deiur; cum ipiim ctiam ordinatim applicatx fint mediis pro- 
portionality Gmcr diamctri trafverfae fegraeataj proportion 
nale^ 8c quidem nonnunquam zqualei, uc ex conicorum dor 
ftrina nocum eft. 

SCH0L1VMI 
Ratio autemquaminnuithxcpropofido fcirculi nempe ad 
quadratum DiametrU ca eft^quam hibet Unitas ad numerum 
intermedium inter 1 &£ in fecundaferie Tranfverfa Tabetts 
Prop iZ7.Quomodoauccmin?cnieturnumerui ille (vtl alius 
quivisiftiusferieinuaierisiaterponesdusj drinceps inquiren- 
dum eric. 

PROP. 
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ft:op.i02, Arithmetic* InfinitprutH. 95 

PROP. CXXIL CwBmium. 

ET proindc^ fi Jnpponamus infinites re8*s femi- 
parabola cujpfvis^ in ejnfdem continuation* sque- 
ak* & jit* inverfo pofita reSas , refpeSfive dnci\ 
quodprovenitfoltdum ex infinitis ill* ReSangulis con- 
flatum ( ant ex guadratis qu* reSangulk iUis fint squa- 
lid) erit ad?araUelepipednm fupereadem bafe tque-al- 
tum^ ut circulns ad ^uadrdtum Viantetri. ( Et quidem 
media proportionates erunt in fubdnplicata ratio ne ordi- 
natim-apflicatarum in circnlo vel Eliipji. ) 
Semiparabolam quamlibet AP O/ecet rcda MO (bafi paral* 
lela)in duo Teg- 
menta aeque alta; ^J$- 
& Refta M O dica- ^~r~ 
tar V R- Erunt re- / 
liqux ordmatim- / 
applicacs in fcg- o/- ------ 

mento fupcrioriaf- §1 

cendcndo, V'R *-*• °/ 

V : R - 2 a . / 

V : R - 3 a. &c. / 

Etin fegraento in- OL 

feriori dfefcendcn* 

do, y :|R+ a. V :R t 2 a. V . R + 3 *• &c - (propter qua- 
draca^OfdUiatim applieataru inparabola,arkhmetice propor- 
tionalia)ldeoq; fi fupponamus femiparabolaita fcftam (ic in fe 
replicant punftum P pun&oA coogniat,totumqj Tegmentum 
M POtransfcrratur infitum MA>«, (utordinatim-jppiicatx 
infer ioris fegmenri ordinadm applicath fypcriorii invtrfcre* 
fpondeant\*eftangola, O D o, O D o, Sec. Erunt V : R ~. 
_o.v:R#«2-a\ V:K*~4 a * V:**.-***, * c - ^ 
multiplkatidfie patebiu 

V.'* -o. V:R -a. V:* -**• V:*~3a- 
^:r+o. V.-Rl-a. ^:R+*a. V '- R + 3 • » 

V:** -• V :a* -a* */:**>- 4* V:R*~?* * * &c * 

Ooj Hc0un * 
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94 Arithmetic* Inftnitofum. Prop,l33. 

Hornm igitur omnium aggregatum, ad maximum 
(V:R* *-*o: = \/R* ==R)toties pofkum, hoc eft, foliduni 
pcopofitam ad Parallclepidum cjufdtrn balis & altituJin"^) 
ut qirciilus ad quadratum Diametri prr priced. Et propcerea 
etiatn mediae proportionalescrunc in Tub luplicata rations or- 
dination applicatarum in circulo vtl cllipii, ut patct. 



PROP. CXX1I!. * CortlUrim. 

ITetn, Sph#??(&tl Sphdroides ant etiam Tyramidoi- 
des Eli$pt?CH0t 9 ) ad cylindrum (vel Prifma ) cir- 
cumfcr/ptHm ; tli ut ftfies infinita Mqualium 
mulQataftrit feCHttdanorum^ adferiem tetidem m&xint* 
Rqudiun*. Hoc elf ut 2 ad J. 

^ Sequitur ex Prop. 12 1 . Nam fi mediae proportionalet inttr 
diametri fegmen a, qua- 
drantem circuli (>el cl- 
lipfeo* ) complentes , 
jam fieri fupponantur 
tocidem aliorum circu- 
lorum inviccm paralfe- 
lorum radii, umiflcra 
fph^r* (vel fpfeaeroide- 
©8 ) complentium, fvel f 
fimiiium quorumvii 
planorum rcftae (imiliter pofitx femipyramidoides ellipticuflp 
confticuentiumjjerunt hi circuli ( *«l plana ) in duplicau 
ratione Radierum fuorum (five rcftarum (milker pofitarum:) 
Moceft,utR* ~o. R A -a*. R* ~4a*R* -9a f ,8tc. 
f funt enta reft# ills V :;R *~ ~ o. -v^R* ~ a \ 
J : R * J 4 a %♦ i/ ; R* -9 * * &c. pcrBrop. fip.) ld e o* 
hortim omnium aggregatum, ad aggregates* osmium wn* 
imo aequalium ur % ad 3. per Prop, hi S. 




,-*%# 
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P. 1 2.45 1 1 5. ArithmttlcA Infimternm. 



*5; 



PROP. CXXIV. Cnrtmiuk. * 

I Tern, fitriangnli ADB reft* refpc8ivc dueantnr 
in rt&as Trapezii ADB (Aque-alti^ at que cum ipfi 
Triangnlo Paralldogramnmm completttis 5 ) qutpr*- 
deuHt.reSangttUcrHnt ^ualia totidem fimiUbns plants 
€onoidcos(velPyramidoideos)elliptici: Et mcdi* proper- 
Howies VE, DE, &c.Erunt trdinatim applicaU in 
(eirculo^velfaliem^EllipJi. 

Demonftratio facile patcc ex diftis ad Prop.- 121. Et i**. 
Nam fegraenta 
re&aeBjginhac 
figura tantun- 
demvalent at- 
que Tegmenta 
Diametri in il- 
ia figura. 

Si autem 
tam re&ac A D, 
DB,fint*qua- 
les^am rc&se 
AD^DE^dJn- 
vicem perpen- 
dicul^ejktnmc 
ipfeDEjiyE, 

erdinatim-appTicataein circulo $ fint minus , faltim in ellip- 
ff. Portio autem five circuli five Ellipfeos A E, rcajor 
eft aut minor quam Quadrant prout DB major eft aut minor 
qu&mD& , 

PROP. CXXV. Cmllnim* \\ 

SI cxponattirifcrics Mq&sAivim mul&ata ferieTerti- 
Sanorum5 ReOdnorum Qpadrata., Cubi D Biquadra* 




u\ &c. a<} fertem totidem 



corum maxima 
fcqualium- 
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96 Arithmetic* Itifniterum. Prop. 1 s& 

fcqualium, rationem habcbunt cognitam. 

Cubi. 

R> ^OOR 4 + OOR' —Op' 



Scriei 

R * M.000 
R*-a* 
R>>-b* 

8cc. ad 
R 1 -R' 



.umaXR* ,-£AR 
ngpc 

vel 



NcEopc, 
Quadrata 
R 4 m-ooR 1 +00 
R 6 — a a ' R % + a* 
R*>-ib*R 3 +b* 

8cc. ufq; ad 
R*^.2R i R , + R 6 



R^ja'R*"^? ^ 






I »- A + t = a » 



i 

4 



3M> 

4*7 



4 R ' •— • a f 
R'^-jb^R^+jb^R^b* 

R * ^ j C ' R * + 3 c 4 R ? — c *■ 

fcc. afqj ad 
R* ^ ? R> R* + ^ R*R> ~R* 



+ 3 



Ar'-^AR'+Mr'-^Ar* 






-L5A 



• & fic dcinccpt, continue mutiplicando narocros arithrtietice 
proportionalcsfquoufque cujuflibetpoteftatfogradus poftulat) 
a 3 8c 4, ternario continue crcfcenccs. 

PROP. CXXVI. Ceroll. 

PAri m6d§^ fi exponatur fcries jEqualmm mul- 
ftata fcrie Quartanorum, Quintanorum, Sexta- 
norum 3 &c. Refiduorum Quadrata, Cubi, Bi- 
quadrata»&c. ad feriem totidem corum inaximo *- 
^ualium., rationem habebiwt cognitam. 



4 4*8 4*8*n 4*8*t^*t6 

T 



rel -?- 



5"? 



5»*« l 3 



5» ? »i5» 1 7 






»' 7 



5*io 



6*11 



5*10*15 

6*11x16 



5*10*15 *10 

6x11*16*21 



tt fic in atiis quibuflibet ; nempe continue multiplicando 
numeros arithflsetice proportionaiet (quoufque gradut pofta- 
lat) a 4 k $ : ycl 5 8c 6, tcI 6 k 7, &cc quaternario , ?cl Quk 

«ari# 
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Prop. lag. Arithmetic a InjlnitofHM. 07 

nario, vcl fcnario, 8cc. ( fccundum indicem ftriei fobdua* ) 
continue crcfcentcs. Prom induftionc pattbic. Ad huac mo- 
dura. 

Serici ^qualiam 
rauldatae fcrk 






fit ? r f 

a 3 2 S 2 50 

*M V* frf »ft» » H &■ 

s 

♦ M y> *>*• ^ WH •_ 

rs •"• "* «* ** £ 

T ! 1 .» 1 I 

S£ -U 5„ ** g 
• • . • • 



w 



3T 



x 



«.« tot* 



X 






X 



X 






.w|» 
X 






X 



5* 



o 

e 



X 



fi.fr 



six £* 

I » I 

II s .? 

it *r 

X x 



it » g. 

2£ CK * 



ft* 



I 

X 









II H 

Sis & 



V- 



J* 



» 



»K» 



CO 

B 

»t 






J2 

C 

3 



a 
a 

& 

a 

o 

N 

S 

SL 

»*• 

s 
3 



ofca • 



Bt fie dcincqpi. 



Ncmpc 
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9 3 Arithmetic* Inflnitorum. Prop, 1 17* 

Nempe, fi index feriei ablate ponatur 4 ; rationem habe- 
bunt, ad feriem maximo jEqualium, ipfa 

Rcfidua. Quadrata. Cubi. &c. 

quamha- 4 4 24 a v id 34 

bent «*i 4+1 2«+i 4+1 24+1 34+1 C ad unita- 

4 24^ 6 tf 3 1 tem. ?cl 

vcl ^ - — • , &c 

a\\ 2<iHj«+i ji' + n^ + ^i. 

quahabet £j_I , £±i x a **,* t *ii* *' XI x 2£il t & 
ttnitas ad 4 * a 24 4 4 2a 

?cl 4+1 i4*- + 3^+i * * 3 411**4.544-1 

4 2a* *4* 

Atq 5 hoc idem valebit fi ablata fcries fit feries Radicum. * 

Verbi gratia. Si a ferie /Equalium aufcratur feries Subfccun- 

danorum cujus index i • Nam fi ponatur 4 = \ . Erit 

4 + 1 ^^+1 2 4 + 1 • it ** * 24 -f I 

== 2# r t — x — - — _,. 3x2== 6. Et— - -x x 

4 3- ^ 4 24 - ^ a a 

• 3 Y a ! == 5 x 2 * 1 f = io. &c. Stint autem, in ejufmodi abla- 

tionibus, Refidua, Qnadrata, Cubi, 8cc. ad feriem maximo ar- 
qualium; ut 1 ad 3. 6. 10. See. 
Similiter, fi auferatur fcries Subquartanorum, cujus index 

. £ifcponitur« = *. Ent-^=5.-— =*$. ^~ 

= 21.^^=2. &c. 5x3=15. 15x2!^^ 35 x 

4 * 
2=70, &c. Sunt autem, in etufrnodi Sublationibut, Rcfidua, 

quadrata, cubi, biquadrata, &c. ut 1 ad 5, i5)35i70 &c* Et 
pariter in ejufmodi aliir 5 ut deinccps etiam ultcrius patebit. 

Interim placet propofitidnes aliquot pracedeates in Tabel- 
lacn conjicere^propofitionifequenti fubjungenda^f. Nen;pe.* — 

PROP- CXXVll/ ^theorem*. 

SI cxponatur ( infidita) feries 4^qa$ium mul&a- 
ta ferie ( analoga) Pfiaaanoftuir* Secmidaiio- 
rum, Tertianorum, 8cc. Refidua ipfa, eorumqs 

Quadrata 



;.■ i^itfe^ Google ;Vjj 
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Quadrata, Cubi D &c. Earn rationem habebunt ad ex- 
pofitam feriem ^Equalium 3 quam habet Unitas ad 
ndmeros in fubje&a Tabeila indicates. Nempe — 

.H Refid. j Q. jCobij Biq. J ScndeC \ Scxtana, I 
J? f " — : - — . ■ 



■ Si**^ 



s 

E 



Primanoruml f 1 f 1 *$ I ^J 1 



3.1° 1 
1 2.0 * 



.7*0 



*TCIUIJU«UUI. I A 1 j J ^ & [ 3 8 4. J i8AOi J ,4^0.80 



e J Tertianoru 1 £ 1 H 1 - xl - r ^^ 1 la^ta-i j.i.°6i6o 

uoiiauum 1 A J. j ; , 1 ^ 8 ^ 1 6 i A $. I I92.8JIO, 1 *9£9l.*0. 

Otiintanoru 1 4 I 4*- I ^-^ 1 aaaia 1 H6.H& 1 ±i5inik 

V£U1UI«I1U1U 1 £ 1 £ _ A 7$0 1 lipoo * .3 .7 Jo pb * 112J.00.00 
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£ 



L— 



Sextannrnm 1 2 L ~ 1 JL1 4 i - 1 aiajli 1 ±3Ui±il l ±i.i.i9oii 

OCXL«UUIUUJ * 6. * 7* l **9 6 * 31.1^ * .9 J 3,1 2.0 * Hi**J*° 

Et fie deincepi. 
Sequiturjcx priced. 



SCHOLIVM. 

Vcram quopafto invefligabkur, ' quam habeant rationem 
fcricrum illaruru Apotomarum Radices quadratics , Cubi- 
car, &c. ad ffriem totidem earum maximse aequalium: Hie 'la- 
bor hocj»|rtf eft. Nihil cnim aliuddceft ad Circuli & Elip- 
feos qufijgtturam. lit ex Prop 121 .jam patet,8c ex propoficio- 
nibut aliquot fecuturis ultcrius patcbit. 



PROP. CXXVIIL 



Jbeorema. 



SI exponajur fcrics ^qualium mul&ata ferie Sub- 
fecundarftrum : Rcfiduojum Quadrata, Cubi , Bi- 
quadrata, &c. ad feriem totidem ecrum niaximo se- 
qualiiim* rationem habebunt cognitam. Nempe 



P p 2 



Seriei 



m 



a. 

3* 
o 
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Seriei * 

VR -Vc 
&c. ad 

VR - V a 



• A i 

I 



Qaadrata. 

R^-iVaRfa 
R^.2VbR + b 

R ^ 2VCR +C 

See id 

R^i VRR+R 



I xx 



AR-fAR+iAR 

. ft r A i- 

1 *-? + * = * 

1 



Cubi. 
R^R>-3R^a + 3aVR— Wa 
RVR ^-3Rv^b + jbV R -bVb 
R V R M-3KVC + 5C \/R mCv'c 

Sec. ufque ad 
R%/R-3R VR + 3 IWR-RV'R 



AR^R -^ARVR+iARVR ^tARVR 

T k . J. ^a. 
I *— t +» t : 

I 



.A 
- 1A 



IK2X3 1X2X3 + 4 

Etfic delacepi ; nempe cam rationem quatg^iabet 1 ad no- 
aieroi triangulares, five aggregatum namcroram arichmeticc 
proportionalfum (quoufquc gradut poccftacit poftulatj ab 1 
continue anitate crefcentium. 

PROP. CXXIX. CoroOtrim. 

ET Propterca, Conoides ( vel Pyramidoides) Complex 
mento Semipardb&U circa ipfi** Or dinatim- applied- 
tarn aptatum, eft ad Cjlindrum ( vel prifma ) tjufdem 
bafis & altitndink) ut I dd 6. 

Nempe utquadrata rcfiduorum fcriei JEquali 
ferie fubfecundanorum, ad totidem maximo aequa 
in*Ft£. Frop. cnim in femiparabol* complemento A O T t rcfta?. 
1 **• metro AT parallels, fint reiidua iEqualiuro dem * 

danii nempe (ordtnatim-applieatisin femi -parabola AQD;J fi 
volvendo complementum illud A O T circa ipfam O T ut ax- 
em f v el ctiam alias, uft alibi di&ura eft J tormetur conoi- 
des,f aut ctiam Pyramidoidcs analogum jcujus vertex OjCirculi 
ficvolvendo defcripti ( vel fimilia plana JStfUiter pofita) 
erunt in reftaruoi illarum (ipfi AT parallewnim) ratione 
duplicata. Hoc eft, ut quadrataRcfiduQrumitrieiitqualium 
fublaxis ftcundanif ; ideoque ut 1 ad 6 per prieccd. 
V V " SCHO- 



mul&at* 

m. Cum 

is dia- 

fecun- 
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SCHOLIVM. 

£c paritcr judicandum erit de Conoidibu* & Pyramidoi- 
idibus complement* fcmiparaboloidis cujufvis circa ipiius or- 
dinatitn-applicatam aptatis, juxta propoficiones fequentes : 
Nempc mutatis mutandis, prouc femiparaboloidis gradutpo- 
iulavcrk. Putain iemiparaboloide cubical,, ut i ad lo; in 
Biquadraricali,uc i ad 15, in Surdtfolidali.i ad 21. &c. iuxta 
tabcllam Propyl. 

PROP. CXXX. rtwtn*. 

SI cxponatur fcries ^qualium mul&ata ferie fub- 
tcrtianoram $ Refiduorum Quadrata 5 Cubi, Bi- 
quadrata, &c. ad fcricm totidem eorum maxi- 
moaequalium, rationcm habebunt cognitam. Nempc 



Scrici 

^•R-Va 
^'R-Wb 
V i R-V , c 

8cc. ad 
V'R-'/'R 



1 



Qjjtdrata. 
V'R'-V^RW'a* 

V'R^V'cRtV'c^ 
&c. ad 

v/'R'-W'RRW'R' 



».+ 3— 4 



t 6tl * 



<<.+ • = 1\ 



Cubi. 

V'R' -$ v/'aR» ij v»a*R « v"**- 

v'*R» -5v»bR»4. 3 v*b*R -V'b* 

V'R 4 -3V'c R J l3$*c *R vWc* 

&c. afque ad 

v'r 1 ,. 3 V'RR* +3VR *R h- V ** 



AR~* AR}.f \R. 

1 -i+fA-i = 



iAR 



JL 
At 



IO^-IO =20 



Et fie deinceps ; continue addendo 'numeros triagulare* feu 
aggrcgata nuaierorum arithmecice proportionaliuro^ ut habc- 
atur confequcn* rationii cajus aatcccdcns eft 1 . 
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PR.OP.CXXXI. Ibtmtmt, 

PAHmode^ Si cxponatur feries -ffiqualium mul- 
ttata feri« Subquartanorum 3 Subquintanorum, 
&c. FU(iduowmQjiadrata,Cubi, Biquadra- 
ta,&c. ad fericm totidem eorum maximo aequalium, 
rationem habebunt cognitam. 

Nam at in fubduaione feriei fubfecundanorum, confequen- 
tet rationam fiunt continua additione namcrorum arithroetice 
proportionaliam , 1 + 2=3. 1+2 + 3 = 3 + 3 = «.i +2 * 
3+4=« + 4=io. 1 + 2 + 3 + 4 + 5 = 10+5—15. 142 + 
3t4 + 5+ 6 = 15*6=21. 8cc Ita in fubduaione fubterti- 
•norumcenfequenteirationum fiunt cbntinua addition* hu- 
merorutn illorum (-3, 6, 10,15, *'> &<= J in fubduaione fubfe- 
cundanorum modo inrentorum; nempe 1+3-5,4, 4*<S = 
10.10+10=20. 20+15 = 35. 35+2i = 5<- &c. vd 
1 + 1 + 2 = 1+3=4. 4-M + 2 + 3=i+3 + <5=io. 
10+ I +* + 3 + 4= r +3 + ^+io = 2o. 20 + 1 + 2+3 + ., 
5 = 1 + 3+6+10 + 15 = 35. 35^ + 2 + j + 4T5+6l^ 
1 + 3 + 6 + 10 + 1 5 + 2 1 = 56. &c. Peinde ex ntonerorum 
jaminrentoru (4,10,20,35,56,^0.) continua additto**rf„nr 
confequentes rationu in fubduaione feriei fubquarunjPf n g 
pei +4 = 5. 5 + 10 = 15. 15+20= 35.35 + 56 = 01.^ 
Et ex horumiterum continua additioae, fiunt confequentei 
rationumin fubduaione feriei proxim* (fubquintanorum- \ 
Etficdemcepsadhuncmodum. '' 

/' Ratio 
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Et fie dcinccps. 



SCHOLIVU 
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SCHOLIVM. 

Atque hie obiter incidirous in numcrorum figuratoram 
fut did (blent) fpeculationem infperatam. Stint cnim nu- 
meri omnei ( tarn hujus quam fequcntis TabeUx ) hujuf- 
modiaddidoncfaaUfigurati; puta Latcrales, Triangulares 
Pyramidalei, *c. Quod , cum fit cuivis obyium, monuific 

fufficiat. M \ _ . 

Patetctiam, finatraquc Tabclla , ) icrics numcrorum 
fie inventorum tranffcr&i eafdem plane effc atquc crt- 

ftai. ^ f . 

Ex di&i$ autem licet propofitionum aliquot praee- 
dentium fummam ( nempc dc ferie /Equalium ferie radicugj 
mulftata) in unam Tabellam conjicere quam fequeiiti prop*** 
fitionl fubjuagan. Ncmpe -— 

PROP. GXXXII. fbencma, 

SI exponatur infinita ferics ^qualiufh mulftata 
analoga ferie Primanorum ( vel filibet 9 fub- 
primanorura, quod tantundem valet ) Sub- 
fecundanorum , Siibtertianorum, &c. Refidua ipfa f 
eorumq; Quadrata, Cubi , Biquadrata , & c *j|jJP ra " 
tionem ljabebunt ad congruam feriem JsSjranuin, 
cjuam habet Unitas ad numeros in fubje&a Tabella 
indicates. Nempc 



Scrici 
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Et fie dcinccps. 



Scquitur ex pi«ccdcnte. Namcms autwn Tabcllac quilibct 
intcrmedius eft aggrcgatui ex duobui fibi proximii ahcro fur- 
Jum altcro ad dcxtram pofitis. 

Qjq Notandum 
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Notandu etiam eft,eutriem prodire rationis confcquentem in 
refidaoru quadratis ii auf erancur fubtertiana,Sc in Cubis fi aufe- 
ranturfubfecundana; item in fcxtanii fiau ferantur fubfeptioia^ 
na,8t in feptimanis fi auferantur! fubfcxtana ; & lie ubique reci- 
procatis quaficotcftatibus, ut exinfpefta tabellapatet. 

Scd&ctianfaliaiidemaliquandoacciditjputain Surdeloh- 
disfiauferantur fubprimana & inipfis Refiduis fiauferantur 
fubquintana,fcd & in quadratis fi auferantur fubfecundana j 
Item in Nonanis fiauferantur fubprimana, 8c in ipfis Renduw 
fi auferantur fubnonana, fed 81 in Cubis fi auferantur fubfe- 
cundan*, & Quadratis fi aufcrantur fubtertiana : Item in 
Oftavanis fi auferantur fubfextana, 8c fextanis fi auferantur 
fubo£tavana,fcd 8cin Decimanis fiauferantur fubquintana,8t in 
Quintanis Ci auferantur fubdecitnana ; 8c fie alibi ut ex tabel- 
lapacec. 

PROP. CXXXIII. Iktmmi. 

SI cxponatur feries Primanorum mulfta-ta feric 
fecundanoium, Refiduomm Quadrat? ; ,|'Cubi,' 
Biquadrata, &c. ad ferietn MquaMmh ':■-, ] ratijo- 
«em habelpunt cognitam. " ! - 

Puta 



Refidua 
aD— a* 
bD ~b* 

cD -c 1 
&c ufq: ad 
DD ~Dt 



*AD s ~fAD a 

1x3 6 
1 1 



%%■ 



Qoadrata. 
a*D * — 2a 3 P+a* 
b»D 2 - 2b' D + b* 
c * D * - sc» D + c * 

&c ufque ad 
D'D'-jD'DfD 1 

f AD + -fAD*+fAD* 

1X2 _ 2 _-bb -I— 
3x4x5 60 

l 4 



* x 3 4 X 5 



30 

1 

39 



Cubi. 
a } D»«aa*D I + 3a 5 D^a* 

b J D'~3b 4 D* + 3b 5 D^..b* 
c -» t>'-3c*n* + 3 c < D>-c* 

8?c ufque «d 
IV D*-3D*D*4 3D 5 D~D* 

i AD' - h AD* +t\D*^|AD* 



4*5x6x7 

» 4 



840 



140 



2*3 4x5 * 6*7 



140 



Etiic deiaceps; continue multiplicand© Numerators f*ri 

numeros 
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immcroiquadrates^&dcnominatorerper bkos continue fc- 
^uentes arithmetic proportionalci. 

PROP. CXXXIV. Cmttmimk 

IDeoq} 5 Siferies Mqualium muWataferie Primano. ' 
rum refpe&ivc ducaturinferiem Primanornm ; Ko 
Uatigulorum (ant ipfis <equalwmvel etiam propor- 
tionalium Qnjidratorum antfignrarHm quarumvh^a^re- 
gatnm 9 ad aggregatnm totidem tquahum, rationed ha- 
bebit cognitam. 

Atqh idem accidetfi Quadrat* feriei ill ins in Quadrat a 
hnjwh & cubi iUius in cnbos huju^ &c 9 refpeQiv'e du- 
cantor. 

Nempe cacdem prodibunt rationes quae in Prop, priced. 
Nam (i ducacur 

D>-a Cl:D^a:«D*^aaD^D* C:D^a ^D^aD-^a^D^-a* 
in a in a* « a * 

fict aD^a* i- 2 D^'2a J D + a *fD *~3 a + D^a'D-a 4 ' 

fcc. kc. &c. 

PROP. CXXXV. Cmllmm. 

IDcoq; Semi-Circnlus ad ^uadratum Diametri ( vel 
etiam Semi-EUipjis ad ParaUehgrammum Ellipfi 
circnmfcriptnm) earn habtt ratitnem quant habent 
Radices quadratics unrvcrfalcs Rejiduorum f trier Prima- 
norumferie Secundanorum tmilllatA 5 ad feriem Prima- 
v$rnm illornm maxima j&qualium y Totm itaq^ circnlus 
(ant Ellipjis) ad Mud guadrainm (vel ParaUeUgrant- 
mum)rationcm habebit illius dwplam. 

•Nam fidiaKctcrcirculi ( Ytlctiam tlliffcot penatur P, 

QLq * ( cu- 
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pars ln6ni- 




•■ *io3 m 

(cujus 

te parva ^ = a,) 

eique ordinatim -appli>» 

cenmr infinite refiae 

( aequalitcr ab in- 
^ vicem diftantcs ) femi- 

circulum ( vcl femi el* 

lipfen ) complentes ; 

tnint ills (ut notum 

eft ) mediae proportio- • 

males fvel falcemin cllipff raediis Ufo proportionality pro- 
portionate.) inter diametri fegmenta $ Pu a 
ioter a aa 3a 4 a 9 

& D~a D-ia D~ ? a D_ 4 a r - ■ 

ideoq;^:aD-a # : v^aD^*': s/:i&~9**: V^aD-tfa'f ** 
vel y.-aD~a% */: bD ~b*; v'icD-c*.. V:dD~d»: -3 

Adeoque omnium aggregatun , hoc <ft feraicirculiw, (Vel 
femi-cllipti8)ad tocidem ipfiVD* zqualiij, puta ad quadratum 
Diametri (falccm ad diametrum in aleitudinem daftum ) 

ut V: aD -a*: + v:bD -b J : + Vt cD -e*: -p fcc.ofq; ad V: DD _ D% 

ad VD* + VD* + VD Z + &c. =AVdCaD 
I Jeoque circului integer ad idem quadratum^ ik 
i^.aD -a*kc. ad AD. 



PROP. CXXXVi: CitoVmum. 

ET proindco Si fupponamus femiparaboU cujufvk 
infimtas rc&is {ordinatim-applicatas} in ejuf- 
dem,iuvtrfofitu pofitdt^ fefpeftivas reft as duci^ 
quod provtmt folidum ex infinith iUk ReSangulk con- 
fla turn (vel ex guadratk, aut alik quidemfigurk jimili- 
bus, qua reU Angiitis illis aquentur ) erit ad tque- ahum 
TaraUelepipedumco»gruum(nem^e cujus baft tquwtwc 
Quadrat? bafts femiparaboU ) ut Semicir cuius adg)n&~ 

dratum 
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P* 136* . Arithmetic* Inftnitirum. 109 

drdtujfH Diametri. ( Et quidem medi* proportionates: e- 
runt b% fubdnpUc&t* ration* ordinatim^applicatarnm in 
Circulo vet Elliffi.) 

Sit cadcm parabola APO fitu dircfto, & PA» fitu invcrfo po- 
fita : crunt igicur 
(exnatara Parabo- 
Ix) Qua drat a or- 

dinalim-applicata- 
rumfncmpc rcfta- 
rum.D O, D 0,&c. 
defccndeqdo 5 vcl 
Do.,Da, &c. afcen- 
dendo,) infinita fe- 
rics Primanorum 5 v 
puca *, 2 j, 3* &c. 

▼el corum loco , *> b, c> fcc. quorum maximum dicatur D 
fncmpe quadrature bafisP O vel A »:) Et proptcrea, eadem 
invcrfo fitu crunt V * a, V^2 *> D _ 3 a, &c. vcl ctiam 
Z> ►-*, V ^ b y D ~ c,&c. C^qualc cnim cftfingulorum incre- 
mentum , fi a minim o ordiamur # atqac decre- 
mcntum, fi ordiamur a maximo.) Et confequcntcr ipfae ordi- 
natim-applicatz (quippe in quadratorum (uorum rationc fub- 
duplicate; illic quidem V *, V 2 *, V 3 *, &c. vel V*, V *, 
Vc,&c. hicautcm V :!>»-**. %/:D»-24. V.D — 3 * 8rc. 
vcl (coram loco) V\-D >-*. V:D»-£. V : I> — c 8cc. Duftii 
igitur his in ilia*, cmergunt rcftangola O D «. Nempc 
DuftisV.D^a. V.D^b V:D~c &c. 

In J 1. Vb. Vc. &c. 

Fient V:al>-«a% VsbD^b*. -v/.cD^c*. &c. 

Horum autcm reftangulorum omnium apprfpaturo, ad 
reftangulum <J 1 D ~ o * in V : D ~ o, hoc eft V D : * = D to- 
tiespolitum iHoccf^foIidumcx ill* multiplicatione ortum, 
ad dtftum Parallclepipedum : eft bt femicirculus ^d quadrature 
Dramctri, per praecedentcm. 
Et pioptcrea etiam mediae proportionates inter contiguas rc- 
CI3 ftas 
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ftasODjD^jCruntln fubduplicata ratioiie ordinatim-appli* 
catarum ii> circulo vcl ellipfi. Qjiippe quia re&angula OD» uhh 
illis ordiaatim applicatis prcportionalia. 

SCH0L1VM. 

Nota tatnen, non ne'celTarium efle ut femi- parabola inverfo 
fitu pofita fit plane eadem cum ea quaeponitur fftu direfto : 
nam res non minus fucccdct in quibuflihet dtiabus femipara- 
bolis invcrfo fitu pofitis,modo aequc ahis. Ita tamea ut, fi bafes 
habeantinzquales, bafis Parallelepipedi non fumatu^utriufvis 
Parabolarum bafis quadrato, fed utriiifq; reftangulo sequalis, 
puta P O * A «. qiiod monuiffe fufficiat^ eum >adem quae prae- 
oeffitdemonftratioileviimmutatione fafta, etiamhuc accom* 
modari poflk. Vcl ctiam hoc indt f acilcinferri poflk . 

4?!gura vcro ex omnibus mediis proportionality ( inter O D t 
Dajjeonftans^entquoddam EUip.toides : cuju$ nempe ordi* 
riatim applicatarum quadrata fune iplis ordinatim application 
cliipfi proportionalia, ut patet. Sicut nempe in parabploidc 
Biquadratico ordinatim-applicatarum quadrata font ordina- 
tim applicatis in parabola proportional ia ; Et quadrata ordi- 
natim applicatarum in Parabola proportionalia ipiis in trial* 
gulp Ordiiatim applicant. 

PROP. CXXXVII. CmWmum. 

ITcm, Sfhtroides (vtletiam Ccnoides aut Pyrami- 
doidesEllipticumj) ad Cyliptdrum ( vcl Prifma cir- 
eHPtfcriptum^) ratitnem babebunt earn quam bsbti 
quadruplum feriei Trimanerum \ferie Secundanorum mnU 
&*t£) adferiem iotidem JEqualium maxim* Triman*- 
rum* Nempe ut 2 ad%. 

"-a 
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InfiniUrum. \\\ 

Cum cnirn rcftae in 
Girculo vcl Ellipfi fint 
Duplum fcri< i <J : a P 
U- a f v&c. Erunt pla- 
ha in 'Conokie Vel Py* 
ramidoide ut Qiiadru- 
plunr ipforton a0n-t* 
&c. Ideoq; ad Prifma 
vcl CyHodQim cirtunw., 

fcriptum,ut 4 ad 6, vel 2 ad 3. Per prop. 153. Quod 8c aa- 

tea oftenfumerat prop. 123, . 

PROP. CXXXVHI. CerolUmt*: 

ITcm^Si ^VaraUelogrammum line a diagonali divida- 
tnrh refik&cfi unius trianguli in continnas reft as alte- 
rius tfianguli ducantur • 3 mediae proportionates erunt 
totidem ( vel circuli, velf altera) E/Jipfets trdinatim *p~ 
plicdU$ ejtrumq--) qutdrata ant circulfyut figure qu&cunqv 

fi miles ) Tyramidoidis ant 
jj _ cbnvhtH Elliptici Plana. 



Sequitur ex duabus praeced. 
Naoire&acconterminae funt in- 
ftarfegmentoruni Diamctri. An. 
autem circulus ? .afl EHipfis pro- 
dibit ; juditahduirf cm eodern 
indicio, quo in prop. 1 24.. 



PROP. CXXXIX. rtwema, 

1 1 exponaturfericspfiirianoruni mulftata ferie' 
1 Tertianorum h Refi^uoram Quadrata 3 Cubi y 

Bkjuadrata 5 &a adferiem iEqualiuni, rationem 

runt cognitam. , Nempe 

Refidua 





habebunt cognitam. 
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Hi Aritfottetica Infinitorwn, Prop. 1 4O5 141. 



Rcfidua 
«D* ~A» 
Stead 



Qaadrata. . 
a*D* — 2a*D*+a* 

&c> ufqjad 
D*D*~ 30*0*4.0* 

3X5X7 



Ciibi 

a»1>~5a $ DH3* t ;DV,-a* 

fccufg; ad: 
D 3 D 6 ~ 3 D*Q A + 3D T D a _D*' 

A*-* + JL *- 1.0 = 1.940 t\ *-* 
IX 4X ^ 

4x6*8*1 O 



^, Et fie delnceps 5 puta 

2x4x^x8x10 1x4x^x8x10x11 

6x8x ioxiix 14x15* 7x9x11x13x1^x17x19 ^ c# 



PROP. CXL. CoroB. 

T Dcm accidcti fiferies Atqualium mulSataferie Secnn- 
«■■ danornm , ducatur in ]tritm Tritnanornm. Et iUins 
^uddrata^Cub^&c. in ^uadrdta^Cubos &c. hujus. 

(Puta $ fire&« infeiniparabola,diametrb parallels, ducan- 
tur in reftas Parallclograrnmi circumfcripti : nam carum 
continuatiohes^ in complement*), func fcrics Sccundano* 
mm.) 

C&UncmpeD t r -**In*eft gD*~*K *c. 

PROP. CXLL Ihtmma. 

Ct. exponatur fcrics Primanoram mul&ata fcric 
^ Quartam>ram 5 Refiduorum Qyadrata , Cubi, 
&c # adferiemiSEqualiuih,ratioflem habebunt cogni- 
tarn. Ncmpc 

\ Rcfidua 
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Refidua. i Quadrata. j 
a D* -« a 4 a*D*-2a $ D' + a, 8 
&c. &c. 



2*5 



i ♦— * + » 



iAD« 



3x6 



r***? 



Cubi. 
a J D' — sa'B^a'D 1 *-*■• 
&c. 

£ *- A l a ^ A* An' 1 a 

-._ 3 *A* 9 

4*7*10*12 



Et fie dcinccps,pota 



3 x4 * 9 * 12 3*6*9*12*15 
5x8x11x14x17 6x9x12x15x18*21 



*c. 



PROP. CXLII. : Cirafl. 

IDemcentingct,jiferies JEqualium mnlftatd ferie Her- 
tianerum^ ducatur itiferiem Primanornm. 

(Tuta, fi rcSae paraboloidis Cubicalis diamctro Parallel 
lac, ducantur in rcftas Trianguli inferipti : Nam carum 
continuations in c#mplcmento 3 funt fcries Tcrtianorum. Ec 
fimilitcr mutatis mutandis, in aliis propofitionibus.) 
Qyia nempc D*^ * *' in ^eftiD 1 ^^ 4. 
SCH0L1VM. 
Et pariter judicandam erie, mutatis mutandis, in aliis qui- 
bufviscafibus^ubifericshujufmodi componitur ex duabusvei 
pluribus aliis fcriebus inviccm multiplicatis. uc patct, 

PROP. GXLIII. iWm; 

PAriter, fi exponatur fcrics Primanorum mulfta- ' 
ta ferie Quintanorum, Sextanorum, &c. Rtfi- 
duorum Quadrata, Cubi, Biquadrata , 8cc. ad 
fcricm ^qualium, rationcm habebunt cognitam. 



Puta 



4 4xt 4*8*12. 4*8*12x11 



— 8cc # 



tx< 3*7*11 4x8x12x1* 5x9x13x17x21 



Item 



5x10 5x10x15 



5X iox 15X ao 



&c. 



2x7 3*8x13 4*9x14x19 5x10x15x20x25 

Rr ' Et 
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Ecfic dciiiccf ? ucpotcftasfcriei tblatx poUuUvcrk: Prout i#- 
duftione patcbit- ldeoqj — — 

.PROP. CXL1V. * theorem*. • 

SI cxponatur feries Primaaorum mul&ata feric 
Secundanorum >Tertianorum, Quartanoruoy 
&c. Rxfidua ipfa, eommq5 Quadrata, Cubi, 
Biquadrata,8cc. rationcm habebunt, ad feriem IE- 
qualium, cam quam indicat fubjeda Tabclla : Sivc, 
quamliabeat numeri Tabcllae, ad Unitatcm. Ncmpc 



Sccundan. 



fc4 

^ 1 Tcrtianor. 



E 

& 

s 

v. 
O 

c 
E 






Quartan. 

Quintan. 

Sextanor. 
Septiman. 
Ofttfran. 



idua 


Ojiadrata 


1 
2*3 

2 

2X 4 


1 » * 

3x4*5 

'* + 
3*5*7 


2x5 


>6 
3x6x9 


4 
2*6 


_4^! 

3X7XH 


2* 7 


5xio_ 
3*8x13 


6 
a>8 


6x1 2 
3x9x15 


7 
2*9 


7x14 
3*10x17 



Gubi 



1x2x3 
4x5x6x7 



2x4x6 



4x6*3x10 

3x6x9^ 

4x7x10x13 

4x8x12 
4x8x12x16 

- - 

4x9x14x17 

6x11x18 
4x10x16x22 

7x14x21 
3*11*18*25 



Biquadrata 



1x2x3x4 
5x6x7x^x9 



2x4x6x8 

"5x7x9x11x13 



$x6xgxi t 
5x^x1 1x14x17^ 

4x8 Xi2vi6 
5*9x13^17x21 

5x 10^1^x20 



u 






5XIOXI5X2OX25 

6X12X18X24. 
5XIIXI7X23X29 

7XI4X2IX28 
5X1^19X26X33 



(si 



Et fic deiaceps, ut indudiooe patcbic 



PROP* 
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PROP. CXLV. fhwem*. 

STmititer, fi exponatur feries Sccundanorum rnul- 
ftata ferie Tertianorum , Quartanorurn., Qyin- 
tanorum.&c; Refidua ipfa, eorumq; Quadrata, 
Cubi 3 Biquadrataj&c. rationcm habebunt, ad fericm 
Jikjualium , cam quam indicat fubjcfta Tabella, 
Nempc 

Ratio quam htbcnt adferietn jEquaKum 





Re 

i 


fidua 

r 


Quadrata.j Cubi 1 Biquadrata. 


1 




r Tcrtiam 


1 

2 

3 x s 

3 
3* * 

4 
3*7 

S 
6 


I X2 ! 

5X6K7 i 


1x2x3 1 1x2x3x4 






7X8 X^ X 10 4 
2 X4M* i 


P X IO X 11 X 12 X 13 




•a ! 


Quart. 
Quintan. 


IX4 j 


2X4X6MS 






5*7*9 


7x9*11x13 9XHWI3XI5MI7 


CW 


e 


3 X6 
5x8* 11 


JX_^X9_ \ 3 x** 9x12 
7X 10 x 13 x 16 9 xiax 15 x 18 m ii 


a 


l) 


Sextan. 


4«_8 

5 *9 * 13 


4x8x12 i 


4X8XI2X16 

9 x 13 x 17X 21 X25 


1) 




7 x 11 X15X 19 


e 
s 

o 


Scptira. 


5 x 10 
5* iok 15 


5X iox 15 

7 X i2 X 17 X22 


5~x 10 x 15 X20 
9 * 14 x 19 X24XSP 


< 




Oaar. 

i 


6 xia 


6X 12 H 18 


d x is x it X24 






3X9 5 MUM l7l7 MI3 MIf K259 X IS M jI « 27X33 


J 



Et fie dcinccps y ut indudione [ atoic. 

PROP. CXLVI. ikim 

ITm 5 Si exponatur feries Tertianoruni rcul&ata fe- 
rie Quartanorurn, Quintanorum, Sextanoruni, &c. 

R. r 2 Reft- 
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flLefidua ipfa, corumq, Quadrata, Cubi, Biquadrata, 
&c. rationem habcbunt 5 ad fericm jEqualimu , earn 
quam indicat fubjcda Tabclla. Ncrope 

Ratio quam habcnt ad ferkm TEquafium 



H 



Quartanorum 



1 

B< 

g 
o 









Qtiintanoruni- 



Sextanoram 



Sepumaaoru 



OSavanorum 



Ref 


Quadn 


1 • 
4x5 

. 1 
4x6 


1*2 


7x8x9 


1x4 


7x9x1 1 ' 


3 

4*7 


3x6 

7x10x13 


4 
4*8 

S 
4*9 


4x8 
7x11x15 


j5*io 
7x12x17 



Cubi. 

1x2x3 

10x11x12x13 

2*4x6 



10x12x14x16 
3x6x9 



10x13x16x19- 

4*8x12 ^ 

10x14x18x22 

5*10x15 

10x15*20x25 



Biquadrata. 

1x2x3x4 
J3<i4xi5xi6xi7 

2x4x6x8 

13x15x17x19x21 

^x ^»9xi,2 
13x16x19x^2x25 

4x8x12x16 
13x17x21x25x29 

5x10x1 3x20 
13x18x23*18x33 



o 

e 

• »■« 

H3 



U4 



Et lie dcinceps^ utinduftionc patebic. 



SCHOLIVM. 

Atqne eodem modo. facile eric yc! has Tabellas qaoufq; lf- 
bet cominuarc, ycI alias ctiam pro ferkbus (cqiuntibus 
componere; puta Serkbus Quartanorum , Quintanorum, 
Sextanorum , &c. niul&atis ferkbus quibuflibct iuperioriv 
potcftatis. 

PROP, 
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PROP. CXLVII. Theorem*. 

SI exponatur feries Subfecundanorura mul&ata 
feric Primanorum 3 Rcfiduorum Qaadrata 3 Cu~ 
bi^ Biauadrata, &c ad fcriem ^Equalium ra- 
tionem habeount cognitam. 



Ncmpc cam quae cxhibetur prop. 153. Puta 



Refidua. 

&r. ad 

VDD-VD* 



A 2. _ A A 

2 I 

3X4 SM3 



Qtiadrau 
vVD 2 -.2vVDWa* 
&c ufq; ad 



Cub?. •' 



/a'D 1 K-3Va*D*+3V4 , D*-V* € 

8tc ufq,- ad 



VD a D%-< ivD'D+v'D* UD'D'^D^D^vD'DyD* 



f .4 j_ * 4 i. 

4^* )T6 — ~ 1 x o j_ © 

IX ? 1. X 2 

4.*5x6 === 3X4X5 



|AD 3 - f AD 1 " + 1 \D»~1AD 4 

i ft 1 L A A* A 



^ ■» V ^ 



5*0*7 *S — 4x5x6x7 



PROP. CXLVIII. Cellar. 

IDcm continget fi feries JEqualium mulftata [trie 
Subfecundanorum t ducatur inferkm Subftcundam- 
rum. 

(Tata fiordinatimapplicatas in fcmi-parabola ducantur in 
carimdem continuationes in ipiius complemented Nam 
\l D~ va in V a~ facit V a D ~ v'a*= V»d-. a. &c. Ec fafta 
ab corum quadratic sqtiamurquadratishorum 8cc- 

PROP. 
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Ii8 Arithmetic* l*fimt$r*m. P. 149, 1 5<V5** 
PRO P. CXLIX. CwBarium. 

PAtet etiam^ Edfdem prcvemre rationes^Jivc cxpena- 
tur [tries a — a* &c^fiveferies <Js ~Wa 2 &c ( vcl 

Nenpe, collatis Prop. 135. & 14*. 

SCHOLIVM. 
Idcoquc & rcliqua quae poft Prop. 133 habentur Corollaria, 
hnc ctiam (mutatis mutandis J non difficukcr transferri po£- 
Tcac* ojiod monuiflc fiifficitt. 

PROP, CL. Tbeirem*. 

SI cxponatur fcries Subfccundanorum mul&ata fe- 
rie Radicum quadraticarum Tertianorum} Rcfi- 
duorum Quadrata, Cubi, Biquadrata, &c. ad fcriein 
iEqualium, rationcm habebunt cognitam- Nempc 

Cubi. 
vVD*- 3Va 5 D*+ jvV D*_ Va* 
fcc. 



Refidua. 1 Quadrata. 

tfaD^Va' U/a*D^Wa*D*Wa* 
*c. 1 &c. 




3*5 



AvD 1 



J»?+ A./D* 



x 
1.1 



4x4x6 



5X7X yxll 

PROP. CLI. CW/. 






IDcmcotiiingetifi feriex Mqmlium mulSttAftric fri- 
manorum^ dncAtur inferkm Subftcundanorum. . 

QuiaD*-* rcl VD A -*V<* inv'*, facuDVa — ay 7 a, vcl 
VaD^va*. 

SCHOLIVM. 
Et firailkcr ctiam alibi intclligcadum eft, ubi fcricf cxpofiu 
diyidi poffit, in dual ?el plurci components. 

PROP. 



•^ 
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PROP. CLIL Ihwm*. 

SI exponatur feries Subfccundanorum mu l&ata fe- 
ric Secundanorum; Refiduorum Quadrata, Cubi* 
Biquadrata, &c. ad fcricm iEqualium, rationera ha- 
bebunt cognitam. Ncmpe 



' Rcfidua. 
fcc. 



A JL. * * 

6 



3x6 



Qjudrata. 



6x6 



4x7 xio 



Cubl. 

See. 

s ** 1 + ** ~* ** = *»*t : 

6x6 x 9 

~~5x$xn X14 



U 



~J* 



JO. 



Et fie delnccpt. Et fimilitcr in fubdaftionc fcrici cujufvif pote- 
ftatis fupcrioris. Adeoqj — • 



PROP. CLIIL fbcorema. 

SI exponatur feries Subfecundanorum mul&attf 
fcric Primanorum D Secundanorum ? Tcrtiano- 
rum^&c. vel Radicum quadraticarum Tcrtia- 
norum 3 Quintanorum 3 &c. Rcfidua ipfa, corumq? 
Quadrata, Cubi., Biquadrata^ &c. rationem habebunt, 
ad fcrieai ./Equalium 3 earn quam indicat fubjeflra* 
Tabella. Nempc 

Ratio' 



•: <* 
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Ratio quara habcnt ad feriem /Equalmin 

Biquadrata 



"3 
E 

E 

a 

o . 



<2 



10 



Primanor. 


t ■ 

3H 

_4_ 
3*5 

6 

3** 

F 

3*7 

10 

3*8 

12 

3x9 

3"'° 


VTcrtian. 


Sccundan. 


V Quintan. 


Tcrtianor. 


V Scptim, 


Quartan. 



IV^ 



quadrata 


Cubi 


2 * 2 
4*5*6 


2x1x3 

5*6x7x8, 


4*4 

4*6*# 


4x4*6 
5-7 5^1* 


6*6 
4x7x10 


6<6 9 

5x8x11x14 


8*8 

4x8x12 


fx8xi2 k 

[5x9x13x17 


10x10 

4x9x14 


ioxioxi*; 
5x10.15x20 


Itxi2 
4x10*16 


12x11x18 
5x11x1^x23 


H*I4 


14x14x21 



4*11x18 



5x1**19*26 



6x7/^x^x10 



4x4x6x8 ___ 
6x8x10x12x14 



6x6x9x1 2 
6x9x12x15x1$ 



8 8*i?*t6 
6*10x14x1^x22 ^ 



1 I0XI0*_IJx2O 
6xiixi#x2ix26 



.=♦ 

1 « 

til 



12x12x18x24 
6x12x18x24*30 

I4XI4X2IX?8 
6ai^aj 0x27x3^. 



Ec 6c deimceps, ut indu&ione patebic. 



.PROP. CLIV. 2W«W4. 

P^r/fer , Si exponatur ferics Subtertianorum 
mul&ata feric Pritnanorum, Secundanorum, 
Tertianorum , &c, vcl Radicum cubicarum 
Secundanorum 3 Quartanorum, Quintanorum D Septi* 
manorum,&c. flLefidua ipfa, corumqi Quadrata,Cu- 
bi 5 Biquadrata ,&c. rationem habcbunt, ad ferienv 
iEqualium > earn quam indicat fubjc&a Tabella. 
Ncmpe 

Rati* 
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Ratio quam habcnt ad fericm #qualiam. 



.V 



Rcfidua f Quadr. 



r 


r 
yfc. Secun. 


4*5 




Primanor. 


6 
4** 


AS 

W 


Vc # Quart. 


_9_ 

4*7 


*< 

a 


%/c. Quint. 


12 

4*8 


E 

s 

O 

C 


Secundan* 


31 
4*9- 


JQ 


VcScpti. 


' 18 
4x10 




VcOftav. 


4*11 




Tcrtianor. 


24 

4x12 



3*i 



5x6x7 



6x4 
5x7x9 



9x6 

15x8x11 

iix8 



jLi xi ° 

5x10x15 



18x12 
5*11x17 



21X14 
5XI*XI9 



5x13x2^ 



Cubi , 

3x1x 3 _ 

6x7x8*9 

6x4x6 

*x8MOXl2 



ftf>*9_ 

6x9x12x15 

I2x8xi2_ 
6x10x14x18 



15x10x15 
.6x11x16*21 



I>xi2xi8 
6x12x18x24 

21x14x21 



6x13*10*27 

24 *16*1 4* 
6x14x22x30 



Biqaadrata 



7x8x9x10x11 

6x4x6x8 
"7x9x11 13x15 



9x6x9x12 
7x10x13x16x19 



_12<8xi2xi6 

7 *i|xi5\i9X23 



15x 10*15x20 
7x12x17x22x27 



Hi 



18x12x18x24 
7x13x19x25*31 



2T*IJ*2IX?8 



7x1 ^/»i 1x28*35 

24*16x24x31 
7x15x23x31x39 



Et licdcinccps, ut indu&ionc patcbfc. 
SCH0L1VM. 

Etfimiliraethedonon crit difficile* hat Tabcflas qoou% 
libct 8c contiituarc 8c alias ctiam pro fcriebai aliis cotnponere* 
putafcricbu* fubquartanorum, fubquintanorum, &c (aut 
quickm radicum quadraticarum fubtcrtianorom,fabqu>ntano- 
rom 8cc. vcl radicum cubicaram fubfccundanoram^ubquarta- 
nomm8cc. aut aliaram fiwifiuoO mulaatii fcricbui quibuf- 
libct fupcriorii poteftatii. ^ 
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Scd & facile eft has Tabellaslaliafque fixnilitcr condendasj 

interpolare, faltem quoad alticudinem, intcrpopendo ferict 

tranfterfas qsotlibet, ut cxipfa Tabellarum progrcflloac rite 

confiderata patebit. 

Verbi gratia, in Tabella Prop. 144. Si fcries pnroanorura 
mulfteturfcrieRacFicumqiudraticarum Quintanorum, intcr- 
ponendaerithuic ablationi conYcmcns (cries alia tranfvcrfa 
inter primam & fecundam iftiui Tabell* (quia ncrape Radices 
quadraticae Qain:anoruw,quaruai index eft J ,yc1 2 t,medium 
locum habem inter fecundana & tertiana, quorum indices 2 & 
3> ) critque feries ilia. < 

RefiAia.. Quad 3 , Cubi. Bi^uad 

1* iix 5 1**3*4? iix 3 x 4 ix6 



2*3t 3x4!** 4*5i*7**i 5x6£x8*9£*n 

3 3x6 3x6x9 3x6x9x12 

wl . . « •• 1 

2x7 3x9x12 4x11X14x17 5x13x16x19x22 

6 6x6 6^6a 9 6x6x9x12 



vd 



4x7 6x9x12 8x11x14x17 10x13x16x19x22 

Atque idem etiam in aliis Tabellis przftarc non eric diffici- 
le, fi procciTiicumfvisTabellacattendatur, 

Ac quo pafto liccbit eafdemTabelias interpolare quoad latitu- 
dinem,fericbusfciliceterefti^|lia8intcrponendos fputa radi- 
cum unirerfalium Rciiduorum, Radicum qaadraticarum Gu- 
Woram, Sic. rei Radicum cubicarum Rrfiduorum, qiiadrato* 
rum,Biquadratomm, &c. vel (imilium;) non adeo facilis 
eft labor,fi quidem ppflibilis. I Hud a«tem dernceps, quoad po- 
tero, conabor , & quidem aliquoufque prsftabo, licet illud 
univcrfaliter efficere rix fpondere aufim. 

Interim deferiebu* auftit aliqua dicemdafint, neyidearcas 
peaiuas omitccrej fed brcriter, ne fim tsdio. 

PROP. > 
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Prop. 1 55*15^157- Arithmetic* Infnhomm. t33 
** PROP. CLV. Tbwcm*. 

SI exponatur. feries iEqualium au&a feric Pri- 
manorumi Aggregatorum Quadrata , Cubl 3 Bi- 
quadrata, &c. ad feriem totidem eorum maxi- 
mo^)qualium, rationcm habebunt cognitam. Ncmpc 



Serici 

R+a 

Sec. ad 

R+BL 

AR+iAR 

T + i A 

x II — * 



Quadrata. 
RU21R4 a* 

kc. ufq; ad 

R*+ lRR^R 1 

AR^+f AR*+|AR* 



Cubi. 
R-'+^aR'+ja^R + a' 
&c- ufq; ad 

R^RR^ + jR^R + R 1 
AR' + iAR'+fAR'UAR 

T liliii ^4 

I + a + > + <* ♦ 



Ubi numerator quilibet conflat ex praccdcmii duple unita- 
te aufto : Denominator ex przeedeate imitate auft«. 

PROP. CLVI. ar*ll*tim. 

IDeoq5 9 Si Trapezio ( ex Parallelogrammo & Tri- 
angulo, dqualinm bafmm & altitnditmm 9 ctnfldto) 
aptetur Ctnoidcs (yelPjramid$ides)trHncatum (five 
convtrfiont circa ax cm, five alias}*) erit iUud ad Gylin~ 
drum vel Trifma imfcriptum^ ui f ad i 9 vel y ut 7 ady 

Nenfe ut quadrata ferici JEqualhrai (eric Primaneram 
auftae, ad (criem £qnaliuin. 

SmParrallcIogrammi&Triangulibafis fist inxqualeimo- 
deramen adhibendum eft. 

PROP. CLVH. CflUrium: 

SI autcm Conoides vel Pyramidoidts illnd Cylindrick 
velVrifmatice excaveHtr? nfiduumtrit (ad exem- 



S f * 



turn 



^V&v 
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1*4 Arithmetic « Infinitorunt. Prop. 1 58. 

turn Cylinimrnvd Vrifmx rnxximnm inferimm) nt 4 

Ncmpciu *_f\«? ad 1. 



PROP. CLVIII. Thetrm*. 

SI exponatur fcrics ^qualium aufta fcrie Secundar- 
norhmi aggregatorum Qyadrata, Cubi, Biquadra- 
ta> Sec. ad fericm illam iEqualium , rationcm habe* 
bunt cognitam. fPuta,fi Parallelogrammuin com- 
plement© Semiparabobe augeatur,) 

? Ncmpc,pro qaovis termino ferici primanorncn pofitorf (ad 
afcfereviandam operationcmj & propterca pro quom ocrmino 
fecundaaorum 4 % &c. Erunt 



Ag^rcgata 
R* + a* 

fcc. 

iAR*+fMp 



Quadraca. } Cubi. 

R 4 +2a^R + a 4 J '. R < + 3a*R A + 3 a 4 R*4-]a* 



&c. 



iAR*+fAR* + iAR* 






1 AR'+f AR 4 + fAR* + iAR* 

irilil A ill 



SCH0L1VM. 



Et pari modo procedendo eric, fi fcrics /Equal in m augea- 
tur fcric Tercianoruitt, Quirunurum,8cc. tic pacec. 

PROP. CLIX. Anrmi. 

SI exponatur feries -ffiquafium au&a ferie Subfe- 
candanorum; aggxegatorum Quadrata , Cubi, Bi- 
quadrata D &c. ad fcricm illaim iEqualium, rationcm 
habebunt cognitam. fPuta (i Partlklogrammum nur 
geatur femiparabaU, ) . Ncmpc 

Aggregate 



p. I&>. 



Aggregata 1 Quadrata 

VRWaw 1 VR^tiv'aRWa* 
8tc. - &c. 



jtrithmetic* Infimtorum, 12$ 

Cub! 



AvR+fAVR. 

Aii IS. A 

*+J 4=J 



VR J +3</»B- a +3Va*R+vV 
&c. 



AvR'+tAVR'+^VR* 

PROP. CLX. fbeorema. 



AvR' +f A VR' *i * VR* +f A VR* 



t+t+i+t= 



iia__'4i 



SI feries ^qualiumaugeatur feric SubtertianoramS 
Aggregata, eorumqi Quadrata, Cubi,&c. ad fcnem 
.£qualium,rationem habebunt cogmtam. 

CPata, fi Parallelogramrouts augeatur fcmiparaboloide 
Cabicali,) Nwnpe. 



Aggregata t Quadrata. 
V'R+V'* I V'R'+^V'aR+v'a 1 
&c. 



&c. 



i+i=i 



Cubi. 
/'R'^aR'+jV'a'RVV- J 

&c. 



i+i+5+S- 






S C H L I*V M» 
Ft Dari modo procedendo erit, fi exponatur fcries £q«a- 
lium aufta ferie fubqaartanoruni, fubqui«anorum,fcc ; .vel e- 
;Smftrieradlcum.5uadraticarumCuboruii.,Surdefohdoruni, 
2c. vel radicum cubicarum Seeundanorum, <*uartanoruoo, &c. 
Et packer in aliis. 

PROP, CLXI. Theorema. 
T)Ariter, fi feries Primanorum augeattr ferie Secun- 
X danorumi Aggregata, eorumq} Q^rata , Cub,, 
&c. ad feriem £qualium, rationem habebunt cogm- 
tam. Nempe 



Aggregata 

aR+a % 
kc. 

i+^AR* 



Cubi. 
a AR 1 +3a*R*-rja*Rt,i 4 



quadrata. 
a*R*+»a 5 R-fa* 
See. 



&c. 



r=^|AR A 



SCHOL. 
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,126 Arithmetica Inftnitornnt. Prop. 162 

SCH0L1VM. 
Etparimqdoprocedcndumerit,fi exponatur fcriei prima- 
liorura C vel etiam Secundanorum , Tertianorum, &c. ) aufta 
ferie qualibet alia, ut non fie opus hifee diutiua immorari. 

PROP. CLXII. Cwllmml 

IDeoq} * Conoides vel Tyratnidoides HyperbtlicHM^ ad 
femijfent Cylindri vel Prifmatk circutnfcrijtti , eh ut 
5 ad 6: ad to turn vert, ut 5 ad 1 3. 

Incellige, fi tara tranfvcrfa diameter, quam diameter inter- 
ccpta maxima, ponatur zqualis lateri redo: (ecus cnim ad- 
hibenda erit moderatio. 

Nam, fi ponatur Hyperbole latin rcftum I f«l R , tranfrerfa 
diameter 1 == I > & diameter intercepta d ,erunc quadrata Q4> 

dinatin*-applicatarum H±~dl (pcrprop^Con.SeftJvel 
(propter t = I ) 4 / + d \ Et propterca (cum fit / vel R , ecru 
quaatitas,8cdmutabilis8t quidem akitudini proportionally 

pro qua igitur fubfti- 
tuipotcft4,6,c,&cJ 
trunt omnium qaa- 
drata(adcocufc plana 
Conoidis vel Pyrami- 
doidiij fcries infini- 
ta Primanorum aufta 
ferie Sccundanorum; 
puta aR + aSbR* 
b% c**c*, 8ccJ 
ufq*adR* + R*.A- 
deoq-, fcriei ilia ad 
femiflem fcriei toti- 
demmaximo (R** 

./ , „ liumfputaad ARM 

entutsad^perpnrccd. Et propterca ad integram illam fc- 
nan aiqualium, ut 5 ad !*• Qtiodcrac propofitum, 

SCHOL. 
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P. 162. Arithmetic* Infinitorum. ilj. 

SCH0L1VM. 

Idem tamen eteniet,fi fit] tem fumatiir Diameter- intercepta 
maxima sequalis Diamctro-Traiifycrfae. Utcolligi poterit ex 
propofitionc fequente. 

PRO P. CLXI1I. Corollarium. 

SI dutem non adfit limit at io prop. pr£ced Erit ratio Co* 
noidhvd Vyramidoidk &d Cyhndrum vel Trifwa cir- 
cHtofcriptum, utnt non eadem qu£ iUic innmtur 3 cognita 
tamcn. 

. Cum enim , utcunq; , quadratum ordinatim-applicatse in 
Hyperbola fit d I + — / , vel <i L t f L , vel j— L , fi 

pro diamctris intercept*;, ij, &c. ponantur fucccflivc 4,fc.>c, 

Sec. fitq; omnium maxima D , adcoq; quadratum ordinatinw 

DT+DD. _, . _ ,r + 

applicatae maxims j L. Erunt omnia a T + b T -F 

cT r&c.ufqjad DTj = iADT; & omnia **+***c* 
(&c. adD*) =JAD*;quorumaggregatum *ADT*AD* 
fiducaturin L, 8c fa&um illud dividatur per T 5 prodibic 

^ PT y D> L, velctiam ^\^ ADI.;veI deniq; 

gT g y P ADL: Quam autem habet rationem 3 6T ADL, 
aggregatum ojiadratorum omnium ordmatim-applicataruiB; 
«t DT ^ P - AL vel ^^ ADL , aggregatum totidem 

Qiiadrato maxims arqualium : earn habet Conoide? vd Pr- 
ramidoides illud, ad Cylindrum v.el Prifma ciictimfaiptum, 
(propter plana quadrati* ill" proportionalia; ) ntmpe, uc 

3.T + *P> ad ?. + P» vel, ut 3 T * 2 D ad 6 T + 6 D. vel, t c 

£T + £D ad T+D. Adeoqj ,— 

. PROP. 
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13$ Arithmetic* lnjlmtornm. Prop. 1 6^ 1 6$ 
PROP. CLXIV. Cmll. 

UTfemiJfit Diametri Tranfverfs antfus trie nt e Di- 
ametri Intercept* , adtranfverft & Intercept 
aggregatum^ feu, utTriplum Tranjverf* fimnl 
cum Dnplo Intercepted fimnl utriufq^fextuplum :Jic eji 
Conoides vet Pyramidoides Hyperbdicum f dd Cylindrnm 
vtl Frifma (fuper eadem bafi) cirapnfcriptum. 
Patet ex prsecedente. 

PROP. CLXV. CmBtrim. 

ITem 5 Hyperbola ad Varallelogrammum circumscrip- 
tum? sft nt Series Radicum- univerfalium feriei Pri- 
m antrum ferie Secundanorum refpetfive auUt^ ad 
Jeriem Utidem Radicum maxims tqualium. 

Nempe fi adfit limitatto prop v i6a, ut i/: aR}-a*: 4V: 

bR+b*: V:cR+c*:8ec. ( ufq; adV:R*tR*: ) adAV:R a T 

R*; == A jJiK* = AR\/t Hoc eft, etc oinnes ordinatim-ap- 

plicatae ad maximam totieg pofitam. 

aT+a* 
Si fcro ilia limitatio nan adfit $ faltetn erit ut V: -$ L: 

,,. bTjb* cT+c* . - 1 . . DT+D* . 

DT+D & 
ad AV: - — n^-L: Hoc eft, fdividendo omnia per VL 8t 

multiplicand*) in vT ) uc V: aT+a*.V: bTfb\V :cT+c* fcc. 
(u%ad^DT+D*0 ad AV: DT+D*: ut patct ex demo*, 
ftratioacprop. 1*3, 

SCHOLIVM. 
> At quo paftoltandem ratio aggrcgati radicum illarum u»i- 
verfaliurn, ad aggregation totidem maxims aequafium, nume- 
ris expUcari poterit^noa ita facile oftendetur. 

Adeoq; & hie incidimtw in candem difficultatem in quadra- 
tura Hyperbolae, quarafiipra aliquotki menjinimus dc qua* 

dr4Wi* 
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Prop. I £$• ,. Arithmetica Infimtorutn. [129 
dratura Circuli vcl Ellipfeos,(aIiarumqs aliquot curvartim : ) 
pempcutinquiratur jam ratio quam habet infinita fericsRa- 
dicum univerfalium Binomiorum, ficut illic Apotomarum. 

Et quidem aliquando prbclivi* eram ut crcdcrem r*m pla- 
ne impoflibilcra cflcut Radices furdae numcro infinite & irvi- 
ccmiacommenfurabilcsHainanum aggregatum coirc poflint 
ut illud,ad f ^ofitam aliquam quantitatcm rationalcni 3 ratio- 
ncm habent explicabjlcm. 

Atq; hoc quidem co magis adhac confirmatum cflc videba- 

,tur, quoniam ejufmodi ferics finita adferiem totidem maximac 

aequalium vix aliam paffa eft rationis explication^ quam om- 

ncsfigillatimrcpctcndo,raro enim duaevel plures occurrunt 

comraenfurabilcstjuae in unam additione colligi poflint. 

Vefbi gratia, fi ponatur circuli radius partium 6 finus refti 
in Quadrante fingulis partium iftarum termini's infiftentes 5 c- 
TUnt, %/: 36 »- O: + ^36 h- 1:+^ 36 ~ 4 : V : 56 —9:4 V: 36 — 
i6:^v/.* 36 ^-25:V: 36 .-36.<perca quae difta funt ad pr,T2i.) 
vel qdodeodem recidit 3 v36+V35+V32 4- V27W20+V11 4- v o; 
vcl, ut irrationalitas ad minimos tei mioos reducatur 3 6 4- v 3 5 

* 4V2 4. 3V3 * 2V5 +V11+0: Ratio igitur quam babet illud 
radicum aggregatum ad radicem maximaro totics pofitam, 
puta 7V : 36^-0: vcl 7V36 vel 7x6 hoc eft 425 non explica- 

• /r'* a „<W35^^a j 3V3 ± 2V 5 Wi i * o 
tms cttern poteft quam 7^ # 

Atq$ ca eft ratio quam habent illi finus rcfti in Quadrante ad 
totidem tcftas radio zqaales & paiallcJas in Quadrato circum- 
fcripto. 

Parker, fiponatur radius partium 10; erunt finus refti 
*J\ IOO no; +V: IOO—l : 4- V: IOO »— 4:4V: 10O 1—9; }V • 
100— 16 : W-icop-25 :+ V ; loo 1— 36 ••+ V- 100 •- 49:4^ "s 
loo •— 64: 4V: ico •- 81 : t a/ : 100 1- loo: Hoc "eft 
V 100 4. V99 + V9* 4- V 9 1 + V 84 4- v'75 * V 64 4- VS 1 4- v 3* 
W19 Wo. Vcl etiam io4-3v^H 4- 4V64 V^i 4- aVai* 
5V3 4-8 4- V51 4-6+Vi9 4-o. quod aggregatum ncn aliter 
abbrcviari poteft quam pro 104-8 46 + iuilircndo 245 ut 
ratio iftius aggrcgati ad radicem marfmam tctks pel tare, pu- 
ta ad 11V100 vel 11x10 vcl no, pen explicates cfTmi po- 

teftquam no~ ' 

T t qu* 
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130 Arithmetica Inflnitorum. Prop.i^ 

qu* mtnus adhuc vide tur Intel Iigibilis quam ubi ponitur radi- 
usparcium pauciorum, puta 6. 

Atqseodemmodoquo plures fupponiintur radii partes ea 
intricatiorncccfleeftut fiat rationis explicatio; qi« quideo> 
fere omnium radicum rcpetitionem poftulst , cumpaucx ad- 
modum, raro qi*tdem,8c non nifi for tuico quaii , oo^irrunr,qu* 
vcl rationales jint vcl quidem invicem commcnfurabiles. Et 
proptcreaii fupponatur Radius partiuot infinirai urn , ratio 
proveniens etiairi minus adhuc vidcatur cxplicabilis. 

Idem contingeret , ii> juxta tenorem prop. 135. ponatur 
ctrculi Diameter partium 1 2. Ita enim effent Sinus refti corre* 
fpondentes in Semicirculo, 7:0X12 — o : +V : 1 x 1 1 — • I : 
W: 2x12 —4: $y/:$<i2~ 9 : +V r :4* 12 — l6 : V^xi* 
U 25: +\/: 4xi 2 —36; + v 7 : 7 x 1 2 ~ 49 2 W: 8 *ia — 64 : 4 v : 
9x12*- 81 :+/: 10 xi z — 100: 4-/ : 1 1 k 1 2 ^— iir/tV-'iftx 1* 
-.144. Hjceft V:o — o:+v : 12 — i:+v^:24 — 4: W:3& 
~9 : V:48— 16;+^: 60 — 25:4^72 — ?6:+V:84— 49.- 
+</: 9 6-+6+&J: 108 — 81 : + /: i2o — IOO .• +7 : I?2— 121.- 
+ /: 144—14+. Hiccft Vo+V^i 1+^20 + ^27 4 ^324^/3$ 
t\f$6 4 V35 +^32+^27+7204^1* +7 J. Vcl propter 
eaftkm radices bispofitas, 2V042/11 + 2V20+ 21/27 + V3* 
V2-/J5 ! +V36 Vvl, reducendo irrationalitatcm adminhnofr 
terminos,o+2Vii ++V> +6^3 +W2 +2V35 +*• Ratio igi- 
turquam habechoc ag^rcgatum ad totidem radices maxima 
xqualer, puta ad 13 </$6 vr 1 1 3x6, hoc eft. ad 78 , non cxpli- 

. a: . . 2^11 44V> +6^3+^7 ^+WiS^r 

catiufeffern potent quam - rg — — - 

vcl • Atq; ca eft ratio 

i 9 \ 

quamhabeta$g;regacum iftorum Sinuum recrortim in Semi* 

circulo, ad totidem reft is radio aequales & parallclas in Paral- 
lelogrammo huic femicirculo circumfcripto. Siauccm finus 
nuxiaius <J tf—6 (upponatur bis poni (pro utroq; fcilicet 
qtiadrancefemeO atq; eapropterpro 13 aequalibus, ponantu* 
14; Cp'Jta, pro i3<6 ^==78ponaturi4*5»-.8^. ) cadem eric 
bxc ratio cum ea quam ftipra pfovenire diximus pofito radio 
partium (ex. . * : 

Parker, (iDUmeter ponatur partium 2o;finus re&iiitSe- 
inicirculo erunt ^ :oxso — o : +/; * x 20 *-• 1: +V ; 2x20 •— 4 ••• 

H 
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Prop. 1 65. Arithmetic a Injimtomm. 131 

tv / .-3*ao.-9:W:4X20'-i6tfv'.- * x 20 *- *y*</ 1 * * *o~36* 
^ ^7*20 — 49:4^ 8 x ?.o — 64+V : v * 2 ° ~8i:"*V:i 0x20 ~ 

JOO^V-'II x 20 >- 121+ V:I2 * 20^-144 : +\/l3 * 20*- 169: 
W ; l4*2o— 19^/ 4^:1^x20 — 225: + V' I&-20 — 256:4V'-' 
17 * *o— 289: +V: 18 * 20-324: 4V: l r * ioi— 361: + V : 
20*201-400. Hoc eft Vv)+ v^+V^+vSi 4- V64 + V7S 
+^84^^91+^6+^99 +V100 + \/99V<?6 + V9i V84 
4^75 "•"V^4+V'5l + . 36+^194^0 Vcl 2^0+ 2^19 t 2V36 
+ «V5i + *i/6442\/7 < ) +2V84 T 2V91 +2^96 + 2^/99 + 
Vioo. f Nempe iidem ip(i qui fupra in quadrante habentur 
pofito radio pa rtium io, bis hie poriti ; niiiquod finus maxi- 
mus utriq- quadranri communis non repetatur. ) Vtl etiara 
c\i</i9+ 12 + 2^/51 + 16+ 16 ^31 + 4^21 + 2^91 +8\/6 
+6\/ii + io. Veldeniq;f quia + 124- 16+ 10=38 ) 38 t 
2^19 + 2^51 + 10^3+ 4\/ai +2-^91 4-8V^ + 6\/i 1. Adeoq; 
ratio quam habec aggregacum iliud radicum, ad maxircacn to- 
cicspoiitam, fputa 21x10=210 ) 

ft 38+2V 1941 y/s itio VitW* ilW9i+8y / g+>v'ii, 
■•*- 210 

vc 105 

Etquidem quo pluresponantur Radii vel Diametri partes, 
eo minus vide tur explicabilis ratio fintium omnium ad maxi- 
mum toties fumptum: adeoq; ii fupponanrur radii vel diame- 
tri partes infinite, ( quod ad fcopurn noftrum faciendum vi- 
detur,) ratio iinuum omnium ad radium toties pofitum y hoc 
eft, Quadrantis vel Semicirculi ad Quadratum vel Parallelo- 
gram mum circumfcriprum , videatur penitut inexplicable, 
talcem nifi ejufmodi explicatio fufficerc judicanda fit t qualcm 
prop. 121 8c 135 exhibuimus. 

Hisitaq;perpenfis,propeabfuit utrem quafi penitus con- 
clamaram ulterius inveftigando defiftcrem. Id unicum quod 
fpcm fecit hoc erat. Nempe quod eadem difficultate nonob- 
ftanfc, in radicibus quadraticis, cubicis , biquadraticis he. nu« 
Djcrorum Arirhraetice proportional ium res non male fbeceffir. 

Nam, verbi gratia 9 ii fcrics Subfccundanorum aliquoufq; 
continuetur, puta v / o+Vi+Va+V r 3 + V r 4+\ / 5 + V^ 5 ipfius ratio 
ad maximum toties pofitum, puta 7 V ** non videtur alias ex- 

T t a plicabilis 
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j 5 2 Arithmetics Infiniton*- Prop. 16$ 

plicabilis quam 7v & J vcl » 

o WvW?_^^ , V eI faitem ^propter 0+14.2=3) 

3Vv^ +jv3*v5 n i(i forfan placeat tam antcccdcntcm 

quam confcquentem rationisducere in V6 > ut prodcat ratio 
3^/6+vi2+^i8+v'?o+V3<5,ad 7; vel potias iJ6+iJ$+$</z 
i V 30+ 6, ad 7. Et iimiliterinaliis ejufmodi feriebm. 

Vcrum fi eadem (cries fupponatur in infinitum continuanda, 
prodibit tandem ratio f, vel 2 ad 3, aut 1 ad 1 i . ut diftum 
eft prop. 53,54. ipfaquideniinfinkate (quod mi r una Videa- 
tur^ irr ationalitatem deftraente, 

Et fimiliter in fubtmianis, fubquartanis, &c. continget 3 ut 
patet ex fuperius traditis prop.54,59. 

Cum itaq;, ilia difticulcate non obftante, quadratura Pa- 
rabolae & ab ahis antehac & a nobis etiam noftra mechodo > fed 
& Paraboloideos cu'tifvis quadratura ( eadem manente diffi- 
cukatej a nobis in fuperioribus fatis feliciter tradita fit 5 non 
plane omnis aberat fpes rationem tandem inveniendi quam 
Radicam univerfalium ( feriei vel auftae velmulftatx) (cries 
habeatadferiem sequalium^&quidemii non unhrerfaliter, in 
quibufdam faitem, quadantenus explicandi; fertaflis etiam in 
illis ipfis quae Circuli vel Ellipfeos, & quae Hyperbolae quadra- 
turam attingunt nonnihil proficerc. 

Ut ainem quid deincepsiit inquirendum re&ibs perfpiciatur, 
meminifle licet nos (inter alia) circuli ( vel etiam Ellipfeos 
cujufriO q Jadraturam hue u(q; perduxifle. 

Nempe. per prop. n8>& I2i 3 fi rationum (erics ilia \ 3 f, 
ii .0* if* j&C interpolari potcrit; ratio ilia qu£ primx & 
fccandse pjpenda eft intermedia, eftea quam tiabet Circuli 
Quadrans ad Qiiadratum Radii, vel Circulus ipfe ad quadra- 
tumDiametri. 




^ejleaquam habct (cmiqirculpi 
ad Quadrature diametri. ' 

Scd 8c infupcr , fi interpolari poterint Humeri diagoniales ta- 
N . bill* 



--<.*_.. 




Prop. 1 66* Arithmetic a Infinitoruni. 135 

bellxprop.13* nempe 1,2, 6, 20,70, &c. ratio qnam habct 
unitasad numerum eorundcm primo & fecundo intermedi- 
um, eft eaquam habct Circulus ad quadratum Diametri: Et 
Ellipsis ad Paraliclogrammum circumfcriptuui. Ut dcincepi 
probabkur : ex prop. feq. 

PROP. CLXVl. theorem*. 

SI ferics infinita iEqualium, Primanorum, Sccun- 
danorum, autTertianorum,8tc. refpe&ive du- 
cat ur in feipfam invcrfc pofitam; atq$ cadem 
ctiam in feipfam dire&e pofitam : crit * aggrcgatum 
rcftangulorumillorum, ad aggregation horum^uti 
ad 1^565 2o 3 70, &c. numeros diagoniales Tabellae 
prop- i3 2 * 

Nam fi ferict /Equalium in feipfam ( fire direftc five inVer- 
fe pofitam) rcfpe&ive ducatur , fit feries ^qualium •• cui con* 
venit ratio 1 ad 1 . 

Si autem ferics Primanorum in feipfam dirc&e pofitam 6q 
multiplicetur$ fiet feries Secundanorum 5 fi ferics Secundano- 
rum fie ducatur, fiet feries Quartanorum; fi ferics Tertianorurii, 
fiet feries Sextanoruiru&c. per prop. 73. Quibus conveniunc 
rationes J . * 7 . i . 8tc. per prop. 44 vel 64. 

Si autem Series Primanorum refpeftive ducatur in feipfam 
invcrfartr, ( puta feries <*, fc, c, &c. in fcriem D — « a , D — b % 
D^r ,&c.J Item (erics Secandanorum in ftipfam inverfam, 
(puta feries '« W*,8cc. in ferie $:D-<7.g: D ^fc.^P-c&c. 
vel C* -aaD + a*. £*~2fcD + i\ E^-2c»4i*. &c;) 
Item feries Tertianorum in feipfam inverfam; (puta.fcries a*, 
ft',c't& c - in fait m C:V~a> CV^b. C: TV- r. &c/)Et lie 
de rcliquis; Rationes ipfis convenient, £ 5 *i\ i£ ;*io>&c. per 
prop. 133,134. 

Ratio igitur rationurr harum ad rationes il- f) i (7 
las, ea eft quzm habet I ad rurrcros 1,2,6, j- ) £ (J- 
20 9 70,&c. nerrpe ntimeros diagoniales tzbel- -^V ,ifj 
lae prop. 132 f ut ex caltulo paut J Quod crat 



7 1 4-o l »o. 



demonftrandum. : .* , «y-*toC»o 
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I34 Arithmetica UflnHorum. Prop. 1*7 

SCH0L1VM. 

Notandumhic, inferie rationem Tfin^ &c. Deno- 
ininatorci five confequentcs funt Arkbmciice prcportionales; 
adcoq 5 fiin fingulis intervals tctidem effcnt intcrponcnd« 
rationcs, cffcm ill* i , s , i , S , *c. juxta analogiam Aruh- 
mctic€n>roportionaiium 3 & icees prop 44, & 04. 

In fcric vcro rationum \ , J , ,i , t i P , ,t. , &c; confequen- 
tet 1,6,30. 140,630, &c. fiunt continua multiphcatione 
6x10x14 x18 . 12x20x28^ ft-. 

numcrorum ^iTTTj'x 4 ,SCi »* 4*6** au. 

( ubi fra&ionum tarn numerators quam denominators funt 
Arithmetice proportionate ) Etpropterea ( iuxta progreflio- 
nis illius analogiam ) fi numcrus primo & iccundo interpo- 
ncndusdicaw A* ficnt rtliqui , rcliquis intcrvallis interpo. 

l6*24 v ***C 

acndi, continua multiplicatione numerorum A *~T^ 



bcC 



C Et quidcm numcrus primo antcponcndus \ A ; juxta eandem 
analogiam. In precedent! autem, & propterca in mox Icquen- 
ti ferie, numcrus primo antcponcndus cvancfcitj ncmpc , illic 
in nihil, ifticininfinituraj 

In fcric dcniq* rationum | , \ , \ , £ , A . &c. Confequen- 
tcs 1,2,6,20,70, &c fiunt con inua multiplicatione numcro- 

^x^yyoXTiStC . 4X11 * 20 X 28 &C r , . 

mmi *'r *2 * 3 s 4 5cc v<1 IX >x 4 x 0* 8"&^:/ ub,j 

utfupra,tam nuaicratores quam denominators fra&ionum 

funt Arkhmeticc-propordonalcsO Et proptcrca ( juxta pro- 

grcflionis analogiam ) fi numcrus primo & fecund© interpo- 

nendus dicatur « , fiunt reliqui continua muldplicationc nu- 

8 x 16X24&C 
merorum *x- ■ ■■. 

3^ i* 7 W« 

PROP. CLXVII. Cofoll. 

IDeofi 1 Si feries infinira Subfecundanorum ( puta 
V*, \/£, Vr, &cj refpe&ive ducatur in feipfam 
inverfam ( puta V.- D — a. <J: D — £. v : D «^ r. 
&c. atq$ eadem ctiatn in fcipfam dire&e pofitani; 
(puta feries Vd 9 Jb 9 Vc 9 &c. in feriem Va^Vb 9 jc± : " 

• ..& 

gitizj^ by V3 




P. 1 68. Atithmetica Itifimtontm. 135 

&c. ) erit aggregatum redangulorum illorum (puta 
V: a D — a *.• + v." £D -*4* .• + -»': c D — f 2 ; &c. ) ad ag- 
gregatum horum Cputa V* 2 + V&* 4- vr 2 Sec. vel a + £ + 
r &c ) ut unitas ad numerum interriiedium, nuroeris 
diagonialibus I, 2, in Tabdla prop, J32 intcrpo- 
oendum. 

Sequiturexpracedentei Naraferies SoKcccndaror m eft 
fcriei ^qaaiiutn, & feriei Primanorum intermedu. (m patee 

ex diftii prop. 6 4. ) " . , ..*-,. 

Series aatem Subfecundanorutn inUipfam dirrSe politam 
(putaAV*, Vc,8tc in V« s A Vc&c) tft feries Primano- 
rum ( puta V« *, V6 *, Vt * &c vel 4, *, c, &c. ^ cui convtnit ra- 
tio i per prop. 44, vel 64. Et proptcrea, fi ratio quae conve- 
nit f< Tiei Primanorom in ft ipfam invei fa m dufta: ( intermedia 
nempe rationibus i ; t > J dicatur ,* a ' Ratio Mtionis hu]iu 
Ky ad illam t, puta \ ) / n ( ^,erit ("per pra-ctd.) ea 
quatnhabet 1 ad numerum inter 1 & 2 interponepdum , in 
ferie-dieonialiura 1,*, <S, ao, 7 o,&c. tabeUz prop. 13a. gw 
nnmtrusigitir inftfierum ditam 0. Eftq; femiffis numcninter i It 
*interponendiinferie 1,6,30, 140,630, &c 

PROP. CLXV1II. Cntlltf. 

ET proptcrea^ Circuit* ad quadrature diametri , e& 
ut I dda 9 numtritm nempe inter 1 & linterponen- 
dunt in ferit diagonalium 1 , 3, 6, 20, 70, €*•*. **£e&r 
*r0/>. 12,3* 

Cumenim Cp«P'°P- 135. i35-) Semiclrcula. ad Qpa- 
oratum diametri fie ut 1 ad a a( numerum wtrrmed.uir. inte' 
1 &6inferie 1,6,30,140, 6 3 o,fcc.) ent^cirenlai f quippe 
fcmicircunduplu.) Stiacfl, (numerum intermedium inter 
.«_.:_ r—i. r 0-6. 10.70, &C.1 oerprsfecd, 



i>»" 



SCHQL* 

Digitized ^byLjOOQlC 



x %6 Arithmetic* Inftnitotutn. Prop. 1 6^ 

• SCHOLIVM. j 

Cumiciturfutadcaquxmonuimas inSchoL prop. 165. 
UndccrTdcamuO reseoredifta fit, ut fipoffimui rationet 
illas interpolare ( prop. 118. merooratasj \,j 3 »$ , »o.$ .,«<:. 
hoccft,quashabcc 1 ad 1 , *,**,*#, »c. f hoc eft, ad 1, 
i x 1* a^hc> qui termini confequentes hunt ex conti- 

nua multiplicatione numerorura 1 * 2 T^xlTxT&c t 

Vel ctiamillas (prop. 133. ) "i,i,ii* »*• > &c - qntrom, 
termini confequentes i,6,^o, 140, See, fiunc ex continua 

6x 10 x 14 x 18 &c. 
multiplicatione iromcrorum 1 x — 2X - - — &(% 

Veldcniq; fiiUas t ,t 3* •»p-» fcc 5 nempc quas habet 1 ad 
i»2»* 9 2o*fcc» C numero* diagoniajes tabellae prop. 131O 
qui fiuntex continua multiplicationc numcrorum ixfxfx 

Si, inquarn ,harum rationum feriem unam aliquam interpo- 
late poffimus, habebitur accuratiflima circuli quadratura. Ec 
quidem in prima & tertia interponenda eric (poft primam) ra- 
tio ci • in fecunda vero ratio p q . Adeoq; imerpolatione in 
una prgftita, in reliquis etiam non difficuher fiet. 

Placet igitur ( at indc exordium (iimamus, undc major elu* 
cet fpes quzfitum confequendi ) Tabellam illam prop* 132. 
aggredi, ut vidcanius nnmqua poffimus arte illam interpolare: 
Adeoq; , ipfam rcpetere imermiflii alternation fpacm, (* ut quae 
iftic funt (erics prima , fecunda, tertia, &c. fint hie fecunda, 
quarta, fexta, &c.) Et paulo accuratiut examinare $ quod fe- 
quentibus aliquot propoiitionibus fiet. 

PROP. CLX1X. theorem*. 

NUmeriomncs Tabellae prop. \yi. funt figura- 
ti. Ncmpe, qui in illius ferie primd ( five e- 
re&a five tranfverfaj funt monadicU qui in 
tertia, Triangulares 5 qui in quarta , Pyramidales h & 
fie deinceps, puta Trianguli pyramidales, Pyramidi- 

pyramidales, &c. 

Nurner 
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Prop. 1 65* Arithmetica Infinitomm. \ 37 

Patet hoc infpc£a tabclla: fccomparatis ( fi opus,} Hi, quae 
de numeris figuratis apud Maurolkum aut alios occurr unc. No- 
rn inibus autem lllisucor, quibus Dn,Oughtredus noftras f Ma- 
thematical cximitts) in ipfiui Clavi M*tbem*tic* cap. 17. n"i 1 . 

Quae autcm fum in ilia tabclla prop. 132. (cries prima , (c- 
cuada, tertia,&c« jam in cadem hie repctita fiunt ( propter irt- 
termiffafpatia,mimcri$,fificripoflit, replcnda) fecunda, <|uar- 
ita, guinta^ &c. 
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138 ArHhntetica Infinite™*. Prop.i70» 

! PROP. CLXX. fktotm*. 

SEriesdu*, inexpofitaTabel^ ncmpc Monadi- 
coram, & Latcraliutn, facile interpokn poflunt 
(locis interponcndis quotlibet* ) interpofitis 
fcil illic quot opus eft, unitatibus, hie, totidem medi- 
is Arithmcticis. 

Puta,fi placet unumubiq^numcrum interponerc* crit mo- 
nadicorom feriei intcrpolaca, i 3 i, i, i^i^i^MjM* Latc- 
ralium vcro i, i 5 1 1 , 2, 2 i,3,3 i >4> 4**5* 5i> 6 • Te * 

Ratio patctiquoniatnnumenfunt uhc xquales, hie Arith- 
jncticc-proportionalcf. 

SCH0L1VM. 
Reliqu* auterc feriei non ka facile interpolantur , »i(i in- 
vtnmpriuicujurq 5 fericipropriocharaacrc5 quod fcqucntibus 
propolitionibusinvcftigabimui. 

PROP. CLXXI. Lemm*, 

PRopofitum fit inquirerc , quam habeant rationcm 
numcriTriangularc$ 3 ad fuum latus. 

lllud hoc progreffu inveftigabimui. 

1. Si punfta totidem,quot numeral aliquii triangularii po- 
ftalat,dcbita forma triangulari di- 
fponantur, St rcftit conjangaatur 9 ut 
in appofito fchemate; maniftftum eft 
totana figurara criangularem in toe 
trianguladividiftam coti^quam inter 
fc (imiliO fquot eft quadratu nume- 
ri lateralis unkatcminuti..(q^odfi 
opus fit, demonftrar i poctft ex 19 e 
6.) A^eoqvfi ip&w nmnertirhitera- 
Iit fit/, eric numeral triaagulorum^ 





Prop.171. Arithmetic* Infiwttrum* 139 

partictilariiKn Qjl— 1.- --J* _ 1 1 4- i» 

u Q^um horum triangulorura quodlibet babeat tret an-t 
gulos, crit horum an gu I or inn mimerus 3/ * ~ 6 1 4- 3- 

3. Notandumeft ad totiui figurx tria puofta angularia, 
nonniiitot angulos apponi ^ nempe adJingdaunumO & 
piopterea illj tret anguli occupant cm punfia, feu 3 P. 

4. Ad rejiqua punfta in lateribus, terminantur anguli terni j 
quorum igitur quil ibet occapac trientcm pun&i. Sunt autcrn 
intermedia illapunfta Iateralia,in quolibet latere 1 — 2 > er- 
go in omnibus 3/ — 6, ( nempe propter tria latcraj.) & angu- 
li ad hacc intermedia punfta adjacentei 9 I — 18 > ( propter 
cernosanguloiadfineulapunftajj quorum quilibct occupac 
trientem punfti , feu i T 5 adeoque omnci occupanc 

5. Ad reliqua quae fuperfunt puna*, intra aream figurae, 
terminantur anguli feni ( ad quodlibet nempe fix, ) qui prop- 
terea occupant lextantem punfti. Quot autera illi font anguli, 
fie colligitur. Totut angulorura numerui eft ( ut diximu*; 

5 J* ,- 6 1 4- 3 : Hinc fi fubdncantur 3 r »d totiui figur* angu- 
_oipofiti,^fcpl - 18 Cadpunaalateralia adjacentei ) ma- 
nebunt 3 1 * — 1 5 J + 1 8 ; qui eft numerui angulorum ad pun- 
&a intra aream terminatorum. Gum ter6 horum quilibei oc- 
cupat fextantem punai, five %P 5 occupabunt hi omnea 

z r. 

6". Deniq; , fi fimul addantur punda fie interna; nempe 3 P Se 

'-i^Pfc l^ijdil P . crit horum aggregatum 

Vr^-Punaaj numerui punftorum omnium; Hoc eft, nu- 
meral triangularii cujutlatui I. Idcoq* -— 

PROP. CLXXII. 7hwtm», 
T Atus numcri cujufvis Triangularis ad ipfum hu- 

•*-' oierom, eft ut / act ~^— 
Ut oftenfumjeftinprzeed. 



?< 
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1 40 Arithmetic* Inflnitoruml Prop. 1 73 

Adeoq; , dato latere /dabirar numerus Triangularis iftila- 
teri conveniens $ pata n =>i * » L 

2 

Et contra , Dato numero Triangularis invenietur ipfiut 
latus. 

Nempe, refolvenilo hanc ^quationem 2 *=&/*+/, eric 

P R OP. CLXXIIL Gmll. 

SI HyperboU 'Diameter tranfverfajit i y & Latus 
reUum £ sfumptk diamttrk (putj&o applications 
& vertice inierceptis)\^^ %&c. Ordinatim- 
dpplicatdrum quadrata erunt 1,3, 6, 10*, 1 5. &c. nempe 
Humeri tri angular es 9 cuj us later a funt 1^,3^5, &c. 

.Probatur per 17 vel 33 prop. Con. Scft. noft. Hypcrbolam* 
ipfaro cxhibebit figura prop, teq, 

PROP. CLXXIV. CwlUnm. 

Tem,/ fiant ad eandem reft am A*D duo triangnfa 
fimilia^j)^ ADB bjitqyut 1 ad s/ific AD ad DB 
&*DadD$h &fumantur *qualesA* = 1 = *D> 
= DD &c. Reftdngula BDfi, MD^&c. erunt ad invi- 

cem.ut 1,3,6,10,. 
tfrc. numeri triangu- 
lares >: quorum later* 
funt *D 9 *V y &c. Me- 
dU vero proportional 
tes inter BD,Vfi$vg 9 
Z>£ efcr, funt ordinal 
tim«4pplicat£ in Hy- 
perbola ADE ^ cujus 

+, * u», rtSum , r , tvZS' »«*>*:, 



I 




Prop. 1 7 5, Arithmetic* InfiniUrum. r4t 

* 4V>. = *. Quartmn 4 Vj * S V\ — 10. Et fie deinceps. Quae 
func quadrata ordinatim-applicatarum ift Hyperbola, per prx- 
ccd. ideoq; Mediae proportionales puta V«j Vh V^6, Viofitc. 
vpfc ordinatim- applicatae. 

SCHOLiVtit. 

Si autem fumpta fuiflent AD=:DB U «D=Djr,tum re- 
ftangula fuiflent 1 xa = t . 2 * 3 = 6. 3x4=12. 4*5= 
20, 8cc. dupla numerorum triangularium : & Mediae propor- 
tionalcs Vij V*, v^l3,V2o, &c. effent ordinatim-applicataB? 
in Hyperbola, cu jus tamlarus reftiim quam latua tranfrerfurn 
fit 1. at, ex di&ii,confideranti patebic. 

PROP. CLXXV. TWem.- 

SEries numerorum Triangularium., irt praemifla 
tabella, commode intcrpolari poterit % fi ipfo- 
rum numeris latcralibus tot interponantur me- 
diae arithmetic£,quot opus eft, & ex iis formentur nu- 
meri triangulares, juxta prop. 172; 

Puta fi in ferie numerorum triafigularium i> 3>^ib > i < $, kc. 
unus ubiq-, interponendus eft numeru«$ eorum latera i>2,J 3 4>5> 
Stc. tnediis arkhmeticis debite imerpolata crtrnt f , 1,1 i,2 3 
* 1 9 3> 3 i » 4> 4*3 5* & c « quibus lateribus f per prep I72. j 
respondent numeri triangulares, J, 1 , i i , 5, 4 \ \6 , 7 * , 10, 

« li *5* *7o **> *«• VcP f , i 5 H > 3, a « i *> **> ^i , i5 

J-Ai. 9t H/* VAA**%\n**- *- ±i * A •** *A Ai Jfi - " 2 *- 14t *- 
• j***9*C« ▼ClUeniqi i- .0 j., A i .n J» X5 j> •» x > 1. 

^j&g. quorum quidcro differentiae fuiit Arithmetice- pro- 
portionates. 

Pari rr^odo, fi interpctfendifint in fingulisintenralfis duo 16- 
«i ; prodirentnumrrl|.f. i.*$. **. 3. *£• *? . 6. 4. *J 16. 
Sic, Vel f, J, i , x f /? , A ii &c. quorum item differentiae flint 
Aritkmctice proporticnalci* 

PROP.- 
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142 Atithmetica lnjtnitornm. Prop. 17* 

PROP. CLXXVI. Ummi. 

T)Ropo(itum fltinqutrere quam habcant rationcm 
JL numeri Pyramidalcs 3 ad latus fuiinv 

Licerct kbancpropofrttonem pari progreflu inveftigare, quo 
in prop. 171 afui film :(ob(errato interim difcriminequodif- 
fert debita Humeri pyramidalis difpofirio a difpofitionc numc- 
11 Triangularis J quod qui volet cxperiri poterit* Verum cum 
gen ita facile eflet leftori concipere debitum pun&orum fitum 
in pyramidc futquae non omnia (upponenda funtineodem 
piano.) & angulorum folidorum ad ca pun&a pofitionem .- fa- 
tiusTideturilludhacquxfeqUitur methodo pratftare. (Quae 
qaidem^niiimallemutruniq; niodum oftendifie, adhiberi po- 
tuiflet ctiam ad prop. 171.) 

1 Numerus Pyramidalis arquatur aggregato numerorurn 
triangularium C ut patet ex di&is ad prop. 1 30. & 1 3 2. ) nem- 
pe ab unitate ad'numerum Triangularcm fibi collateralcm U- 
clufivt. ( ficut & numeri Triangulares fiunt aggregation La- 
tcralium;8c Lateralcs^Monadicorum ; ut fit Triangulipyrami- 
dales, Pyramidalium; 8c fie deinceps.) 

1, Eft autem Uteris /, numerus quilibet Triangularii 

— p • per prop. 171. 

3# Ergo, fumptis latcribus i> a, 3i 4, a * + a 

8tC| Tel (eorum loco) a, b, c,d, 8tc 5 fumma * \ b * t b 

horum a *+a, b* +b,c* + c, d * + d , vfcc, ' c* + c 

erit dtiplum aggregati Triangularium; d* + d 

(quorum numerus erit arqualis lateri maxi- Sec 
xxiii) Sc kujus propterea femitfis, eric nurac- 



rus Pyramidalis, cujus latus zquatur late- Num.. Pyramid, 
ri maximi Triangularium. 

4. Eft igitur numeros Pyramidalis femHEs aggregati du arum 
ferierum; eoufq; ab unitate continuatarum, donee numerus lo- 
corum xquetur lateri numeri Pyramidalis quzfiti , quod fup- 
pefnacur / : Quibus fi prsrponatur locus alter o* + o, f ut (cri- 
es intelligancur ab o incheatz, J fi«* harum numerus Hi. Et 

utriufq^ 
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P. 1 68. ArithmeticalnjinUerHDf. J43 

utriufq; fcriei fumma feorfim innotefcet per prop. 2 & 20. 
5. Nempe, fumma feriei Jprimanorum of a + b + c. &c, 

I + 1 
gHOrunrultimum eft J , numerus locoruni /+' 1 jerit — U 

per prop. 2. 

« Et fumma feriel fecundanorum o + « * + b * + c * *e, 
quorum ultimum eft I * & numerua Jocorum I + I j erit 
iVi .»+ i+_L,. m! Lli|at 'ii-M. per Prop. ao. 

7 Utriufq; igitur fummar aggregatum, ( puta — — / * 

3 '** V<?) Bem P e — — « — 

*il±_fi*_ +4 j e ft aggregatum duarum ferierum ; cujui ag- 

gregatifemiffii l -^j~ ~ eft numerus pyramidalis cujui 

laws/. Ideoq; 

PROP. CLXXVII. Tbeorema. 

LAtus numeri cujufvis Pyramidalis ad ipfumnumc- 
rum fuum, eft ut / ad- ^tlL ■£-: — 

Utoftenditureftinpraced. # 

At,dato.»umeropyramidali«, noninnotefcit ipnui latui, 

nifi refolvendo ./Equationem Cubicarn 6» = l' + 3 l * +a '' 

PROP. CLXXVIII. fbmtm. 

SEries numerdTum Pyramidalium , in pramiffa 
tabclla commode interpolari potent* fi ipforum 
numeris lateralibus tot interponantur mediae a- 
rithraetic* quot op^s eft, & ex iis formentur numeri 
pyramidales, juxta prop, praeced. 

Puta, finumererum pyramidalium 154,10,20,35,5** &e* 
, lateia 
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latera i,t,i,4*S»^ *c. fi impolata fint ij i i , 1 i.a»« i*3 
later* ijxjjj^iij » r , - e f oonc leb!t lerie 




PROP. CLXX1X. L#»*<u 

PRopofitumfitinquircrcquam habeant rationem 
numeri Triangulipyramidalcs ad latus fuum. 

Prteftabitufhoc eadem methodo qua prop. 176. Nempe. 

1. NumerusTriangulipyramidalis xquatur aggregato nu- 
merorum omnium Pyramidalium ( intellige .quoram latera 
font numeri integri, «aro de interpolate hie non agitur, ) a» 
anitatead Jiumcrura fibi collateralem, inclufive. 

a. Eftautem Uteris /, numeraj Pyramidalis 4 

per prop. 177. . . , , 

a. Ergoyfumptii lateribut 1,2,3, « T 3 f ' + * * 

4, Sccvel feorum loco) a, *, c s «, fcc. rf ^ b * + 3 * * + 2 * 

? u mmahoruma>^.3- i +a- i t , ^ '<'*»',+ Vj 

*a «*, &c. erit iextuplum aggregati k c. 

Pvramidalium ( quorum omnium — —r ■ ~~ 

humerus erit xqualii latcri eorum Nuni.Trianguhpyraa. 
iriaximi, tit paten) & proptereahu- 

imaegreKatifextanicrit numeral TrianguUpyramidalu .c^- 
Llatusidemeritcum latere maximi Pyramidalium. 

A Adeoq;numerusTriangulipyramidalh eft fexta part ag- 
cregati trium fcrierum, eoufq; ab unitate continuaurum do- 
tec numerusterminorura fit xqualis lateri numeri Tnanguli- 
pyramidaiii propofiti, qood dicatur I: : adeoq; G tofis prxpona- 
Sr^minusaUer o' +o* + o (ut (cries intelhgamur ab • 
inchoatx.) fiet »umerus terminorum l*i. Etfingularum fe- 
rierum illarum* fumma feoffim innotefcet per prop. a. a»> 

■*.4°v 5 Nempe 
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P/-dp.i8o. Arithmetica Infiniterum. 145 

5 Ncmpe fumma duplicate feriei Primanorum, ojia* 

ib4-*c f 8cc. cajai terminus ultimtis 2/, & numcrus tcrmi- 

l+JL , 
Borain/^iicrit 2 a/, per prop. 2, 

6 Summa triplicate feriei fecundanoruro $ o $ 3 a * 4. 3 b* 
4. 3 c * &c, cujui termiHUi ultimas 3 I *, & numcrus termino- 

rum / * ij erit 3 3 /** ^/ 3 J* . pcrprop. 20. 

7. Summa feriei Tertianorum, o l &* + b * ± c • &c. cu- 
jus termiaus ultimus /* , numcrus terminorum l\t\ eric 

^* / 3 + ^T i '. per prop. 40. 

8. Hanim igitur fummarom aggrcgatum , ( puta 

— " 24 eft aggregatum trium illarum fe- 

xie^jf&cujusaggregatifextans^ a+ - eft na- 

ai^rrrwngQlJpyramiclaliicujuslatHi;, Idecq;-— 

PROP. CLXXX. Hunt** 

LAtus numeri Triangulipyramidalis ad ipfum nu- 
mcrum, eft ut / ad J-!llliliJLl±li- 

24 

Adeoq; , Dato latere I dabitnr numerus Trianeulipyrami- 

I* + 6l» + iil* + 6I. 

dalM,puta «= 24 — 

Dato autcm numero Triangulipyramidali , non invenimr 
ipfius latus nifi rcfolvcndo banc aequaticnem 24B = 1 * + 6 1 » 
*iil* + 6l. 

X x k PROP. 
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PB.6P. CiXXXi. IbtifatiA 

SEries numeroram' f riatigulipyrami^toitf , i» 
pfsirfiffaf^cffi^ortimodfi iflterpolirt pote- 
nt* fiipfcriim humeri* Iateralibus., tot lAterpb* 
nantur tncdit Ari^mefitibC?uot dptis : eft,- & exm for- 
mentu* nuiaM rriangalip»fan«da*es * per precc- 
deatem. 

Pata lateriba* inwpotatii I, I, i J , *, » £ * 5? 3 f »*\f f » 

«*,fe \reip6fius tfi, f.n&^nnv^ W.SftW 5 

JHtOE (SfcXXXlI. Lwwt* 

PCUteofihim fit i«quirere 5 4fmi &h*m ftnttfuStt»- 
nem hate** f<*ja«te«ifit fcricnuarattaKWi Figwa* 
ti puta Pyramidipyramidalcs, &c. 

Poflet quidero hoc praeftari eadem racthodo qui ufui fura ad: 
m&ijl&lfr 6pMf«MJfiffS^a«ited«il fl*flb<Wtt«ruJ,. 
Jempcpc.2,irf > ^4o,fift(iI|tM P.rop.«. ftUen, fip«u» *- 
teriui profccuti fueriraui tradirionem rationura <Juas habem fe- 
ric« finitx Quartanorum, Qumtanoraro, Sextaaoruin a \i cum 
BtMatttafi ) ad feriM^qualhidn qaam wadindnem «6rf mfi 
letter innaimusadprb^. 43* Ba^o%iB «£™£™- 
nuandam relic, licebit iph vel abacus fibi ma*ro« pfctt* 
mctbodoidpwtltWiVclertatD (*BUi mehora iffr«p«ttwt. 
iuxUla) ope hujw ipflw quam jam pcx ihatitbUi hafreriim ft *- 
beHx 5 poftquamvi5 mox docenda oftenderimus .riMKftlEf n*- 
meromm figuratorum ad fuum cujudibet Iatus In fequentibuS 
firiajfisinveftigare. Naomta6prop. 176 & 17?, ex cogoui» 
radonibusfimpUciutaferieruraaniurani (puta Primanorum,. 

Sccuocu* 

Google 
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ftop.r&a. % { jfrftJmethA infimfirim. S47 

Sccaadanonmi, *Uertianorum r per prop. 2,30, 40. ad fcricm 
JEquaHiitiiJ invefiigantor tationes hujui TabcHse ( ptim nil- 
merorum Tri^gularium, Pyramidalitiin, Triangulipyramida- 
Ijura, ad fua rdpe&ive latera: ) Ua, vice vcrfa , ex cogftitis hit 
ijcebit & illasexpifcari/tadcoq; iilani propofitienis 43 tradi- 
tionem guoufg;;iibct continuare. 

Quoniam anted) illud(ut diximus) non nlfi Icviter traditum 
«ftadprop. 43. Nee quidem necefle fit adpraefeni Inftitutum 
iflud ukeilus prolequi , cum xx cognitis paucarum iftius Ta- 
fcclJaBfefieratticharaaeiibus (five rationibus quai numeriifli 
figurati babent ad fua refpeftiye la tera ) fequcntium ctiam cha- 
faaerci invcifigandi methrfdus elucefcat, ego ilk tit facilioti 
jamutar^uaehseceft. 

P*tet c * praemiffis, Gharaftcr feriei namerottiffi. 
Monadicorum i 8 1*+1. 

Lateralium I. Triangulorum ^ 1 

fyramidalm g •Tnangtdipyrani. ^ 

Patct etiam,accuratiu* mtuenti,charaftercshoi fieri ccntinlia 
multiplicatione banmi quanttfatum, 

l r Ui 1U« If? IfaUiinl+ihU i 

Vi a 3 *~ fccrclix Iin a ta 3 i n 4 * 

Li*—, 
Natn ix 1 "-"!• 

, . Jx a — a 

6 4 ^ 24 

Adeoq^fTContinacturultcrius multiplicatk) ratlonis ulti- 

*x> invents ia f* x -7'* "y"**c. habebtaus fcv™ifam 
fcrierum<haraftlrref. • 

Puta. Uo - • 
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t m% Arithmetic* nflmtarumi Prop. 182 

I His 1 * j 8S 1* -M*5 1 ' * *74^1ilgl 

Item " uo " 

Et fie deinceps,quoufqi libet. 

SCHOLWM. 

Diximus modo,ex rationibus five chara&eribu* pr*(enti§ 
Tabel]£continuati*,deduci pofle continuationem ttiam ratio* 
num illarum quas indicat prop, 43. Quoniam vero illud for- 
tafie non erit omnibus obvium: operas precium duxi paucisid 
in tranlicu oftendere. Quod quidem ut fine incoramodo hie pat 
fie inferi/ua qujbufdam forfan ingratura non eric. Ideoq, > ex- 
fern pi i gratia, 

Propofitum ficinquirerc, cyiam ha be at rationed} ferics finiu 
Quarcanoraai, (ab oinchoata 9 ) ad fcriera totidem maximo #* 
qualiumr 

1. Charaftcr nutneri Triangulipyramidalis, ([per prop. 

i8o:)cft 2+ ~* Et Pyramidi-pyramidalit 

l 5 -Moin3 5l * + SQl*4-*4l, 

~* 1 20 P cr P ro P. l8 *♦ 

i. Eft autem, 
(ut fepius diftam 0*4-0* $. o* t <W 

eft,) numerus Fi- 2 A V + +6a i ^na A + 6zl 
guratus uniusgra- *T Jb A + 6b * + 1 1 b * 1 6bv ... 
dus C in praefcnti c * + 6c * + 1 ic * + 6cf A<Wlt * 

tabeila) aggrega* &c. ad ^ 

turn omniu prae- l*+5l , tnl , + <l 

ccdentium ingra- ■ - * 

du fibi proximo: I s + 10 1 * + 3 5 1 » W> 1 *+24 1 Aff»rcg at& 
Adeoq; numerus 24x5=1*0 . 

Pyramidipyrami- 
dalis 3 eft aggregammTriangulipyrarafdaliura* 

3. Et propctrea,funtptis lateribus 1^,5, Sec* Tel ( eornm lo> 
co J a> i,c, &c. f quorum maximum dtcatur 1 ) & formatlt in* 
de numeris Triangulipyramidalibus; Horum aggregatum ah 
humerus Pyramidipyramidalis ejufdem latcrjs»> nempc : < 
l s + lot 4 t2^M 4.,5Qi*^4U_ .".../ / 

" /-.'"• -\ digitize j by \j0£)QiQ J 



Prop. 1 82. Arithmetic* Injinitwum. 149. 

4. Summa antcm fcriei o+6*+6At$e &c,cftfper prop. 2 J 
i + i ., 6l> + 6l] 

5 • Summa feriei 04«**+*iii*+iic* fcceftfper p. 20) 
T " * A + TT "'*= 5- — ' + —I — — 

' 6 

6. Summa feriei o + 6a l *6b K +-6t'- &c,eft (per prop. 40.) 

l JJ AH* ill XII lilliii <i»+«/* 

4 . * • 

7. Hx tres fummx is unam colledz, flint 
61*4-6/ 2» P 4- 331*411/ 6/ A 4-i2l»4.tf/a 

a * 6 % ~~ '"" 4 " — 

f ftt4ot J 4-go/»4.29/ 

8. Siigitur ex vigintiquadruplo totiui aggregati, aofcrsu 
tor fumma trium ferierum . 

Nempefiex 5) 1*4101**3$ P 45ol**»4t 
auferatur O * /**4o/* + fo/**&'j 

Hoceft.Siex 30 J 61*t tfol*4 2io/»+3oo/*4i4 4 J 
auferatar 30) 4 45 1*4 200 /' + 3ooi , 4i 45 / 
Manebk fumma 

feriei quarta?,qu§ 30 ) 6 I * 4 1 5 / * 4 l0 / a. 4 00 j * , j 
cftQuartanoru 

Hoceft 6/' 46/* 

30; *?/**?/* 

■ *il'ti/» ■. 
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t £ Arithmetic* Tnflmtorum: Prop, 1 8a 

Item " uo 

Et fie deinceps,quoufqi libec. 

SCHOLWM. 

Diximus modo^nc rationibus five chara&eribus pr*(enti§ 
Tabellxcontlnuatis^deducj pofle continuacionem ttiam ratio- 
num illarum quas indicat prop 43. Quoniam veto illud for- 
taflfc noti eric omnibus obvium: opcrae pretiura duxi paucis id 
in tranlicu oftendere. Quod quidem ut fine incommodo hie pat 
fie inferi/ua qujbufdam forfan mgratura non eric. Ideoq; > ex- 
fern pi i gratia, 

Propofitum ficinquirere, Quam ha be at rationcm ferics finita 
Quareanoraai,(ab oinchoata 9 ) ad fcriem totidem maximo i£. 
qualiunir 

1. Charaftcr numeri Triangulipyramidalis, ([per prop* 

180:) eft 24 "" ^t Pyramidi-pyramidalit 

~* 1 20 P cr P ro P. l8 *♦ 

• 

2. Eft airtem, 
("ut fepius di£tam 0*4-0* $. o* $ o- 
eft,) numerus Fi- mA \a * + 6a J * 1 ia A + 6ai 
guratus uniusgra- ^ )b A + 6b * + 1 1 b * 1 6bv ... 
dus (inptxCcnti c* + 6c a + 11c* + 6cj mm ** 
tabeila) aggrega* &c. ad 
turn omnifi prae- l^+dP + ul^ + tfT 

ccdentium ingra- — ■ — " » 

du fibi proximo: 1 $ + 10 1 A 4» 3 S ^^ol^^2 4 1. Aggreg ate 

Adeoq; numerus 24x5=1*0 ^ 
Pyramidipyrami- 

dalis 3 eft aggregammTriangulipyramfdaliura* 

3. Ec propccrea,funtpeis lateribus M,5> Sec* Tel ( coram lo» 
co J *, £,c, Sec. f quorum maximum dtcatiir 1 ) & foroutis in* 
de numeris Triangulipyramidalibus* Horum aggregatum ttit 
humerus Pyramidipyramidalis ejufdem laicri% ^empc 
1 5 4 lot 4 * 2< f » 4«5Ql*f H^ - . ■-'■%>.- •:•"* •: 

* *.;/,;'■ ' . .*. 4 Sam* 




Prop. 1 82. Arithmetic a InftnitwutM. 149 

4. Summa atitem fcriei 0+ 6 4 + 6bi6c &c,cftfper prop. 2 j 
Hi x , 6l* + 6l] 

5. Summafericio+n 4*-f ni*+n c * fcceflfper p.20) 
— 11 I a + -it n/*= : " + 



- <$ • ' 

6. Sumina fcriei o + 6 a * + 6 b ' + 6 c ' &c,eft (per prop, 40.) 

•* J xu + /+I *»a ***+<!* <i»+</* 
"4 " ■ 77 6i = 4 * 4 ' = 

4 , * • 

7. Hx tres lummz is unam colleflae, flint 

6f *4-6f 22 1*4 331*411/ 6i*4-ia 1*4-*/* 

a * 6 * ~" '~~\ ™ 

8. Siigitur ex vigmtiquadruplo totius aggregati, aofcrsu « 
tur fumma trium ferierum . 

Nempefiex 5) 1*4101*435 V 4.Soi*t» 4 t 

auferatur 6 ) * l*44ol J + 6ol*4 2*i 

Hoc eft, Si ex 30 ) 6l 3 -f tfo 1*4 210/' +3001*4144! 
auferatur 30) * 451*4200 I' + 3001*4 145* 
Manebit fumma 

fcriei quaree,qu$ 30) *1*4 15/** I0 l A 4ool*-il 
cftQuartanoru 

Hoc eft 61**61* 

2°) *9l**9l x 

*il»Til* 

1 Qgjc 
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1 5« Arithmetic* InflnHmnn. Prop. 1&2 

Qgoe eftighur iumma fcriei Quartanorum cojtn terminus 
ultimuseft 1 * numerus terminorum / * 1. 

Vel 5 fi pro numero terminorum / * 1, fubftituatur », €e 
propterea forks KquaXivmwl* > a «rit feFiw Quart tftorum j ni* 
^j(tJii J +j» «/*-»jf «/. ( finempe terminus primal lit o» 

fecundus*:) vel -r- T.2 — _ , — _ _ £*, 
y 5 10/ * 30/* 3oi» 

9. Adeoq; (cries finita Quartanorum ad ftricm totidem max- 

Irao^qadimneftwl + j-lj+^^^^ad 1. Quod > 
rat inquirendum. 

Et pari modo, his eognicis, ratio quam hafret ad feriemJE- 
^ualiuBi feries Quintanonim , inr enietur ope «hara&<;rw'in 
proxima pneftads tabellx ferie : Et deinde, quam habet feriea 
Sextaaorum, ope caara&eris fetid proxime fdbfequeaiism hac 
tabelk; 81 fie deinceps quoufq; libct. 

iQuo melius aucem hoc ititelligatur ,^ope«e fortafle pretium 
«nt, quae jam tradita funt.paulo diftinaius aperires Ututieaim 
«a fatis aperte tradidiffe aos nobis videamur, fieri tamed potel* 
Ht lector rilis minus aflaetus nonnunquam forfa»ha}fitet. 

Notaadumigitureft, noshx (ut & alibi feinper , ubi de fi- 
aitafene verba fiunt,J numerum terminorum afligaare /+ 1 
C nemptfi terminus primus o, fecundns dicatur 1 1 } nimirum 
imitate nwjorem quam eft numerus particularum ex quibus 
conHatur terminus maximas, hoe eft, omnium diffesentiaruas 

UnrnnnrninrnHtliiiia nn£>... u . 




rorumarithmetice proportionartioro,; fivecrefcentes, ut infc. 
stelecuadanorum,tertianorum,fcc. (puta 1,1,5,7 Ac.alrV 
lerentKnumerorumquadraticorum, vel i,7,i?,37,&c, diffc- 
r«t«numerorum cubicoram, *c: > fiveetiam icrrfcentet, 

•L?uT/ abfe ' Und , an0r T' «"«**»» &c; ( nam verb 
gratia,differeotia / 3 ~ ,/a minor eft quam V*~ Vi.ato- 
tecjnmor quam ^ r J . hBc in ceterisjHarum S 

^ flu ? m r MC, " qaa ? betferfc ^ «■«•'. unitate ml 
JEST * n, , namcn,, * en ° iB<i riiin,atpaietjearuttiq ; om n !aai 
.^KgattimC^optewe^inipritoioiilitttett) cR ipfet"" 

miaui 
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P.-i8** Arithmetic a Infinit&mm, s$f 

minus maxitattt. Ufci autcm numcrut termfnorom dfcltura, 
immerur diferentiarura > fi ve particularum in maxima, crit 

Exfcmrplum cfro, ferfet primano* urn, qwh eft Aggrcgaftmfc. 
pjafralWogrammorum sqiK-altorum figuram mangulo in* 
fcriptam complencium ; quorum fi primumdicatur o f f quip- 
pc Aullius latitudinfr, ucuc atcitudinif ejufdfcm cum rclkjuf*i> 




faundura r^tcc. omnium numeru* \6 > erunt differentiae 
* 5, (invicem aquale^ nenipe i ubiqO & maximum propterea 
*5# Adcoq; cam in fingulis parallelogram mil altitudo com- 
munis fit »i VbC in fig. iO & latitudinum incrementum conti- 
nuum ii BS: Omne? fimulahitudtncs,hoceft, figurac inferip- 
t«aUkudo,VB= ifVBj at omnia fimnl latitudinum incrc- 
mentajhoc e ft,Baiis figurae inferiprae, non BS,fedfJBS,five 
BS*-*|BS. Siautcmuno adhuc gradu ultcriui proccdatur, 
adjun&o infra bafem uno adhuc parallclogrammo , erit qui* 
demillius latitude BS praxifc, fed altitudo jamfiet auftior, 
tiempe VBt^VB. Si vcro ( ut in fig.* ) fumatur figura e* 
paiiUciograaimiscircumfcripta^crunctum omnium fimulpa- 
railelogrammorumaltitudincs, hoc eft, figurae circumfcripta 
altitudes VB (quam finge jam bafi pcrpendicuUrcm J turn la- 
tituAnum fimul cuuaes particular , hoc eft, bafis figarae cir* 



cum* 
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1$* Arlthmtica Infinrforum* Pfop, i.8a 

cutnfcriptae, BS praecifc : at vcro jam fion ab o fed i, fcrics in- . 
choatur rfiinferkshaec fupra verticcm unoadhuc gradu con-. 
tinuctur f ut inchoctur ab o J crit jam altitudo fie aufta V B * 
ji VB, ut patct. Adcoqj figura inferipta uno infra bafin gradu 
continuata , 8* figura circumscripta continuata uno gradu fu- 
pra vertictm, tantundem valcnc. 

Atq* hoc cotum in triangulp ( atq; cadem rationc in figurit 
aliij,nifiquodillicincrementafint inzqualia) fatis eft mani- 
f eftum. Nam ( praeterquam quod t% Jam diftis fatis patcat ) fi 
intrianguloducanturquotlibecrc&z bail parallels (inqua- 
, rum cenfu & bafin ipfam , & pun&um verticis , cenferi volu- 
mus,) cifqj totidem ad jaceant paraliclogramma ; fi ilia omnia 
fupponantur infra fuas reftas jaccrc 9 eric coram ihfimum fub- 
ter bafem, (in fupra , crit fuprcmism fupra verticcm ; fi autem 
fupposamus rcftas illas ncq* in paralielogrammorum fuorum 
fummo neq; in imo jaccrc, fed per ipforum media tranfire, turn 
coram cam fuprcmum quam infimum crit partim intra partial 
extra triangulum. Adcoq; quemcunq; fitum habere fuppo- 
nantur illas reftae ad fua paralielogramma, figu? a ilia ex paraN 
lelogramm is conftans (dummodo ab o inchoctur ) habebit vel 
bafin fuam una parte minorem, vel altitudinem una parte ma- 
jofem quam habet verum illud triangulum, 

Atq; hie quidem five exceffus five defe&us, quamdiu de fini- 
te ferie agitur, omnino animadvertendus eft ; ubi autem de 
ferie infinita agitur, tuto poterit ncgligi. Cufncnimquo phi- 
res fupponantur termini eo minor ilia evadat five bahutn five 
altitudinum differentia, ubi in infinitum proceditur $vanefcet» ,: 
qtiippe t© (jpars infinite parva) habenda erit pro nihilo; ( ea 
faltcm adhibita limitatione de qua raox dicetur. ) Sic , vcrbi 
gracia,fi triangulo cujus altitudo A,bafis BJnfcribatur figura ex 
parallelogrammis quorum tingulorfijaltitudo <& A, & longitu- 
dinum incrementa £> A.erit irafcript* altitudo o*^A=:A, 
baiis non Bftd B — , <* B: eft enim altitudinum numerus«>, 
at diffcrentiarum oo.^i, Si vero figura fie inferipta continue^ 
tur uno gradu infra ba(cm, vel circumfcripta uno gradu fupra 
yerticcm, crit baiis oo x£ B ^ B, altitudo A + &> A 5 quippe 
Jam numcrus incrementorum eft ©• , altitudinum 00 + 1 . Ubi 
igitur de fcric finka agitur, per altitudincm & Bafin intelligent 
<te fum altitudo & baiis figure fie adferipts (five inicripta fit. 
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Prop. 1 8*. Arithmetka Ivfinitorum. 155 

five circumfcripta> non autem iftius cui adfcribitur; at vcro in 
ferie infinita pcrinde eft five httjus five illius inteliigantur,prop- ' 
tcr differentia infinite exiguam , adeoq; evanefecntem five nul- 
lam.Nam 00 ,oo + 1 , ©o _ 1 ,pcrinde funt.Ec quemadmodu 
ubi polygonum infinitorum laterum, pro circulo habetur, pcr- 
inde eft five inferiptum five circumfcriptum intelligatur, ( hoc 
eft, five fupponaiur circuli radius aequalfe reftae quae a centro 
adangulos, five illlquae a centro ad medium Uteris ducitur, 
quarum differentia, propter latera nuroero infinita, eft infinite 
cxigua:) fie in adferiptionibus noftris pcrinde eft f propter 
differentiam infinite parvamj an inferiptae an circumfcriptae 
altkudo aut bafis fumatur pro vera. Et qtiidem ut in poly go- 
no in fini torn m later urn in fcrip to 8c circumfcrfpto, latera fup- 
pofiunturinviecmaequ alia, hoc eft, cjufdem arcus finus reftu* 
& tangens aequales tam invicem quam ipfi arcui, ita & hie fi- 
gure ex parallclogrammis inferipta? & circumfcriptae tam ba- 
les quam altitudines fupponendae font aequales tam inter (e 
quam ill ins cui adferibuntur ; hoc eft, fi accurate loqui li. 
beat, non nifi infinite exigua fui parte differ re. 

Eodem modo, in fig. prop. 5. Figura ex finulibus feftoribus 
fpirali inferipta , fi feftorum numerus fit finitus,erit feries finita, 
cujus terminus primus eft o, ultimus vero fe&orum inferipto- 
rum ultimus (cu)us radius eft una parte minor, quam ultirai 
circumfcriptorum,.)omniumqs borum (eftorum arcus fimul 
fumpti,2quantur femifli arcus circuli contermini,nempe qui eft 
figurae ex feftoribus conflatae c5terminus,non qui c6terminus eft 
vers fpiralhat fi numerus fedorumfprout ibi fupponitur)fuppo- 
natur infinitus,erunt adhuc omniu feftorum arcus fimul fumpti, 
aequales femifli arcus circuit contermini, nempe contermini fi« 
gurae ex bis infinitis ftftoribus conflatae, qui ramen vel ille ipfe 
eft cum comermino vefae fpirali, vel ipfo faltem infinite-cxi- 
gua fui parte ( hoc eft , nihilo,) minor. Si vero pro feftoribus 
inferiptis fumant'ur circumfcripti, arcus circuli contermini erit 
una fui parte augendus { live finita five infinita A pro nun cro 
feftorum) ut ipfius femiffis aequalis habeatur omnibus ft fo- 
rum arcubus fimul fumptis, adeoq; fupponendus eft incepiffe 
uno gradu ante inuium vcrae fpiralis,ut pr inn ft ft oris arcus 
fit o: nam in arithmetice- proportionality, oifi primus ter- 
minus;fic o, aggi egatum omnium non ciit gquale femifli ul- 



Digitized by LjOOQIC 



154 Arithmetic* Infimt&rnm. Prop. 184 

timi in numerurn terminorom dti&j. 

Quod aucemde hit figuris oftaifumeft, incelligendum erit 
(mutatis mutandis) dc quibufvii aliii,ncmpe nuniernm tcr-r 
minorum Cfi ab a incipiatar) efle imitate majorem quam eft 
Humerus diffcrentiarum, five particularum ex qiiibos maximui 
conftat^fi vc squales fine ill* differentiae ike ifizquaks;jadeoqt 
fi adfcript* fig tractive fit inlcripca five circoTcripcaJbafis fuma- 
tor aequalit bafi figurs propofit? cai adfcribiturCfive continuant 
do inlcripca two gradu infra bafin, vel circtimfcripta uno gradi* 
fupraverticem)erkiftiul altimdouna parte major quarnalti- 
*udo bti)us,(five pars ilia finita fit five infinfca; J ubi autem tm * 
meras partium altkudiais bujui fupponitur 00 , eric in ill* 
o° 4- r, vel fi bujus altitudo A, erit illius A + <£ A, fi illiu* A 
(quod nog poncrefolcrnuO erithujos A— &> A, quod tame* 
( in in&iitii } tantundem valet ob diffcrentitra infinite par* 

Ufll. 

DumverodifFeretttiam infinite parvatn, pro nulla haben- 
damdicimus: eaute hoc accipiendumeffeneq* enimidubjq^ 
obtinet, fed aliquandolapftii occafioncm praebct. Com enim 
infinite parvura infinities multiplicamr 5 aflurgit normunqxiata 
quantitai fatif magna, neripe Ula ipfa cujui iua fait aliquot* 
para utut infinite parva.- Nam & x^x 1 h & Ax •» 




-$L 
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Exfempldm oftendimus in SchoL prop. 13.$! tnim fin fig* 
1 fc a ) concluderet qui* , quoniam* infinitorum parallelo- 
gram oiorutn latera ( re&am VB conftituentia) & trapesio* 
rum latera f camplcntia re&am VS ) ligillatim fumpta non ni- 
fi differentia infinite parti abinriccmdifferant (cum taao hzc 
quaro ilia line infinite parra,quippe £ rcftarum VB, VS,) earn 
igitur contemttendameffe, ipfaq* parallelogrammorom atq$ 
trapeaiorii latera dicenda #qaalia,8e proptcrca(cum exaequali- 
um xquallbus additione aggregata fint atqualia ) infinita hzc 
infinitisillii zqualiajhoceft^otam VS f aequalem effetoti VB: 
inanifeftuseffetparalogifmus, (in quern tamenlapfus eft ad- 
modum proclivis , ni caveatur : ) Qaamvit cnim differentiae 
fint figillatiro infinite- parvae, (nempc <£> VS — £ VB) om- 
nium tamen ( numero infinitorum) aggregatum fat notabilecn 
habet magnitudinem, nempc VS-* VB. 

At interim cadem parallelogramma atq,- trapezia ( fi arearn 
fpe&fcmus) nonmodofigillatim fumpta diffcrentiam habenc 
infinite parvamj fed & eorum aggregatum & aggrcgatum bo- 
rum ( hoc eft infinita ilia paralielogramma fimui cfampta, atqj 
infinita h«c trapezia) differentia non nifi infinite parva ab in- 
viccm diffcrunt * quod de ipforum lateribus non obtinet. 

Difcriminii ratio haec eft : Quoniam ubi de lateribus com. 
parandisagitur, quamvis in binis quibuflibet refpeftive fiimp- 
us differentia minor eft quo major eft omnium numeral, at in 
eadem fempcr ratione qua fingul* differentiae minuuatur , dif- 
ferentiarum nuracrus augetur; adedq* differentiaram aggrega- 
tum dividendo non minuitur. At ubi de areh agkar y non ma- 
do binorum ( traperii & parallelogrammi) refpeftive fumpto- 
rum differentiae lingute roinuuntur fedfc omnium aggrega- 
tum* & quidem quo plures fint differentia co mini* tft omni-. 
ujnaggregatum, donee tandem non modo a fingulis fingula, 
C quod demonftraffe non fufficerct) fed & ab omnibus omnia 
differant fpacio infinite- par vo D ut ex dcroonftrationibus liquet- 
Atq^hJecaliquantofufiusnotaiTe operae pretium duxi > quoni- 
am hie loci nonnull os lapfui product animadverti. 

Neautemhincaliquidpericuli qui* fufpicetur duronosal- 
titudinem figure cu juflibet accuratam , atq^eandem altyuor* 
fui parte infimtc-parva au&am , pcrindc habemu* »: hoc 
umiffi fat fecuros reddat, quod, caeteris paribus, auaio altitu* 

Y y 2 dmls 
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dinifr figurae cujuflibet (five planae five folidae) non nifi in ea- 
dem radoneaugetipliiuaream live magnicudinem; adcoq^ uhi 
altitudinis augmentum eft non nil] aljquota fui parte infinite-: 
pa« vi,eric etiam codus ftgur* hon niii in eadem ratione auftio; 
hoc eft aliquota parte fui infinite parva^five ^ tonus figurs* 
qiod ( cum non inanities^ fed (tmel tamum fumatur) omni 
ailignabilifpacio minus erh,adcoq5 pro nulfo habendum. 

•Sin tandem quaeratur, cur ego figurarum inferipdonem, pa* 
tius quam circumfcriptionem r cligerim; adeoq* ab o pouus 
quam ab i,uWq; fere inchoaveriro* prxferdm cum figure cir- 
cumfcripra ( non uno gradu fupra verdcem condnuata , ut ab 
o incipiac, fed potius ab I J eandem. faabeat praccife & balin & 
akkudinem rum ea cuiadferibitur, five in feric primanorom, 
five fecundanorum, aut aliorum (equcntiumj item five finita fit 
fiveinfinitaferies? 

Dicimus : Poffe quidem id quod agimus utcovis modo fieri, 
nempe vel perfigurarum i ifcripdonem vel circumfcriptionem 
( quod 8c fupra monuimus ad prop. 43. quae tod huic Scholio 
anfam dedit, cu'jus quidem pars magna tradi cidus non potait t 
ut quae a prepofidone prpxirac precedent* dcpendeat 9 (adeoq; * 
veibi gratia, feries primanorum indifferenter defignari , per i, 
3 y 3,8cc. vel per o^i^&c. nam terminus primus o reliquo urn 
quanticad nihil addit. Et quidem ego jam olim utroq; mode 
lemmata mea ordinaveram , ut ut aherutrum demonftrationi- 
busnoftrisfufficerct, quapropterleftorem utroq; onerandum 
non cenfuh prxferdm cum ego Series infinitas maxime fpefta- 
bam, finitis vix aiicer quam lemmatum inflar ,ad infinitorum 
theoremataufus. 

Ac interim figurae circumfcriptac ,fi res accuratius perpend a- 
tur 3 non magis conpjruunt fig iris i (lis quibus circumfcribuntur, 
quam inferiptae: Nam vcrbi gratia, inferipta cum cxpofit* 
congruit altitudine & verticis latitucune,fed quoad bafin f hod 
eft Iatitudinem in imo) differs eadem inicripra uno infra bafin 
gradu continuata ( vel circumfcripta fie condnuata fupra ver- 
ticem) convenic expofitae quoad bafin 8c verticil Iatitudinem 
fed quoad alckudinem diffcrt; circumfcripta vero C non con- 
tinuata) eonvenit quidem expofitse quoad bafin & altitudi- 
nem, fed non quoad Iatitudinem verticis , quippe in altera eft 
e in altera i. 

Cum: 
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Prop. 1 82. Arithmetic 4 Infinitorttm. 157 

Cum itaq; admodum fe indifferenter habebant ad negotium 
no ft rum figurae irifcriptae & circuni(cripta& 5 roallem ego (erKS 
noftrasabo quam ab 1 inchoare : partim quod illud,utut 
infrriptioncm potius refcrre videatur,titrifq; tamen accomroo- 
daripoffit, (ut jan^diftum cft 3 }prout vtl fupra vertices vel . 
infra bafin fuppqnatur continuari: partim quod hoc pa&o 
C propter minimi termini nuliitatem) extrcraorum aggrega- 
tum idem (it atq; terminus maximus: praefertim vero ut po(- 
fim, fine longp vcrborum ambitu^ feriei primanorum appclla* 
tione comprchenderc non modo 0,1,2,5^ &c, fed & o, 2, 4, 6> 
Itc, veio^,6,9)&c,velo,4)S $ i2 9 &c > fimilc(q; alias aboin- 
choatas quicunq^ fit terminus fecundus; & (lib ferie fecundano* 
rum nomine, non modo o, 1,4 ,9, &c. fed & o, 2,8 9 i8» &c, vcl 
0,3, ia,27,fcc. fimilefq; : & pariter in feriebus fequcntibus. 

Siquis autem mallet ab 1 9 (eries inchoare , poterit ad htwlc* 
modum lemmata ordiaarc. 

Ad feriem primanorum; 

ol t 

iti= a a^A 

a + 2** = a 5 + 3 — 



•* 



oti-H + 3 x .»1*>3. _ x 

3 + 3 + 3 + 3 — * 4 + 4 + 4—* 

Q4 i+*l3l4 , i>2*3*4 ■ 

4 + 4 + 4 + 4+4 s=i 5 + 5+5+5 "" * , 

S + 5 + 5+5^5+5 * 6 + 6 + d + 6 + * ■* * 
8tc. &c 

Y y J Auc 
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158 Arithmetic* tnfinitmm. Prop.l8« 

Aut etiam , 

2 + 2 — »- ♦ 2 + 2 = t+i 

o+*t* i+A±i 

3 + j + 3=I~i fKITj-ft+i . 

°lL+* + J . 1+2+3+4 

4 + 4 + 4 + 4 = *~* 4 T r 4 't- 4 *^=t + t 

5 + 5+5 + 5+5 -i M »» 5 + 5 + 5 + 5 + 5 = i + »t 
Itc. ace 

Ad (eriem Secundanoram; 

q+i • . • 

i + i-i+i i=t~4 

2*L*4 , 14-4 

4 + 4*4 e= **i* ^t?=i""4 

rJWrrM 1< +16+76-4-4 

_£4 L l+__4j L £j L if_ . I+44 . p + I< 

16+16 +164 i6 + 16 -T+ji iT+ a5 + *s +2< = i -it 

Auc etiam 

4+4 a -*♦ 4~+" 4 " = i+4 



Q +I+4 



i + 4» 



p + p+^-T-ff plSj-lt^ 

-°£i+4+_9_, I+4+9+I6 

i6+i6fi6*i6— »-.n 16 + 16+16+16-i + J! ^ 

« + »+?4 + P+i6 i + 4+9+i<+2< 

&c - &c. 

Ad 



P. i8i. * Arithmetic a Infimtorum, 159 

Ad feriem Tertiaaorum. 
0*1 

7+7i=+i . i = i-i 

4- it 8 _I_fJ x 
ITsTg^A + i 27 + 27 s * * *** 

04 1 + 84 27 o + ij; 8 4-?7 _ x x 

27 427 + 27+27 * «* 64464-464 + 64 * ""** 

o t 1 4 8 4- 17 +64 . x 1 + 8 4- 27 * 64 , 
^4 + 64 +64 +64 +64 — *+" \%^.\%s\\%%\\i^i ~.*£ 
8tc. &c. 

Et fimiliter ad feriet fequentel, quibiw reecnfendil abflinco 
ne Cm prolixus. Poterit, fi lubet , leftor non roagno negotio 
vel haec ipfa lemmata in theorem ata fortnare, vel alia his (imi- 
lia fequcntibui feriebus aptare, fi ad ea quae jam tradidimiu at- 

Sed & aliui adhuc erf ( fi tarietata le&or deleftetur ) fcrie» 
has ordinandi tnodui, qui etiam aliquando non raimu erit ac- 
commodai: Si nempe nee ab o ( ut in figurii inferiptis.) nee ab 

1 ( ut in figuris circumfcriptia) ftd ab intermedia quantitate, 
rata i , feriei inchoetur, ( adtoq; figuram reprefentet qux in- 
fcriptasfc circumscripta: eft intermedia, five major quam in- 
fcripta 8c minor qaamcircumfcripta.O Ut fit, verbi gratia , fe» 
rie» primanorum i + 1 i ** i + 3* *c. ** ( quod eodem re- 
cidit) ? * 5 + 5 * 7 * c * ^^S- c " njroa » c <nt ordinandunit 
pro ferie primanorum. 

X 

T+T'~* 4*4 * 

i+*ilii. i JLli±5j_x ; 



fcc 
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%6o Arithmetic* Infinitorum. Prop. 18 a 

Acq ihicquidem modus omnium optime convciiit prop. 15* 
16, ubi figuram Spirali adjacemcm cum Parabolica compara- 
mus. Nam fi,in figura fpirali, duftis quotlibet rcftis MT an* 
gulos facientibus continuos invicem zquales, fi in fmgulis fpa- 
ciesfeftoresinfcribifupponantur^erunt eorum arcus, tit p,ij 
2, 3>&cj fincircumfcribijUti,*^, 4, 8tc 5 fivero itaabfcribi 
ut feftorum arcus a fpirali bi- 
(eceotur, crunt ut \ , 1 \ y 2 J , 
3iv&c, vel ut 1,3,5,7,80;. 
( nernpe ut differentiae nume* 
rorum quadraticorum: ) adeoq; 
fi arcus illi ("five numcro infi- 
nitinvefiniti, quamvi? ibidem 
de infinkis tantummodo verba 
fa&afint, adeoq*, banc curioii- 
tatem illic omittendam duxe- 
rim,,) fupponantur in re&um 
extendi & invicem continuari, 
ut fiant totidem fegmenta dia- 

ametri parabola ( continue pofitaj ) undc evadant diamctri in- 
tercepts i,"4,9 9 I6» &c. (nam i + 5==4f I+3 t 5===9i 
{kcjquibusconveniant ordinacim-applicatac (quippc india- 
mctrorumrationefubdupIicata)qu*erunt ad invicem, at i; 
2,3,4, &c, hoc eftutipfaerefte MT,MT,&c, in figura fpirali 
vera per fimHium feftorum terminos tranfeuntes. 

Atq; hoc pafto comparare licet, fton modo figuram ex fefto- 
ribu* numcro infinitis (quod nos illic fccimas)fed etiam ex nu- 
mcro fiititis conflatam, fpirali adjacentem, ctwn figura ex toti- 
dem parallelograinmis ad jacente parabolac. Quod quidem (fi- 
ne nova figura)fatis intelligi potent. Si illi fcftorum arcus po- 
nantur 1 tf^a^^&cjradii verofipfis proportionates)! ^lor, 
&c;crunt feftorcs lar, 9 « r, 2^ * r,&c.f ncrope femiflts parallel 
logrammorS radiu & arcybu* refpeftivis contentorS.) Suroptu 
item in parabolas diametro contiriuis fegmentis i *, 3 a > % ^&c. 
adeoq; diamerri* intercepts 1 a, 4 «, ( = 1 i + 3 a y ) 9 i(^ 44 
+ 5 a) &c 5 &ordinidm-applicaMsqu«ilIisdiametris conv^nu 
am ( in diamerrorumjratione fubduplicata) 2 r, 4 r, 6 r , &c, 
(quaefpacia abfeindant non arque alta, fid quorum aUicudil 
lies fine arithmecice proportionate, ut 1,3,5, &c. ut pateu) 
parallelogramma f paciis iliis iqferipta crunt n x e r, 3 * x 2r, 
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54x4^ &c, vel oj^r, 6 tf r 5 ao^r^&c; circumfcripta, crime 
i dX2r, 3 4+4T 5*5 *x6 r , &c, ved 20,12^, 30 <*r 3 8cc$ 
hi* autem intermedia partim infer ipta parcim circumfcripta 
■f quae nempe cam habent latudinem quae eft arithmctice me- 
dia inter doasordinatim-applicatas (patium tcrminantes^) Tel 
( quod tantundem valebit) inferipta trapezia^ crunt 1 a x 1 r> 
34x3 r, 5-«x-5f 9 &c , vcl 1 4r,9fr ,i5«r, &c, expoii- 
tis feftoribus (igillatlm aequalia : 5s n<mpe quorum arcus fune 
parallelogranvmorura ahitudjnibus (hoc eft , legmentis dia- 
mctri parabolas ) aequales, radii vero lacitudinum parallelo- 
grammorumdupli.- vcl, fi feftorum radii lint parallelogram- 
morum illorum latkudi»ibusaequalcs,eiunt parallclogramma 
fc&orumdupla, 

Sed cempus eft ut prolixo Scholio fincm imponam; quod^cur 
in hunc locum rcjeccrim,fapra diftura eft* 

PROP. CLXXX1U. theorem*. 



LAtus numeri Figurati ctijuflibet > in qualibet 
ferie Tabelbe expofitae (prop. 132.) quoufi}* 
Hbct continuandae 5 ad fuum ilium numerum 
JFiguratum? ration era habet cognitam . 

Nempe earn quam iiidicat prop, prxecd. 
-'.. PROP. CLXXX1V. fhmnuu 

ET propter** > Scries fequcntes in pramifla tabella 
quoufqs libct ctintmuata., non^erit difficile inter- 
polare. 

Nempe, invento per prop. i8*,cujtifq;propriocharaScre, 
fiat interpolatio ut in prop. 175 > 176, 18 u 

Z z • TabcIJa 
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Prop. 185. Arithmetic a fiipnitorum. 163 

Velalitercxpeditus. Poftquamper prop 170, 175, Sec. in 
terpolatio ferierum tam tranfverfarum quam erc&arum ali' 
quoufq;incej>W*ft, licet tam ultertys^ontinuace quoofq; li.bet 
fola additionenuroerorum jam inventoruro 5 nam non modo 
. numeri tabellx prop. 132. ( prout ibidem moauimut J (td 8e 
quiinterpolationekBBiifcewur,fiunt exduobui aliw additis, 
altera fuperiu* altero. ad finiftranj, C &P n qu"'^" 1 proximis , «t 
in prop. 13?. fed, propter loca jam Jnterpolata.) poft Hnum 
locum interjeaom pofitis tft animadvertenti pawbit. • 

Quod aatem de interpolatione uniu« in finguin f pact* loci, 
in propofitionibusaliqtrot praced^ntiba*. j*m diflw «», em n* 
ad duorum vel trium pluriumve interpafiuonem > wutatw 
niutandis, facile accommodari poterunt. 

SCH0L1VM. 

NotwdumMc, totum hoc interpofationts negotiant, hue 
ofqipfaftitu8S,perfici poflfe f etiam fi>K intends cujufq; fo 




«rccu>> « i«« ««••»». „iterpoiationibu$ i 

fat relatia. Verttm com fingularum ferierum chara&ere» inve- 
ftigare.rei effetnoninjucunda, &leaori forfannon ingrata: 
placuit ea potius quam habetit methodo incedere. ^ 

Cumaotcm ^pemwum eft,paw» intercalation* facta 
in ftagoli* firwbua tam ereftw *uam tranfTerrnTabeU* prop. 

»5i7npva»jan»«nwfi fleferie,i P6 $inter P ofiu *. ; n . ondom }*' 
mencompreta«,Cd|iiante$. Itqpidcinlociwiire C«ota CM «*- 
figninre) quem qqatn maxfcne fcppletum vettwn, *«met adtoe 
vacant. Si autmvelunu»«mcui*:iHii tocw foppkr* datwn 
fit, 8t reliqui non difficulter fuppleri poternnt} nt ex prop. 1 85. 

deincept patebit. ... . r • u... 

Cum woTabella prop. 132. jam habetur novis fern bus 
interpolata, ut inter jeftaeieriea faos habeant tituloi gntatc- 
ne*emilliu« tabcllx accommodatoi , ©bfervanda cnftzcic- 
quensPropofitio.' 

Z t % PROP. 
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PROP- CLXXXV. Ihwem*.. 



SI feriebus Tabett* prop. 132. nova imerferati* 
tuf feries r ut (uum quseqs debitum fortiatur 
titulum^obfcrvandifunt indices potcftatum \U 
lie appofitariins *aeq* potentates funt interponend^ 
quarum indices cum illarum indicibus debitam ana- 
logiam retineat* 

Puta, cum potcftatcs, in famraitate Tabeltae iflRii , re pert* 
indices habeant, o, 1, a, j, 4. &e. intcrpolatione unius loci 
ubivis jam fa&a ,. potcftatum apponendarum indices crunfc 
H-ifO,i,i,ii:,2, ai, 3,3J,4. &c. 

Item cum poteftaturn illic ad'marginem appoutarum indices 
fiat £,i,i:,f,4, &c - fcu o 3 t,f,t,t, fcc. potcftatum 
j"*m appofitarum indices crunt — f,£ ,t jf ,7 ,1, f 5 f,f,f , 
&c fvcl pro ^f,fubftituas, •-£., ?cl ~£, vel ^-z ) tan . 
tuqdem enim valent.^ 

Adeoqj Tabella ilia jam iaterpolata fie (e habebit; 

Siinfinita feries ^Equalium mut&etur analoga ferie 
Primanorum^ vel Secundanorum 3 aut Tertianorutn^ 
&c. Refidaaj eorumqy Quadrata 5 Cubi , 8cc. cam ra- 
tionem habebunt ad ^Ecjualium feriem congruanv 
quam habet unitas ad numcros Tabell* feqycnus* 
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Quadrarorum, 



Primanorum. 



Quadr. Subtcrt. 



Subfecundanor. 



S' 



Qu: Subquintan. 
Subcertianoram. 
Qi Subfeptiman. 
iSubquartanor. 
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2 3 M* 



Qr 

.9. 



ya 



31 

*o.i 



Et fie dcinceps. 



: SCHOLIA: 
Atq$ hie jam notare licet alteram ctiam ftriem earum qua- 
rum in Scholiis prop. 1*5 & 168. nempe earn quam prop. 1 1&' 
H 1 2 1 prius tratfidcranj, etiam in hat ipfa Tabella iBCJBipc€ki>v r 
toprodirc- in lerie nempe cranfvciia tcrtia, 

PROP- CLXXXVL fbeorema. 
1 L3lnc pat et , quod Series infinita radicum univerfali- 
■■*-* urn, ad feriem totidcm^)qualiunijrationem ha?- 
bcrc poteft fatis explicabilenv 

Nempe per Tabellam prop, praeccd. eric; 

Z 2 J, </q, 
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Vus i/K - <Ja: 
jjur: VR fc-Vi: 

y«: VR,«— Va 

&c. ad 
V:VR-VR.' 



.JAVqqR 



Refidtia 

Va - v* 

v'R. - \ : b 

VR — Vc 

Sccad 

VR-VR 
iAvR 



*J q Caboram. 
•vWR' - 3vK A a + WR«* -V'-'r 
V«:VB.' - 3vR*fr+3vRi* ~Vi>': 
Vk-vR 1 - 3vR*cf3vRc*~v'e': 

&c ufq; ad 

■vWR' -^VR' 4-3V R' ~VR' : 
^""""""^ATq^R 7 ""^^ 



V g Reliduorun. 
</«</' R^'a 

&c ad 






vcl $ AV*R 



Refidua 



v J K 



p-V*4 



v r R-VV 

&c ad 
V*R-v J R 



iiAv"R 



Vq. Ctibomm. 
•vWR' -3v , R*« + 3v»Rr*-v' , <J i : 

^V'R' - 3 . 'K*4 1 3 v'R^ h-v'A': 
^« V'R'-. 3VRV+ 3^'Rc*- y" (•: 

&c ufq; ad 
*W'ft*~ 3v'a*R'-**V RR* + ^R X : 

~^av~rT=;«a7r~~ 

1 |fAV*R*=JfAv'R 



Ec pari modo in quibufvis aliis iftiai Tabellxicricbas in qui- 
jwn intprpolatio pcrfeda $ft. ' 

V Adrog; nihil dire ft ad idem in rettqak (crkbw perficiendum 
( 8c fpeciatim ad quadranduoi circulum) will at methodui fup- 
plendi loca vacua reperiatur.vel ("quod eodem recidicj utferie- 
ruroiftarumpropriuscharafterinvcniatur. Ec quidem quajn- 
vit non otwiuhi fie interpofitarutn ferieram charaftcrea 
!avenioe,caraen, qoara habent jilt ad invicera rationem, ex 
pop. teq. iBnocefcct : ut fiqua poffimui arte coram unura 
inveoirc, fUtim iavenientur &rcliqui. 



PROP. 
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P. 1 87* Arithmetic a Infimtorum. 167 

PRO P. CLXXXV1L Thtmml 

IN Tabellaprop. 184. Ut, pofito feriei fccundae, 
hoc eft , parium prima?, chara&ere 1 , re* 
liquarum ex paribus chara&eres fiunt continui 
multiplicationc nutnirorum \ x - * Lil *U* x*i* 

&c_ (ut diftum eft prop.178 J vel (quod tantundem 

valet) 1* -5-* — ^— *~ — * ^8 — &c * flc > P° fito 
fcrfciprimx (impariuniJcbara6tereA s rcfi^uatume^ 
irmparibus chara&eres fiunt continud muitjplicaticne 

numerorum Ax — j — x - — * —^ & c# ^ 

deoc[5 ex horuxn uno cpgnito innotefcentftatim & rc- 
liqui. 

Nam id pefiulat analogia progreflionis Arithmetic* , quae fir 
in Numeratortbut & in Dcnominatoribus confpicittir. Atq* 
id ipfum comprobat iudu&io locormn omnium qui'complcn- 
tur$ ucnoir fit dubiom quin & idem dc vacui* credendum 
fit. 

Adcoq; ex isipariuni chmforil>uj,uaocognito inaotefcent 
etiamfcrcliqui. 

PROP, CLXXXVIII. 7bwm*. 

IN fiogulis fcjlebus Tabellsc prop. i84*Sipri- 
tnuster minus dicatur A , fecundus ( hoe eft, pri- 
mus parium,) 1. Reliqui omnes ejufdem fcrici' 
(tam pares quam impar«)fiunt continua, multiplica^ 
tipnfe Bumerorum fcqucntium. Nompc 

\ ittgarcr 
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1 68 Arithmetic** Ivfimtorum. 
Impares. 



Pares* 



Plop. 189 



T . M 0x2* 4x6x8 &c. 

In prima Ax * — =• 

r 1x3 ,,5x7x9 &c. 

in fecund, A x l*3 M «7«9, frc. 
1.X3 ^5x7x0 &c. 

Intertia A^^ x<x8, °? c V. 
1 *3* 5 *7*9>8«c. il 

lnquartaAxiJLlJ^ilLL!^-'| 
^ 1 *3*5 *7*9 &c* / 

f«^.,:^-A 4^6* 8xiox i2.Spc 
InquinuAx ^ ^^ ^ &cj 

In fexta A ^^^g ^ iixi?^ 
* ^ • - Ix 3*5 *7 x 9 &c. 

Inftpdm.Ax^f K10 -^^^ 

^ 1*5*5 * ?*P &cj 

Et fie deinceps. 



1 1^ 1^.3 M.?1ZJL* &c 
2 x^* 6x 8 xio &c 

?. x 4. x 6 x 8 x V o &c 

Ix ^— •■ . m 

2 x 4x6x8 * j Jj C 

I * 3 * * x 7 *,9 * 1 1 frc 

• 2x4x6 ^8 x io &e 
4x6x8 x iox 1 2 ice 
2x~4x6x 8 x 10 &c 
<5 x7xgxn* 13 & c . 



I* 



J* 4 — ' — > 



2*4*6 x 8 xio &c, 
J U 2*4x6 *8 xio &c t 



7x9x11 x 13x15 &c. 

* . 2x4* tf ■* 8* io&c. 

8xiO*I2X 14 x 16 $tc. K 



I* 



2x4x6 xTxio &c. 



Probabiturharcexpraecedeme, Ycl etiam (utprscedeos) 
ex analogic progreffionis Arithmetical Et quidem* intfuiftioije 
comprobatuHn iocis omnibus repletisj at non fie dubium quia 
idem de vacuis etiam credendum fit. 

Si quis autem haeiitat de imparibus ferici primse 3 
(qnosaio fieri tx continua multiplicatione numcrorum 



A 0*2x4*6*8 &c \ 
A * : , ~- J 



nempe, ne 6 ciphra (juae iftic con- 



* ' fJ i*3 *$*7x.!? &c # 
fpicitur, totam concinuam mu lei plica tionem, qaantacunq; fu- 
eric, penitut deftruat, faciatq; omnes iftius feriei termine* eva- 
nefcerein o ciphram feu Nihil: Sciendum eft , inde huic malo 
caatum'etfequdd terminus A in Jftaferie fit 00 Infinitum (pro- 
utfuperiusoftendiams in Scholusad.prop. 166.) adeoq; njfi 
fequere^ur o 'ad ipfius 09 vires minuendas)excreviiTent omnes 
iftius iVHei termini in 00 Infinitum. Sedeorum alteram alteri- 
usmalo medetur commode,- Quamris enim 00 xo son ali- 

quein 
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^Prop.'lt?. Arithmetic* IttfinHirum " t$9 

qucm determinate numcrum defignct ( et propterea nthil inde 
•ccrtidereHquis quantitations concludipofltf,) pottft tamen 
>quafivirtualiterai]ufvisnumeri vicci fubire. Nam quicunq^ 
nutferus per oo dividatur 5 qiiouentem dabft o, et contra. Puta 
*o)i(o.o.) I (••.^JaC 0.0^2(00 .0O3C0.OJ3C °o, 
fct lie dequotis alio: Etpropterea (cum Divijer in gyotien- 
tem duftui reftituere debeat numerum Vividendum ) effet oexo 
t T vel 00 x = 2, vel o*xo » 3$ Et fie dequovis alio 

numero. * . 

PROP. CIXXX1X. Theorem*. 

Hlncfequitur^quod Si cxTabcllae prop, 184. locis 
vacuis unus quilibct numcro ncto fuppleatur, e- 
runt 8c rdiqui omnes cogniti. 

VerbigratiSj fi numeral hac not a D defignarus fupponatut, 
cognituij reliqui omnei ctiam cognofcentur 5 quintmpc earn 
habent ad ilium rationcm quae bicfubtui i indigitatur. 




_____^„_j- - * - — 

I ilia] i \ .iaiii 




fa!" |»a H fog *»;«*,! n *ff$ 



a * 

A * — TT 



- . . . ' - ' i ..--« i I Kill 1 



15 

— r~*- 48 



6 «- 4» 

16^+6^*561^16^15 



____ ill - L" "V"- I* x — "" ~"io5 — 

— — " ' r ~" Wi6i*^96 l *+I76l a t > ;6i 

«- ■ — : -» 

Totus 



A a a 
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*7© Arithmetic* lnfimtorum. Prop, if*. 

Tctiupraceflaidcoiofiftraturcxprop. praced. 

Nonandum autem 8c hie numerura qurmvis intermedium ag» 
gregatum effe ex duobag alcero furfum alteroad dexcraoi (an 
proximis, fed poft a nam intermifium, J pofitis. 

Cujufq; fcrici charaderem f quatenus per prep. 1S1 inno- 
tefck,)lihmitetiam adjungere, quo cocliai pcrfpkiat le&or 
qiioufq; rem pcrduxirmis, 

SCHOLIVM. 
Atq; haftenui quidem rem perdu xifle Yideamtir fatis fclicii 
tfr. tarum hie tandem hasret aqua. Neq? enUn?id*o*qtjo> 
pa&o poflim vcl quaotjeatera a rcperire , > vel charaftererw £e- 
riei A. C&- propterea, nee chtrafterea ferieruoi imparhina 
penicut affequi, licet eorum ad in vice m rationes cognofcantur* 
nee imparium ferienun locos impares 2 quanovis 8c horum eti- 
amcognofcanturqtias habenc ad inficem rationes.) Quan- 
quam enimii nurtieri lacerales fint lintcgr^ puta i,*^, 4, ftci 
nota eritquanthas A, puta 1, 1 5 1 , |J , &c. non tamen facile 
eft deprehende're qua pa&o fior»m RUiacromai ad fcos cclpe- 
Slvr numeral lateralis ratia potfit uni iliqaazqdatione «c- 
pHcarir undek F*liq*mlatef4bufr ( kcomm tmpartttm) i,i, 
^Sccaccosunodari polfit fua quantitai A.Quanquani enim hkic 
(pet non cxigua vtfa eft affuMiflfcjhibrfcm tamen quero ptx nta- 
nibus habemus Proteus can* hie qtiam fwpcrfnt non raro elap- 
fos fpem fefcltit. Qyem autem & kic compncnenoi vultum 
oftci>deiic,nQtierit f ortaflis in^ratirm appofuiffe. Ncnape--— . , 

PROP/CLXXXSL ihmtnuu 

N feri^quaxta^ (fiveiw»m feearv&t, ) cqjhi* nu- 
meric alteoifc femptt ( in locis paribus) 1/2, 3^ 
5* Sic. fiutft cdotiffua qwTtipDcaiiQnc. ijmajcro- w 
ru mfcarationaiai i*f *ix$ **, &c, feu i*l i/Jx- 1 * 
&c v fc ,C in kckiinovi^ci^) t , f A , ft *e. ex tuuhiplic^m: . 
i x i x f x 1 ■ x f , 8w,- Sf 3 pfoprtr 4ntcr«fatbocm t^tijji j^ 
fingulisfp^cKs numeric {tit exlocfstaiB 'parfbbdjtun* 
imparibuMntermiftis una fiat (cries, j qu^Iibet ratio- 
nam j inquas continue multiplicatur terminus tam 

pariuim 

Digitized by VjjOOQIC 



Prop.lpo. Jhrithmetied I#finiti>r%m. 171 

parium quam imparium primus -, if! birtasdirirRenda 
eft, (mm b verbi gratia, ratio 1 ad 2 Compoiita eft ex 
ratione 1 ad i i ad 1 i ad 5, ) hoc modo 

1 x J * £' * I &e« 

i x{ x J )if * i,xf * « * f * * 

<y*Y>J %^V^ L/*Y^ O^vSJ 

In ferie fexta, (five, parium tertia,> fi idem facfea* 
dam fit? diftribuenda> eft quaelibet ratio item in birias, 
fed quarum utraqi eft cxduabus compofitaj ad hiinc 
DQoduoi. 

t x i * % » H &c. 

rwwn r^/s^-v r^A^r> rww>^ 

ax4 ix) 1x4 jx^ 4x6 5*7*6x8 7*9 «*. 

W P V***J K*<7\r%J U^N^W 
_ t x I * * * f . 8re- y 

Nempe, dirifa priusquilibet ratione in quaternas, 
>, * 5x4x5x6 _ 4x5x 6x7 # 

(*■» 6— llt^r^j V*S—yr^x6* E tfi Cf » ce- 
teris ) .& turn diftritatfonc altcmatim fa&a in biaa* 
dalles. 

tn (erie'O&ava ( five parium quarra ) diftribttcHda 
eft quadibct ratio item in binas, fed quartim utwqs eft 
ex ternis compoifta * D fib • 

1 x i * H kc # 

1 X3X5 a«4*6 n £*s«7 x 4x6x8 ^.X7 yg 6x8x^10 
2x4x6*1 X3X5 2x4x6 3*5*7 * 4 *6* 8*5*7^ ^ 

ii * i * If *& 

Ncmpe^divifiLprinsqualibet ratione in fcnas> (pvtoi 

A *a a . *„ 
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a JH 4 M S X(H 7 X8 4 M <;X <M 7 h.|wj \ 

* 1H 3 X 4 X 5 K 6 K 7 * & » * J H 4 K 5 M 6 K 7 M tf>*C.) 

quae poftca diftribuenda funt aUerriatkn in dua* 
clafles! 

Et fimiliter in fcrie Decima, Duodecima, &c. divK 
denda qaaelibet ratio in Oftonas, Denas> &c. quae al* 
ternatim diftribuendse funt inAuas clafles. 

C In fcrie autem Secunda ( five parium Primal nul- 
la rationum divifipne opus cft 5 fed cum omnes (ratea- 
dem aequalitatis ratio, five i'3 eadcnor illt eft &: ubiq; 
interponenda, nam $ x f = f ;. ) 

Verum fiin feriebiis Imparibiis illiid aggrediamurj; 
nernpe ut qua?libet ratio in duas (aequabiliter progre- 
dicndb,) diftribaatur3 res non ita feliciter fuccedifc 

Nam (verb! gratiajjeum fcx analog!* rcliqgarum;) rationed 
fcrici Quints dividend* eflent in cernas, Septimx in quinas,fcc. 
(nuraero temper rraparcsO non poteft fieri ifta xquabilis ea- 
ram diftributio in duas clafles qus ad debitam interpolation 
ncm requiritur, 

Tota propofitioCinfpeaa Tabella J,fatis per fc patct anj- 
nadvertenti- 

Res aliqnanto claritis fortafle pateblc ubi ferierum aliquot 
rationes in binas, terna*, quaternat, &c. C prouc ferie* quaelibet : 
poftulat) divifero. Nempc 

In fcrie quarnu 



Jnferi 



c tenia. 






1- 






.a 
■a 



.a 



a. 



a ; 



.a- 






f=t 



a 2*3 



1 - 



j - 



J#f 



a 



.a 

•a 



<8, 



4 6x7 
^ 9*io 



I *2 

'3*4- 



a_ <*T 

*_8xp 

.* 7*8 



.** 
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In ferie quinta. . In ferie fexta. 



2x3x4 

a_ S * 6 *7 
*~~4x5x6 

*~6*>«8 



A _ « x 3*4 

x IX2XJ 



*_3*4 




u 9» io»ii a s== 7^x9 

j -~*~»7mo~ 



X5 X<_ f : 



»*3*4 X 5 

1x2x3*4 

3x3x4*5 4x5 x 6x7 

A . 5x6x7x8 1= 3x4x5x6 

*"~4 X 5 X * X 7 '" 6x7x8x9 
7 * 8x9x10 I — 5x6x7*8 

"=6x7x8x9 8 *9*10x11 

9» ioxii< ia *i«*7><b»ti?MO j 

*« = 8*9*10x11 



In ferie feptima. 

aX3X4x«;»6 
i 3 !_4_lI*_ilZ l ™ 1*2x3*4x5 
•—2x3*4*5x6 4 x<x6* 7 *8 

± 5 X _* X 7 X * X 9 »= 3*4*5x6x7 
* = 4X5x6x 7 *8" ^ 6x7x8x9x10 
t> ; 7x8x9x10x1 1 "—5 » (6*7x8x9 
^ = 6x7x8x9x10 8x9xio»iixij -. 

^ 9x10x11*12x 15 A i =7x8x9x10x11. 
. » — 8x9x10x11x11. 

In feriebut hifce Cqaantnmlibet comtointisj ct feqDentib«* ? 
©»mbiH,nottndum eft, Rationes cujofliber ex paribus feriei 
divjdi in alias numero pare* , q„a; propterea commode diftribui 
poflunt (utdiaamen^induasClafTes: cujuflibet antero ex 
fenebils unparibus, r«i«ne» dividi in alias numero impares.qux 
$ropjterea.iic diftribui non pofliint; . 

- , SCHOLWM. 

Siqaisantempatethuic malo medelam fads comraode ap- 
riicaripofle,dividendo rationes ftritrqainrs, feptimie.&c. 
gloninternas,quinas, &c. fed J infenas, denas,&c. (nempe 
5i t !f n ? 8 ' ^tinai, &O ut ha rationes (jam numeroparts) 
diftribui poffint in btnas claffcs: Res ncutiquam tx voto fucce. 
dec. Nam hoc qoid«m tanrundem eft acfi Rationes feriei quar- 
tx, fexta:, ottavae, 8tc, diridamur ( nbn m bfnas , qaaternas, 
Tcnas. &c, led) in quaternas, oftonaa, duodenas, 8cc. fit harms . 
P9«eafia«al<ernatiiBdiftribiitioindua«cl«fles. Qjodqaidem: 
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*74 Arithmetic* Inftnitdrnm. Prop. 19a 

fi fieret, *o* ipf* prodtrent ratione* qusfitae, ( qnas fapra ex- 
feibuiinui,) fed alias ab ipfis fatis dlvcrfx % at experiemi pate- 
bit. • • 

Ec qtiidtfn proctitis fum ut credaro (quod ct ab Initio fufpl- 
ettusfiim,) rationcm illamquam quxrimus taleoi effe qu* 
Donpotfrkftumeriscxprlnii juxtaallum adhuc recepcura no- 
tatiocu* modutn, tie quidem per late v a furda; ( quale quid in- 
tuit Schoteiuu», da radicibus jEquationum quamndam cub*- 
&Lr\imtinipbn9Apfcndite ad tra&atura de Organic* C^nicarum 
Se&umtW dc/ciipu#ot 3 idq; ad meotctD Vietxi, Carcefii, St alio- 
' rumO utiKCcflfe videamraliume]uftnodi rationcm explicaa- 
di nodum intcoducece, quam vd per numeros veros, vel etiana 
per lacera fqrda. 

Atq; hare quidem noftra five fentcntia > five conjeftara 
hificconfirmarividetur; Quoniam, ft,ut ferierum pacium quae- 
libet ( in Tabella prop. 184,) fijum habet appofitum charafte- 
renij ica & itnparium qnglibet c\o((nodi chara&erena na&a cf- 
fet; turn, m per charaft ores pari urn, rationcm inveftigari do- 
cuimui quam babec tries fiflita Primattomm, Secundanorum, 
Tertianomm, Qaartanorum, &c. ad fcrkm totirfem corum 
maximo ^qualium, f ia SchoJiis ad prop, ito ) itapcrcjuf- 
modi charafieerei fericrnm imparmm, firiitHter tnveftiganda vi- 
deretur ratio quam habet finiM (eriet Subiecandanorum *Sub- 
tertjanorum,&c. ad ft taicoitaud«haruro maximo i£quaK- 
qm • cur autetn hoc oaa fpcrandum fit, oftendiamt in Schotib 
«dpro,p« 165. 

Et propterea.qood in aliis Arithmctices negetifo fieri fofet; 
iHud & hie faciendum erit: oempc, ubi ad *AWw aRquid per. 
venitur, quod quidem fieri fuppoacndtrai eft, neeearara a#a 
fieri poteft ;excogitant modua aliqiwm exprimendi id quod fi- 
«ri fupponitnr ututfa&umaon fit* 

Atq; hoc quidem in Aritkafceticii opcrationibui otnoibvi 
refblutoriisufu venit. v. g, Infubduftione ; fi proporritar n«. 
merus major ex roinori au&cendu% puta 5 ex 2 } vt\ 2 er 15 quo- 
niam id aftu praeftari noa poteft , excogkamor numeri nega- 
trri quibus exprimatur ejpfettdi fuppotititi* (bbduftio, puta f 
a*— J, vel 1 — 2, vd * u 

IVi divilione; fi prapooacar atuneiut per allutn drtidendot 
quiipfumnoq.oictuuir^putt jpwi-i. omt hoeafhr pratftari 

non 



P. 190. Arithmetic* infimttrum. \f% 

non poflit, inventus eft modus ejufmodi fuppofttitiam divifio- 
nem indicandiadhancformani i>cli £L 

In extra&ionc Radicam 5 fi proponatur numeros refolvcn- 
das qui non fit; fai generis verc figuratus; verbi gratia , fi quae- 
ratur radix quadratica Humeri ix, quoniam radix ilia non po- 
teftullis Burnt ris fite incegrts fivefirafti* exponi, ideo invent* 
tft mcthodus cjufmodi Radicam fuppofiriuam utcunq) indican- 
di ad Ranc formam, Vi«, rt\t^i- 

Parker, in Progreffionc Gcometrica , putt 3, 6 9 ra.&c Si 
qtuerttur terminus novo* inter 3 8t 6 interponendus , dicetur 
ill* 3 V* vcl V18 rcl V:?^: Tel forte(quod tancundem valet) 
</: 2 «p: quod idem ell atq; explicatju* dicere , termini* medim 
iam $&6in fmteffl$m 3 A 1 a 3 &c. aut inter? & t in frcfftfiont 
1) 9» 4° i &c. ha fi inter 3, 6, interponendi tflent duo medu 
Geometrici, eflfet eorum prior Vc: 3 * $ * * .• vel Vc 54 vel po» 
tias 3 V« t, fncmpe 3 chifti in radicem cubicam comrcuniara- 
f ionif 2 ) ei he in ceteris. 

Sjautem Progrcffio Geometric* , quae fupponkur fieri ex 
cominua mahjjgjb&tione primi termini in nuweror quotlibet 
Aiviccm xquamP f puta 3^12,24, &c. ) ex eontidua roukn 
plicatione 3 Ka kim i&c) non Temper admict** terminot 
intermedSc* rationales: non mirandum eft fi neq, Hlud contm- 
gatin progreflionc faAa ex termini primi cominw oHihipITcar 
tione in quotlihct fuccedtntes numeroR inxqaak*,. fi*c crefcei*- 
tes five decrefcentes; f"puta i,3,tf,94,&c. txcoftuinfteimiUfc- 
plicam rfc a x 5 w 4 &c; vel 1 > £ 7 x l t -^J , See ex continue 
muhipHcatis 1 x}« jM|lkc. 

Quotiesautem hoc canoiigit, cum tttad verifrwanserii defig- 
nari non poflic (tent qttidem id is radicibius fordi* ^ quae rc«- 
dus erk modu^aJkpiiid ipfwre «nrunq>cxprifRfndi.Siigitur ut 
V^3 * t : fignificac utmimui mtdtym imr[% &6 mpnyuffii** 
XSecmenk* squsbtli ^^-ir&c* (cootiutae multiplicand* 3* "•' 
H a&c.) itam^: lit: fijgnifictc f'rmrntiir makur* mttr 1 <££! 
f^fr#^^a»eGw*r^ictfitTr#frrwM i*i x |\ &c- f critiirm raal>- 
tipHcafldo i-k f x £ 8tc) cnit Q*~ /nT: 1 t x : Et pvoptfire* 
(frtuiw efl>ad qutir-cmi Munm y mi <w nr* 1 ] i> Qtt» quidrm 
rfrit vcracircaliquadranira in nuRitrit, quatccutipjla nttmero- 
/ W« nature pacitur^ cxpticata. 

Ei quidcnv&nc itprogrtilionc Gcometrka atqu«bi% j 5 x* 5 
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48, &c. qtunquam qui terminum inter 3 & i 1 intermedium 
dicitV : 3 * I*- nondicendusent remiaru explicable, quoni- 
im terminus illc explicates dici poflit 6 ( efttnim V- 3 * 12: 
c= ^5j=6 attamen qui inter 3 8f 6 C in progreflione 3,65 
I2,8tc - ) terminum aflignat intermedium V: 3 h 6: (ve| 
•faltem V r$,aut 3 v' 2,^ rem fatis explicate dicenduscrit 3 quo- 
niam non poteft in vero numero aflignari : Ita qui in progredi- 
onc i, * J ,ffi , &c t terminum inrer 1 et s £ intermedium dick 
jit" - 1 1 f 1 : non f atis explicate rem tradit, dicere enim potuif- 
let 1 5 At qui inter 1 et £ medium terminum aflignat mT : 1 j £: 
fatis rem explicate dicendus eft , cum ifte terminus noapoifit 
veris numerii exprimi: adeoq; ftifficit fi utcunq; indicetur. 

Atqsinfupcr, ut V : 3 * 6: ( inprogrcffionej^iJj&c.,) 
VeWig* vel 3^*1 quamvis veris numeris cxplican non poteft 
accurate, poteft tamen quam proxime defignari; (puta major 
quam 4\U , minor tamen quam 4 *5 ; item major 
quam 42420) minor quam 4\M*7 5 kern major quam 
4**456*9, minor quam 4 124*640 ; et rk deincepi ) ita et 
Humerus a = nf: 1 { | : delignari poteft verit numerii quam 
proxime,Hcet non accurate s puta major qoBh 1^7* minor 
tamen quam i\**j item major quam .1 £-32 , et minor quam 
1 P733 ; item majorquami 1^73239 t €t minor quami fyj^ioj 
*t lie deinceps, prout Tel ex tabella noftra ( quod fequente 
propofitione oftenfurus fum ) vrletiam aliunde variis modit 
ccolligi poteft. 

Adeout nihil videam cue non ratio circuli ad Quadrarum 
circumfcriptum (vel etiam Ellipfeos ad circumfcriptum pa- 
raUelogrammura ) nempe ut 1 ad QsrfT; 1 1 £: vel Q=» 
* nr*. (hoc eft j ut 1 ad terminum medium intec let*- in 
progreffione I % \ -£ 8cc,) xque t% yyiw < explicari dicenda fit* 
atq ; ratio latent ad diagonium inquadrato, nempe ut 1 ad 
1 V2 ¥cl ad v m x 2 : ("hoc eft, ut 1 ad terminum medium in* 
ter let 2 in progreffione i 5 2,4,&c.) nifi quod haec notatio 
V* vel v 7 : 1 h 2 : jamdiu fuerit recepta ( fed quae ali^uando 
fuit nova; J noftra vcro jam primitus introdu&a, propter nor 
turn progrefljonis genus jam primum ( quod fciam) detc&uni» 
Sicut autem noratio nuncri furdi ( puta Vi&c J in Arith- 
tneticam introduxit methodum addendi, fubducendi, multi- 
plicand!, dividend!, &c. latera furdaj ita non eric difficile e'.u£- 

modi 
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Prop. 196- Arithmetic* Infinitdruw. 177 

modi operationes ad novum hunc noftrum notation!* modum 
appiicarcy quod tamen praefenris infthuti non eft. Non ignoro 
interim ad hancipfam notationem accuratius perficiendam 3 ap- 
ponendas effe notae nT diftinftioncs fuas,puta nT * , nT ', nr \ 
&c,prout indicaveric eel medium unicum, vel primum -duo- 
rain, trium, &c$ ficut 8c notae V fieri folet, puta V * 5 V J W A y 
&c t prouc defignat radicem quadraticam, vel cubicam, biqua- 
draticam, 8tc, hoc efl, vel unicum, vel primum duorum, tri- 
um, &c. mediorumpfoportionalium: Item alias apponcri- 
das eile diftin&iones quae indicent , ancontinui multiplicatio- 
nei ( in expofita feric interpolandaj velunitate, vclnumero . 
binario, ternario, Sec. continue crefcant. Verum ea omnia, 
& fiqua funt fimilia,remittenda funt ad accurattorem hujufce 
progreflionis difquiiitionem fi illam in Arithmcticam admitttn- 
dam fentiant Mathematics ( quod quo minus fiat nihil video.) 
Prxfenti fufficit inftituto illud quod volumus utcunq-, indicare, 
& qued in charaftcre deficit apertis verbis fapplcre. Si au«» 
tcm notationis modus ilk a nobis excogitatus Mathematicis 
minus placuerk; ego qaam lubentiflimc ilium mucari patiar 
modo aptiorem oftendanc* 

Ut ut fit .• Ego quidem neceffe faabco at fatear, me nee cjuf- 
fenodi pro feriebus imparibus qualcs pro paribus in Tabella, 
charaftercs; nee fericrum imparium locos impares,adhucfup- 
plerepofle* juxta aliquem ("quern adhuc receptum fcio J no- 
tationis modum; ( quanquaiti eorum ad invicem rationes jam 
oftendcrim.) Et quanquam in fuperieribus, per a via non raro, 
et tramites nvlli quod (ciamanteacalcatasperrumpehs, i»- 
fperatosexitusaliquoticsitivenerim: vix tamen fob caufas 
jamexpofitas) aufim fperare, & hie item ex voto omnia fuccef- 
fura. Si forfin alius aliquisnoftradehincpremens veftigia co 
tandem pcrveniat quotnjhi non datum eft pervenire, ( nollem 
cnim pro noftri modulo aKorum item omnium ingeniis tcrmi- 
nos indicere, )fc modos magis accommedos eidem quantitati 
exprimenda? invenerit, ego neutiquam gravatim feram, Mathe- 
maticis interim baud ingratum fore autumo me novam all* 
quam ncc (fi quid ego judicoj prorfus contcmnendam^obfeu- 
rofatis de circuli quadratura jprobIcmati,lucem praebuiffe; 
camq; eatenus numcris explicate quatepus ipfa numeroruni 
matura ferae 

Bbb Quod 
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1 7 Z Arithmetic a Infiniiorum. Prop, 1 9 1 * 

Quod autem jam invenimus,Iibet etiarn,in fequentibus ali- 
quot propofitionibus, mutaca allquantulum forma proponerc. 
Ecprimo quidem qui id polfic numeris abfoluds quam proxime 
deiignari,^ dcinde ctiam lineis re&is. 

PROP. CLXXXXL. Viohlma. 

T)Ropofitum fitinqutrere^quantus (It terminus, a (ta^ 
A bellae prop. 189. ) in mimeris abfolut» quam* 
proxime. 

Q90 faciiius res futcedat, pirogreffiooif ( ibidem reperaj^ 

?x S 4*'6 3 K 5*7 « 

dicanfiur, * , a , fi . £ . y. c.» £. d. &c. • 

Eft autem 1.2 ::.*.&. Ecs. 3 ::*.£< .Et$. 4: . .y. El 
^•5 ::t.r w Ecy.6: •*>r.J l vEt6.7.-:c#d. &c 

Hoc eft, -^t, T=*> J— J^T— i"» y»4»7 - ^ 
&c 

Idfeoq*, (cum ratfonts conrinue maltipficatiterpcrpcttio decrcfr 
canr) erit 

minor 5«'**_1 : *2 £ 

duarua*< — „ — « = «* y _ f > minor quam V t « **ii« 
c.*-*" > Ideoq; c 

' major C£ x A . ^ L ^ j L J majpr 91am V i «s V*V 

•duarum. > * < ^ J *- 

# Cminorquam rVa^i/r^ 

Et proptcrcaj8»= 4^-7 « © < . . , . . ^ 

4 £ major qpam 1 V £=* 1 ^ rjk 

C minor C 8 y y^ "1 C' 
y Vduaca ^ jT*T = '*: ~* f £ \ winor quam VfW'i'R 
Item f-<( c >S< 

1 major C> x _c_ -t = i \* J^tnajw qq»m* ^2 «V.ii» 
Lduaro^* ^ 6 *•<■* L- 

' Er 
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Pfcp.i^i. Arithmetic* Infinitorum. 17^ 

y C minor quam Jx V ij* . 

Et proptcrca & x -p= y „ f a < ma j r quam J* -• x i- " 

raiqor quam a ^i * V 1 £ t 
Uoceft, a<^ 

inajor qaam J7^ x V 1 i • 



Et ( pari ratione) crit /= c x — =r TT'i 



3**; 
/ 4.xd^^niinorqua ax4 x^if . 

3j<5 
major qua 2 x 4 xV i.i* 



Q 



3*3*5*5 
iroiaorquaip 2 x ^Vit. 

Hoc eft, o< 2 

f 3 x 2 x < x K 

* r ■...--- -M-9» 

Et ( continuat* ejufaodi operation e juxt a Tabellslegct ) in?cnietur 
3 a 3x5x^x7x7 »9X 9 » 11x11x1 3x13 a 

l?ni«orqu*iii ax 4X4 .x$x$x8x8xio* 10 *i2*i2xi 4 *v 1 .*• 

3x3 X5 x^^7X7X» X 9xiixh x 1 3x13 ^ 

» ma ) or q Mm ix 4 x4x<x6x8*8xioxioxiaxiaxi4 ,< vi^* 

Et ficdeinccpsqupufqjlibet. Ita nempc utfra&ionis Nu- 
merator fiat continue multiplicando nomeros imparei 3* 5, 7, 
Jkc. bispofitot* penominator vcro, continue multiplicando 
Qiuperps pares., 2, 4 , 6, &c, bit item pofitor, exceptis primo 8c 
ultimo, qui fcmel ponuntur : Ettotadeniq; ratio feu fra&io, 
ficlaftaijduc^tur io^diccawj^dratkam (Initatis atfquota- 
jpartefyUu&a^eanccppequae denominatorem habeteum qui 
eft ulfkoui numergrura,continuetnultiplicatorum 9 imparium, 
fi qugramus numerqjn jqftp majorem , vcl pariuro, fi juflo mi- 
gorcm. 

At<j; hpc pa&d eouGj; tandem pervenietur donee ma joris 8c 
minoris diffcr^ncja evapat quavis affignata minor; f quae prop- 
tcrca, 6 fupponatur in infinitum continuapeja opcratio,tan- 

B b b 2 desn 
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1 80 Arithmetic* Inftmtorum. Prop. 1 9 1. 

demevanituraeft.) Quodquidem, fi opus fit, fie demonftra- 
bitur. 

Numerorum,itaatjamdrftumeft, continue multiplicato- 
rum, parium maximus ( nempe , ex denominatoris faftoribus 
ulcimu ) dicauir z ; adeoq*, imparium maximus( nempe, uN 
timus ex fa&oribus Numeratoris, ) eric z -r 1 > C quippe qui 
abifto unitacc deficit. J Ericigitur (propter eundem utrobiq; 
multiplicatorem compofitum ) numerus jufto major ad nu* 

1 1 

mcrum jufto minorem ut V 1 "^Zl *d V 1 z > ( nempe, ut 

terminalis numcrus furdus in illo ad tcrminalcm nttmerum far- 
duminhoc,) hoc eft, ut V X^i ad </ nT * hoc eft, ut/ 

«-itd^*+i: hoceft, utV* jr =« adV: **~ii. Fie- 
ri autempoteft (aufta nempe, quantum opus eft, quamitate 
* ) ut differentia radicum y z * & V : z * ». 1 .• nempe « « 
V:**-« 1 : minor evadat quavis affignanda, Tut notum eft, 
& alibi ctiani a nobis diftum ad prop. $9 . Con. Se&.J Ei 
proptcrea numcrus jufto major excedat numcrum jufto mino- 
rem, fccundum earn rationem qua? minor fit quavis aftignata. 
Quod erat oftendendum. 

Cum autem 3 ut ex diftis patct, aufto in infinitum numcrp z , 
nutnenis jufto major munerum jufto minorem ca ratione fupe- 
?et quae minor fit quavis adignata : crit eorum ab invicem dif- 
ferentia (& propterea uiriufvis a jufto) infinite parva.hoc eft. 
nulla. f 

Porro,;Qapn!am,nttmero« ficin infinitdm aufto, ilia U- 
nitati adjunfta pars fui aliquota, futura eft infinite parvajcrir, 

fiveV i^Wi^— I3 tantundem atq; V 1, five ^(prop- 
ter cvanefcentem partem infinite parvanvj quae multiplicand 

do nihil mutat: Dici«us,fraftionem illam l?^^Xtt 
in infinitum contiauatam, efle ipfiflimucn quotum numerurn 
Q ^prxcitejrd quern itafchabet- 1, ut circuit* ad Quad rat urn 
diaroetri; Vcl, (ft id magis placeac, J uteft iftius fraftionis 
^cnonunatoradNumeratoreiD, fieeffedicimus circulum ad 

d^^ctri 
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Prop. 1 9 1. Arithmetic* Infinitorum. i8t 

diametri Quadrature : Er^t Numerator ill* ad Denominate- 
rcm^fic Quadratum illud ad Cireulum. 

Si quis au item cuiiofius inquirat, qiionfq; continuanda erit 
ilia multipiicatio-continua, ut tandem ad differentiam datam, 
fire ipfa minorem perveniatur : Nempe ut numerus jufto ma- 
jor, numcrum jufto minorem , ipfius parte quamlibct exigua 
( vel nc ilia quidera ) fuperec : Id hoc modo invtftigabi* 
fur. 

Quantitas major dicatur m, minor n > fit<j* earura differen- 
tia ,iftius pari quantumvis exiguaj puta~J~ w = m — * \ & 
qusratur quoufq; continuanda erit operation hoc eft, quiifu- 
turus eft ntimeriif z multiplicatorum maxlmu^ut ilia differen- 
tia (- vel faltem ipfa minor) prodeac. 

Quoniam fgimr m *-» ^ "^ m, erit n » m ~ -f m 5 & i* 

»::m. Iff — £ «:.* £ «. £~ m :: b . b ~ 4 : : z . <J : z* ~* 
i. (per modo demonftrata. ) Ideoq* i */: z* ~ 1 .* — £* 
Was. Et ( utrrnq; quadrando ) b % z*~* b* =b*z*f 
**z$— Zabz*. Atq; (delcndo atrinq; b * z* , & reliqua 
tranfponendo, J a ab **.-4 a, **=A A . Et deniq ;(utrinq; 

dividendo ) z *=V a 6 *~a ••H"ujm igitur numeri radix quadra- 
tica,(ii fcreric mioierm par,J*cl faltem/fivcl^fraftui veifardus 
fit vel nurhcrus impajr)par riumerus ilia proximc major/uturus 
eft mulciplicacorum maximus, ut allignata differentia , vel ipfa 
(altem minor, proveniat- Qjjod erat inveftigandum. 

Idem Alitor* 
Poft hanc autem noftram, ipfius quamitatis a defignatio- 
nem;libet etiamaliamfubjunge're, quama NobiliflimoViro, 
atq; acuiilfimo fimirl Gcometra,Dom. Guliel. Vfcceon, & Ba* 
rone Br§umher y zcccpl 

Cumilli progrcflionum aliquot mearutn propofuerim, Sr 
qua lcgcprocedcrem indicaverim,id interim rogans,ur qua for- 
ma ^uantiiateiB illam commode defignandam pucavcrit, in IV 

B b b 3 ta cs 
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i8i2 Arithmetic a lnfinttornm. Prop. 19 1 

cam; NobUifimui Vir ille, re apudfe perpcnfa, mcthodo item 
lnfinitorum fibi peculiari qitanti- 
tatcm ad hamc f orm*m comma* Di=«= 1 £ ± zl 
4M«ttC defignandam judicavk. ' *""* 4 ?n j c; 

Nempt fi ufikaci adptngatur fra- * 

ftio> quae denomiaatorem ha* -* 

beat continue fra&am^ *£ 
• lege 5 ut particularium fraftionum Numcratores fine i > f* 
i9*8cc # nutneri quadratic! impadam i 9 3,5,&c. Denomi- 
nator vero ubiq; 2 cum ad junfta fraftione, & fie in infinitum* 
Hoc Sural addito^tit, ubicunqj tandem placeat confiftere, pro 
ultimo numero ? cum i ra&ionc deincept in£ecutura,ponatur 
Korum aliquis ( prouc locus ubi con lift it in* poftu4avcrlt) 3, 5, 
7»9> &c. f deincept ab i, numero irttcgro, jtrichroetice pro- 
portionalium; J nempe fi in primo loco fiftatur, 35 fi in fecun- 
io,5 •, fi in tiertio, 75 8c fie deincept 
polito nuraeri qui locum denpminat 1. jufto minor, 
duplo ynitatcau&o. Atq* hoc pa- 
fto,^i in fra&ionis loco impari fifta- 1 i • pfto major. 
<tur,prodibit numerus jufto major; - t 
$n pari, jufto minor. Quo longhis l * f . jt|fto minor, 
autcm proeedatur ep propius utrinq; 
adnutqernm juftuaraccedfrur. l *\±i % major 

Acq; ad eandem formara numerot * * 

rcliqups ubellae noftrae qu#fitos de- 1 J 9. 
fignavk; aliafqj ex progreflionibus **£*£ minor, 

ttoftrfs, iis in expofita tab?lla fimileif 

Intcrpolavit. Totum vero illius methodi procefEim aperire, 
longius effet quam ut hie inferatur. Sperabam autem aliquan* 
do fore ut id ipfum ab illo in formam digeftum publice exhi- 
beatur. 

SCHOLIVM. 
QgumveroNobiliflimoViro difficilitw perfuafum fri video 
utilludipfefufciperevelit: conaboregorem illam ad ipfius 
menccm, quam poflini proxime, jbreviter exhibere. 

Animadvertit fiquidem Nobiliflimus Vir, numero* duoj im- 
pares continue proximo* , fi invicem ducantur , rcftangulura 
facere,quod quadra to in termedii numeri pans fit unitate minus 

(puta 
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(puta 1 x3==j = 4^4 1 =fcQ2 — • 1. 3x5^^15 = 16^ 
1 =(X4 *- '• & c Et flmiliter duos patfes prcxime p&fieos 
f£&*t*guliM*faK*reqdod imitate minus fit quam qjuadratum 
intermedii nurreri imparls, ( puta -0x2 = 05=1 h-i== 
Qi~ 1. * *4=* S —*$*-* i — Qj3 -« i. 4x6= 24 =* 
25-4 1 = Q^5 h- 1. &c.) QiKerebat igiturqua ratftone au- 
gendi crant fa&orc$ y irt pr^dtrent rc&ati$uhr, non quadratisil- 
lis unitateminutis,fcdipfis quadratis fcqualia. Jnvenit autenf 
id fieri pofler>(i utfiqs fa&oFes fraftione augeantur,quxdehomi- 
irarorem habcrer cGrrthwe fra&ttmm kifimeurh, ad cam for- 
niam quani fuperitis othibuimus: Neflipe ut pfcrtrciddfiium ffa- 
ftionum Numetatores firtt quadrata rtttmeroWltn impariuifc -I*> 
fiominatof ver© ubiq*, intdgridupkrs fraftione au&us in infi- 
nitum. Adhaac tormam,, quottfq; libet eonunuandam, 

r<^A^^ ^^A^n r^A^r^ r<wv-^ r^^A^n 

°>i*i a i|*< 4 *i*< < 6 "rUk *<*•!" * 6 *****! 



** + 



11**1 5i|.i- JAf** f«i.J A i. y-4^.1 11.J.V 

U8? !fc V^yJ VU^V^J t^V^VJ C^V^J U^V-^kJ 
4.** C^? »*=■ Q^ 36 ±iQ6 64= Q 8 ioo^Qio .. 

Faftofrfes iatftn Hli fid coftftfcttti,qaantum#bet corttinuatf, 
t Cmodo nc it* infinitum reftangulum facient dtbito quadra- 
to vcl minutf, ff numerus fraftfenurro im^f© 1 adjtmfbhrtltti ff c 
par; vclmajusfiimparj ita tamcn at quo longius proeed&trir 
co pro pi en ad quadraum debitum acccdat. Qjiod bac demon- 
ftrationc confirmatur. 

Efto, ex dobkis fa&oriBus qiMbufvis, prforfanurtierus integer 
F„ ad*oq; pofterhiris F + 2 ? riunleras igitur inter jcftifcY <Jaod 
latuscff quadrat!) Ffi. EeriiWreftatigalufliFq +-*F mi- 
nus eftquafm hujus qtiadratun* F q + 2 F + 1. 

Jam ad/ungatur utriq; faftori fraftiouna j faftona* igitur 
• 1 1 

^ 2Y > * + * + 7. F -k^ j confthuent rcftangulum 

4F q qJ^F c T 20 f q+8F+ 9 

4Fq + 8 F d quod majui crit quan* 

qaa- 
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.. 4Fqq+ i6Fgt^nF q4.8F^ 

quadrature Fq $2 F + i = ^Fq+ib' \ "* 

Adjungantur deinde fra&iones binse j Fra&iones emergentet 

F TF -4., F + 2 * 2F+4* 9 - y conftitucat reftangulfi 

^FclnF x 4FC+ ^ 4JFqj 1 jS££j 1 14 = 

%FqT9 . 4 Fq + i6F-M5 

16FCC + 9 6 Fcq4- 280 Fqq^48oFc^649 Fq HI4F 

" ifFqq4 64 F c + 136 F q + 144 b + 225 

quod minus eft quam quadratum Fq + 2F+ii=; 

1 6 Fee 4 9 6 Fcq 4- 28 o F q q 4- 4J£F£jLliJ F JLli£±L£lI5 
16 Fqq + 64 F c + 1 36 Fq + 144 * + 225 

Et fie quoufq; procedatur, prodibit reftangulum quod crit 
nunc minus nunc majus (alternis vicibus) qdam expoiitun 
quadratum, (quae tamen differentia perpetuo minuitur, ut pa* 
tec,) quod eratdemonftrandum. 

His autcm fie inventis; poterunt ilia ad feries noftras ita ac- 
commodarijUtindeinnotefeant termini intabeila defidcrati 
juxtahuncnotatiorris tnodum defignandi. %■; 

Exfempligratia; Tabellz noftrae feries prima componitur, 
( ut fupra oftenfum eft ) in loeis imparibus, ex conttnua mul- 
tiplication* A x f x f x f x f &c. ?el A x f x $ x ,f x.fj &c. Et 

in loeis paribus ix Jx J x|x|&c. vel 1 x£*i» t» *tf *«• 
Hoc eft " 

ox2)Q.orj 4*Oo.4(£ 8xioJo.8Cf. 
— IJ* *ijr± $t± 5.1*.* 7U 3L 9hx "ii* 

Ax"" • X * -X- — X' ■*■ x x- x & Cg 

o 2 4 6 8 10 12 

WV^J U^v/^J U^V^J 

**4->Q.*(a 6x8)cl6(| xoxiaXio(it 



Vel etiam, ( quod eodem plane recidit,) ad banc formam. 



Ax 



• 
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0246 g 10 11 

A * — — x — -r-#— x r— a ' x x«~ x&c* 




Q+)a*4Ct Q8)6*8 (i Qi^hox i 2 (-£ 



Utrovis modo, rationes quibus numeri vcl paribus vel impari- 
bus locis ponendi conftituuntur, refolvipofiuntin binas Cut 
patct J quibus conftictaantur named locis continuis poncndi $ 
numeris ncmpe locorum turn pariutfi tuna imparium in urum 
fericm intcrpolatione rautua reda&is. 

Similiter in fcrie tertia, cu jui numeri in locis iroparibb* pofi* 
ti t confticuuntur ex continue multiplicand Axjxfx^f &c* 
vel A x*J x f x *f x * J &c. Et locis paribus 1 x J x | x £ x J Sec. vcl 
1 *£*'•*£!* .it &c. Hoceft 

a*4)<L4ff *x8)oJJfJ IOXI*JqJ*(-& 

* * *9 1*9 A** X*+ *** *fe4» 9sl9 

A x — - — •* ■ ■ * — — x -■ x — — -*■ x a X ~— — K &c* 

2 4 6 8 10 12 14 

U?V^J L^V^sJ L^V*%J 

4*OQ^(J 8xio)q.io(j* ia*H)<U4(it 

Atq; haecquidem abunde fufficiant ad omnes tabcllz noftrae 
numcros complendos, cum jam fupra oftenfum fir prop. 188. 
uno alrquo defidcratorum invento reliquos ftatim innotefcere. 
Si quis tamen cupiat, ut nos fcrici prims & tcrtiae rationes re« 
folvimCis , ica k reliquarum (crierum rationes item rcfolutas 
haberc:ootcrit quidcni 8c illud fieri, k a tamen ut in feric quarta 
( hoc eft, poft unitatum fericm fecunda} erit rationum prode* 
untiumquxlibetbimembris, in quinta trimembris, &ficdc- 
inceps. 

Ncmpe, in quarta, ad banc fornum 
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Ax * * x x ' — lee 

2*4 4x6 < x 8 t * 1© 



Infcriequinta, ad hafcc format*. 

2x 4 x6x4x6x8)Qj.4 x * )( * ; r*= fc ? 



3* & *5^«7A^ 5 .* ^7.t % U *9,t^ 

j^ x ■■ x "~ ■ — - — ace. 

' 2x4*6 4 x <S x 8 

4 x*x8»<»8xio) Oj 6x8*io.-(/£ = *; 

EtffmtRterihfeqtentibui feriebm. Nerape fiogate rati«- 
Bd feriri qaartae, quint*, (e*«8cc. eomponuntur ex fcrM 
twite raxiunibus binfr, ternH, qmternis, tor. 

Gum autem in fiagulu his rationutn jam inventarum fcrie- 
bu» (exquarom condnuo dnftu conftitnuntur Tabella :n«- 
ftr* nutneri) commodum videatur ut in variU fonnis eifeibcri 
poffint, SiCproucopui videbituO ab unainaliam transfor- 
mari quo melius (aliarum fraaionum inftar) operations a- 
richmeticasfufcipiant: Poteftk id commode fieri per ea qac 
in huju$Sx:holii initio tradkafiinc Nempe, refolau* fntibU 
detn docetur) quadrant numerorum partum in re&aagtilo- 
rumill'u xquaTium latera illic indicata, nocencur fingula. ( ofc 
commodiorem proeeffum ) fuii fjrmboli*,hoc mods, 
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1 88 Arithmetics IttjtnitorHm* Prop. 191 
AJeoq; cum rationes nuper invents, fiat in fcrie 

024- 6 8 10 12 

prima A * x » * * — - * « p&e. * 

o y 4. * 6 8 10 x i2 

fccunda, A x f *£ t * i < f * * * t < &c ' 

BCD E •? ' G H ; ' 
terda,Ax7.*-*-j" x T *73 77 X T^*& C - 

BC GD*QPxEF_ FG GH H 1 
quarta,Ax^x^ 6 6 ^ 8x10*10x12*12x14* 14x16 x * c 

• A BCD CDE ^ DEF; EFG x ^GH * x GHj_ 
^ 1Bta * 2x4x6 *4<o*» 6*8x10*8*10x12 10x12x14 i2M4xi6 x *c 
Et fie in caeteris: ( ubi tamen intelligendum eft A non can- 
dcm efle qbiq; quantitatem, fedinferic prima A = 00 vcl po- 
tias *> O , in fccunda A = 1 = *> a x g, in tcrtia A =| O = ix 
J* 4 . 

B" l lnqtiaruA = t 3 =|a^C =s a *h ,m 9 u i Qta A =i a = 

x * q" == I * J C = i x * cr . Et fie deinceps. Nam fcries pri- 
ma cretta,eadem eft cum prima *tranfvcrfa; tit fupra liquet^ 
Pofliwt iliac, per aequipolfentiam modo dcmonftratam,fic exhi- 
beri 3 ut non nifi lino aliquo numerorum horum interminabili- 
um opus (it in fingulis cxprimendis; & faepc qtiidem ne uno;Ex- 

CD^__36E 
fempli gratia, In feric quinta, ratio fccunda 4x6 *8 4 xTTF 

64 Q- 40 _ 16 ^ C a 12 _ 5 E . . 

t= ^76*S~ 3 3l . 'I "D"^ ** *c Hacc igitur ra- 
tio 3 quolibct modoru illorum defignata,dufta in iftias ferici tcr- 
rainu (ecundu i,(m tabella noftra repertum)habctur terminus 

40 _ 16 _G _, 1 a__ 3 E 
tertius,ix j ?B 3 D 16 fcc» ; 
Tcitiu* autem hie terminus, du&us in rationcm fequentem 
pEF_ 6a F _ iooD^g ooB ^ J15 . = isjB m ^j)^ 40 
6x8x10 d*8*io 6x8x10 1920 %Q 31 aO 24 3E & c * 
Exhibcbic cjufdem ferici cerminuro quartum | W 2 £,eundcni nempe qucm ^ 

exhibec 
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Prop. I £1. ArithmcticalnfinitorHm. j8^ 

cxhibet TabelIa.(Sed &idem terminus parircr exhibebitur ex 
duftu fecundi termini j, in rationem ex fecunda & tenia com- 
pofitam.JAtq; adhunc. modum licehic fingulos tabells no- 
ftr£ terminos indicare,adhibitononnunquam uno quovis 3 fapi« 
us autcm ne uno quidem 5 numerorum iftorum interminabili- 
um; quorum quidem nos primum, hac nota o defignatum 3 in 
tabelk noftra adhibaimus. 
Eft igitur ratio circuli ad Q^adratum diametri/per jam difta) 

t 3 j m 4 ^ C 9 _ 9 E 325 _ 2«? G 

&c. Etfimilkcr ("cum fit ratio perimetri ad diametrum qua- 
drupla rationis circuli ad quadratum, quia nempe £pd. d* s 
\ p. d) .ratio perimetri ad diametrum p . d: : 4 • q ; 8c diamccri 
ad perimctrum d . p : : a . 4 : ; 



1. a 



_B — <j — 9 . * E 225 ajjG.* ' 



Nempe f q : fie Circulus ad Qpadratum Diametri. 
ut 1 ad 7, B : fie Circuli Diameter ad Perimctrum. 
Supereft, ut rationem oftendam cur in affjgnando valorem 

3uantitatis Q*fuperiusdixerim 3 profra&ion!$ continue fra&e 
enominatore ultimo ( ubicunq, fiftendum quis velit) ponen- 
dura effe, non 2, fed vel, 3; 5, 7, 9, &c. prout locus ubi confi- 
ftitur poftulavcrk. ( quod non tarn neccflitatis, quam perfpi- 
cukatis caufa faftum eft.) Quae quidem ratio, hsec eft. 

Cum fupponatur ^juxta jam tradita j axB=Q^2 — 4. 
fitq*Cl=»i;*£ & 6=3^ . Adeoq;finumcrum4 === Q* 
dividamus per B ( faftorem pofterioremyprodibit a . SJ quan- 
tity Bimperfeftefumatur,nonprodibitipfa quantitas Q 3 fed 
alia qu« major fit vcl minor,prout B imperfc&e fumpta, fit ipf* 
B accurate, minor vel major. Nempe fi pro di vifore B fumaf ur 
3, divifione fafta, pro a prodibit if .• fi pro divifore $t. 
prodibic ii| : fi 3 1± ^'prodibit J if*i . Et fie deinceps:ut 
cxipfo calculopatebit. 
EtficinB = 3t^, G = 5 ^^±=7 ,| 4 ,&c. faciendum 

tt it. Nempe inB,dcnominator ultimus erit unus ex his 5, 7, 9, 

C c c 5 u 
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I9# Arithmetica tnftmtorutn. Prop. 191 

ii, Sec, ( isnempequem locus ubififtitur poftulavcritj qui a 
3 ( numero integro unde quantitatis B defignatio inchoatur) 
in progreflionc Arithmettca binario continue crefcunt. Et 
fimiliter, in C 5 unus ex his 7, 9, 1 1 , 13, &c: Er, in D , unu« ex 
illit 9y 1 1, 1 3, 1 5, &c, ("qui nempe illic a 5, hie a 7 , in Arith- 
metic* progreffioae comtnua, binario crcfcunt:)Et in fequenti- 
bus fimiliter: quod ipfecalculua indicabitu 

Adeoq; univcrfaliter; in etr urn quamitatum qualifcet defig- 
nanda, f quocunq* tandem loco fificr e libuei it J pro cUnomi* 
natore ultimo funiendut crit numeri qui fra&ionum locum de* 
nominatduplus numero integco quae defignationem iachoatt 
aufim 

Si quis antem quzrat, cur in hoc proceffti ( in denowinatorc 
utthno defignandbj per faftorem pofterioreni potiaa quam 
priorem divifionem faciamus: Ratio eft, quia ficrea commo- 
dius procedic Nam uti jam denominator ct ill! ab inchoantc 
numero integro arithmetice procedunt crefcendo; fi per fafto- 
rem priorem fierce divifio, denominators itli ab inchoante nu- 
mero integro retrocederent decrefcendo 5 donee tandem pervc- 
niatur ad numerot ncgattros f qui defignationem magii turba* 
bunt) ut experiraento fafto patcbit. Adeoqs ad fllam legem, 
fi C vcrbi-gratia) defignaoda fit qoantitai F, dfridendo Qjo «=c 
* 100 per Ey dcnorainatowrilfi nc prodcantes futuri font 9? 7» 
5, 3, 1, _< 1, fee. Si aotem ad mcchodum priorem dividatur 
Qj2 = i44 per G, faiflcnt 13, 15, 17, i9,2i,23,Z5,fcc% 
nempe a numero 11 illic decrtfeendo, hie crefcendo.* ubi ao- 
tem hac mcthodo tota quantitac prodit jufta major, ilia prohi- 
bit etiam jufta major, 8r contra. Unde etiam pa tet, priorem 
illatn metbodum defignandi ultimum denominatorem »oi» 
modominus turbatam, fed & magii accuratam ef&,quam eft 
pofterior. Cum enim exceflus & dcfe&us (it Temper penei uU 
timam< fraftionem ( cu jus nempe adjeftione quantitat quae pri- 
userat jufta major fit Jufta minor, aut contra, J ubi denomi- 
nator eft major (eodem roanente numerator* ) fraftio minor 
eft) adeoq; five exceflus fivedefeftui minor, quam fi denomma. 
tor ill e fuiflet major: adeoq; denommatorum illonim affump- 
tio per continuum augraentum minuit, at qua per continuum 
decrementum auget errorem. Quod quidem eoufq; verum eft, 
itt ae quidem ilia noftra emendation** per continuum deno- 

mkut- 
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P. 1 9 1. Arithmetica Infinti-ornm* i$r' 

winatorum incretoentam procedit 3 quicquam adfcrt comm©- 
A\ ( fed in com modi potiu* ob diftam rationemj donee eoufi* 
procedatu rut denominator iUeaufius major fit denominator* 
coaraumi, ( co nempequi xquatur duplo nKhoantis nuroeri 
imegri,) naiii,doncc eo pemniatur 3 mutatio ilia com»uni$ dc- 
aominatoris in dchotuioatorcm erefcentem, non minim, fed 
auget adjunftam ilkm fra&ionem, adcoq; k errorcm. 

Hoc unicum adhuc reflate videum nempeucaficndam qua 
lege Fra&ioncs hu jufmodi continue Fra&x ad fra&ione* owti» 
•arias commode reducantur. 

Gum aucem id fieri poflit method© nemlfti ign^ta^ inchoan* 
do a fine, St recedendo donee ad prlncipium tandem devenia- 
tur: Optandum interim videtur, ut id fieri poffit inchoando 
a principioSt procedendo qt«3ij% libet. Hw igitut ^i^itm 
poflit jam fumua oftenfuri. • 

Efto igiturfra&ioVmftmjdi ± t 
continue frafta quaclibet , fie « "j L J e - 
defignata. * y /r-*** 



Gum igitur conftet, rccsepta j_ a 

nethodo) reduftionem ififtieui 
poficadhaacwoduiH, 



— JL-c . = ,_** J+^.c / 4* fry ^ 

Et fie deifl^p?,qtiAtm«lfr opus erit. N6tftad* hitic colteghflus 
regnlam, cujusopcaprincipio reduftionem inchoetaUr quo. 
tifo; libct tofiriimandams 

p q. p q Q 

* * ' '- - ■ ■ - ■ - ^^ ...,-■ ■■ i ' ' ' m t ~ 
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192 Arithmetic* Inftmtorum* Prop. 191 

Hoc eft; Si C trium continue fequehtium fraftionum ) tam 
Numerator tertius propofittis ducaturin ? Numcratorem pri- 
mum jam jam quxfitum,quam Denominator tertius propofi- 
tus in Numeratorem fecundutti jam jam quaefitum, aggregation 
erit Numerator tertius qusficus. Et fimilitcr, fi tarn Numera- 
tor tertius propofitus ducatur in Denominatorero primum 
jam jam quantum, quam Denominator tertius propofitus in 
Denoniinatorem fecundum jarajaanjuaefitum , aggrcgatume- 
rit Denominator quxfitus. 

Excmplo res fiet manifefta. 
Sitfraftio reducenda £ s. . \ 

* * 
Operatio fie inftkuetur. laventa fra&ionc fecunda modo 
ulitatoj tcrtia 8c qu« deinceps fie repcrientur, 

2 
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2 




49 x 2^8* 
-|x29 = 5 8r i 5 < 
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»** 



Ai 



lli" i 



»»» 



= fi 



«J.| H 






t± 



Ai. 



■4*i*a. 
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15^ ==2 1716 r 



X 76 S3 tfl'5tf 



4065 



x 7 8?:=8*7s>i I 483S 



Et 6c deinceps quoufq* opus erit. Ratio operationis esc jam 
didispatec 

Siquis autem adhuc miretur, undc faftum fit quod fra- 
aioneshxcoacinuc # fraftae,(prouthicvcl illiccuiquam fiftere 
placueriO fint alternatim nunc majores nunc m in ores quan* 
ticacc debiw hujus rei caufaiu fie br cviccr accipiat. Cum cer- 
tain 
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Prop. 19* Arithmetic* Injtmtornm: * 195 

turn fit numerum integrum fine ulla adjun&a fra&ione jufto 
ittmcrg cfle,fra&io prima, hue inccgro adjunfta , quantif ateui 
augec.-fcd co minus aug.ee quo ipfa minor fueiic. Hate igitur 
prima fra&io quanritatem augct, 8c qufdem cotifq; tic >ara 5 quae 
fiierac jufta minor fiat jufta major. Huju* autem ha&ionis, to* 
dem mancnte numeratore, fa deneminator augearur, ( quod fit 
adje&afra$ionefccunda,) fraftio primi,adcoq^ & iota quan- 
titas, adjeftione fecundr minuitur. Haec auccm diminutioco 
miaorerit f adeoq$& tota quantitas major) quo ipfiusfe- 
cundae traftionia ( mancnte numeratore,) denominator auge- 
tur; quod fie adje&ione teniae fra&ionis. Tenia igirur fraftio 
fecundum minuit, adeoqj primaro auget, ut&totaw igitur 
quantitatem. Et fimiliterin fequentibus. Puta quarts adjeftio 
minuit tertiam, hoc eft, auget, iccundam, adeoq; minuit pri- 
mam, tota mq; quantitatem. Quinta minuit quartam, adeoq* 
auget tertiam , minuit fecund&m , augetq, primam totamq; 
quanticatcm. Adeoqj fra&ionum adjc&io in locis imparibua 
auget, in paribus minuit quantitatem : Quod nondehis tan- 
tum, fed de quibufvii aliis fraftionibui itaf quoad dcnomlnato- 
rei) continue fraftis, intelligcndum erit. 

Atq; ha&enua Nobiliflimi Virimcntetn,quantapotuT brevi- 
tatefimulatqj perfpieuitatecxpofuijquaeqsde jpfius methodo 
dicenda habui brcvitcr indicavi. 

PROP. CXCIT. theorem*. 

SI fit xquabilis Curva(non hinc inde fubfultansjVC, 
cu jus Axis VX , & Tangens invertice VT? unde 
du&isad Curvam rc&is axi parallelis, & ab irrriccm 
aequalibus diftantiis rcmotis , harum Sccunda , Quar- 
ta, Scxta , Odava, &c. ( in locis paribus, ) fint ut 
1,6,30,140,80:. (qui numerifiuntex continua mul- 
tiplicationc horum, i*t * ■ ■*£ * x t * x i, &c0 Erit 5 ut 5e- 
cunda ad Tertiam (hoc eft, ut 1 ad numerum ipfis r, 
6, interponendum,) fie Semicirculus ad Quadratum 
Diamotri. 

Scquitur ex Prop 139, et 135. 

Ddd PROP. 
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194 Arithmetic* Infimtortm. Prop. 1 9 3, 194 
PftOP. CXC1H. Ibmm*. 

SI exponaturxquabilis curvaVC,cui occurrat in 
vertice VT, undeduftisad curvam quotlibet re- 
&is parallclis & squaliter ab invicem remotis, harum 
Secunda, Quarta, Sexta, Oftava, Dccima, &c. ( in lo- 
cis paribus,; fint ut i , i , H - fii . fii> &c. ( qui numert 
fiunt ex continua multiplicatione horum, i » t * & * I * t 
8cc ) Eritut Secunda ad Tcrtiam , (hoc eft, ut i ad 
numerum ipfis i, i , interponendum,) fie Circulus ad 
Quadratum Diametri. C lit autem Secunda ad Quin- 
tain, fie Triplum Circuli ad Qaadruplum iftius Q&a*- 
drati,8cc.) 
SequiturexProp- n8, H r,ct 18$. 



S 



PROP. CXCIV. Ihmmt. 

I fit cequabilis 'curvae V C , axis V X, tangens m 
— vertice V T, unde re&ae ad curvam du&ae (axi pa- 
rallels 8c a»qualibus interftitiis diflitae) fecundajquar- 
ta, fexta, oftava, decima,&c. fin locis paribus^fint ut 
i» i , *i > "* > *f H . &c C <l ui ' numeri fiunt ex continua- 
multiplicatione horum i * J * i* i * *i &cj Erit, ut fe- 
cunda ad tertiam ( hoc eft, ut I ad numerum ipfis i, 
I , interponendum;) fie circulus ad » Quadrati cir- 
cumfcripti ( dve quadrati ex diametroO s ive Triplum 
circuli ad Qaadruplum quadrati circumfcripti. ( Ut 
autem Secunda ad Quintam , fie Triplum circuli ad 
Oftuplum iftius Quadrati. &cj 

Pacctexpxxced. &.Tabella prop. 189. 

S CHO L I V M. 
Et qutdemhu]ufmodi aliae propofitiones innumerae exeadem 
Tabeila C prop 189 ) deduci poflunt: formati* fcilket aliis atq-, 
aliis e]ufmodi curvis juxta iftius Tabellxtenorem. 

Qiialcs autem futurae fint ifte omnes carv* non adeo facile 
erit jaiicare. Hue interim de qaibufdam obfervare licet. 

Nerope 
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, 9 6 Arithmetic* Inftmfrnm. Piop. 1 ? + 

Ncmpc;I»fcricfcxta,numcri (Triangulares) i,fc J, io,8cc. 
f qui fiunt ex comiaua multiplicatione homm 1 % : * * A * 6 5tcJ 
Suntut quadrata ordinatirn-applicataruiii m Hyperbola^* 

di&ura eft prop. 173. ' % f - 

Infcrie Quarta, nuineri (arkhroeuce proportionates) 1,2,3, 
4 ,&c. fqui fiuat ex cofttinua multiplicatione horutn 1 x * * 4 
xf 8cc) funtut quadrata ordiqatim-applicatarum in Parabola- 
fife ut reftae in Triangulo. ut patec. . 

In ferieSecunda^niimerifaequales) i,i,r 9 i,Kc. Cqui aunt 
•xcontinua multiplicatione horum, 1 x** Jx* &c.J funt ut 
quadrata reftarum Od «wai ipfe reftae) in Parallelogram- 
mo. utpatct. Adeoq;mSccundt8cQuartaferie pro curvia 
prodcunt re vera reftae, latui nerapeillic Trianguli, hie Paralla- 

lbgramml ■ :-.- - 

InferiebitsfextajoaaTa^deciniaj&c. (alternatim fumptit,) 
prodibunc curvae magii adhuc compofittf , fed quarum chara- 
fteres non minus accurate defignamur in difta tabclla , quana 
Parabote, Hyperbolae tat Ellipfeos charafteres noti- ^ % 

In rcliquis autcm feriebus intcrje&is, priina,tertiayquinta^rc, 
(inlocisiraparibusj pro*enient item aequabiles£!ir?ae &Tre- 
gulares f quales puta pro Geometricis agnofceret Cartefitis,) 
quam? is earum chara&eres difficilius explicari poflint , ut qui 
cxporitis fericrum,in locis paribus poiuarum,chara&eribus funt 
intermedii juxca illam quam exhibuimus progreffionis formam 
inprop.igy. * 

Quiiiicer aucem-ad afpe&um fepraebent expo,itae cunrae,(tam 
quae locis paribus quam quae imparibus coiweniant, ) fingulia 
tabellae feriebus indicatae,oftendicappofita figura , quaefigilla- 
tim ilias depiftas exhibet, debitis fuis raenfuris ex c idem ( ue 
loquuntur) Seal* dtfumpti** 

Notandum interim eft fquod & ipfe afpeftus indipat,) q^od 
context tas curvae VG ( re&am VT verfus obverfa^ quae in cur- 
▼arum ultima eft maxima^ ( ii retro computemus, ) in anterio- 
ribus feniira decrefcit; donee in loco quarto curva ilia inre- 
ttam (fecantem) tranfeat C quae inter convcxam Scconcavatn 
eft media, ) deinde loco tertio in concaTam , fecundo autem in 
parallelam, & in primo deniq; in recuriam, ( quut nempc e$ iis 
partibus ad 3 reftam continue appropinquat quibos reliquae iftde 
sccedanc J Item re£U VT! quae in quiata 8c fequentibus eft tan- 

gent 
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Prop. 194. Artthmttiea Infinitvrum. \$f 

gens, in quarta re&am fecat, in tcrtia fit cume "diameter, in ie- 
cunda tic parallela, 8c in prima deniq; Afjmptota. 

Quxnam autcm fine currarum harum omnium affe&iones,8c 
quibus modi's commodiffimedefcribantur, non libct mih\(ftffo 
jim^varioqs&impeditoitmcrefatis laflato ) curiofius imprse- 
fentiarum inquircrejuc nee Hyperbolae quadracuram ulccrins 
C quam fuprafaftum eft} attingere. Et quidern fieri potcftut 
gratarn nonnullis negotium vel ea tacendoprxftiturus fim, quo 
liccacipfisjindicata jam method©, eifdem innftigandis oble- 
&ari. 

Eas autcm omnes tales effe quales pro Gemctricis habcri vclit 
Cartefius, quo minus dubicem id facie , quoddelocis paribus 
jam fatis conftet, detc&is jam jam eorum chara&eribus; adeoq; 
8c de locis imparibus (quamvis eorum charaftercs non ita com- 
mode defignari poflintj non alite* cenfendum eft. Quales au- 
tcm ill& fint jEquationes quae fingulis convenianr, ex ipfo ordi- 
nc patebit* Cum cnim feriei quarts conveniat aequatio Lacera* 
lis,fextae Quadratic!, oftavae Cubica,&c. (puta quarum fupre- 
ma poteftas eft, Latus,Qjjadratum 3 Cubus>&c;) ad feries inter je- 
ftas tales ncceffc eft aequationes pertinere quae fint his intcrmc- 
diaej(puta,quintae,talii quae fit quadratic* & laterali intermedia? 
& de caetcris paricer judicandum. ) An autem ejwfmodi TEqua- 
tiones fat commode poffint recepto more defignari , dubitan* 
dum forfan crit. 

Mihi interim fufficiat (nee qutdem fufceptorum laborum pae- 
nitetj re m haftenus perduxiffej novamq; ingreflo femitam, can- 
dem aliis aperuifle : quae quidern quo me duceret, in principio 
non adeo facile erat hariolari, fed quae ad curvilincarum (fal- 
tetn quarundam ) qtiadraturam, aliaq; cjufmodi abftrufior* 
problcmata, rcfta tenderc videbatur. Nfcc quidern fpem fcfel- . 
lit. Utut enim in Circulo, rario ca quam habet ilie ad Quadra- 
ture ( quam mihi prae oculir eciam ab initio .fuiflfe non nego) 
non ita plane ex voto ft prodat, ut in aliis aliquot curvilineis, 
recepto aliquo notationis modoexplicanda, ( fed per varios 
Maeandros me deduxerit,& tandem in tppvrep qurddam definat) 
Operaetamen precium ^ft eamui* cam indicafie quatenus ipfa 
numerorum natura patitur; uc nihil infuper reliquum fit quam 
tit inter Mathematicos conveniat qua velint notatione (five 
mca live alia adhuc au arbiuium excogitapdaj rationem illam 
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2} PHTOK indicare. Inalmautem curvilincM non paucis ita ex- 
yoto fucceflerunt omnia ( & quidcm fupra fpcm non raro,) ut 
inaurairrasCiirvilineoruHi quadraturas, parcim antehac plane 
incognitas, parcim ctiam cognicas quidem antea, fed nova jam 
& faciliori mcthodo cradkas, indicaverim: Aliaq; innumcra ex 
inti icatioribus Mathefeos problematic, ( puta de Pyramidoidi- 
bu5,Conoidibu5, ScSphseroidibus, de linea Spirali, 8c Spaciis 
ipli adjaccntibus, de Paraboloidibus, aliifq-, palfim,) vel primus 
detexerim, vel mtiltum elucidaverira : Figuras item in infini- 
tum continuatas (non unam aliquam, quod tamen a Tori- 
cellio fa&um, fatis videbatur mirandum, fed varias ) tarn pla- 
nas quam folidasi ad menfuram notam & finitam rcduxerim. 

Facile quidem fuiflfet (modo libuiflet)innumera$ paffim pro- 
pofuioncs alias inferuifle, fquod neminiharum rerum perico 
dubium cffe potefh) cum fit eaquara tradodo&rina confeftari- 
•rura fads ferax. Et quidem in primoribus hujufcc traftatus 
partibus copiofius hujufmodi confcftaria interferui, ideo pr«- 
fcrtim ut quo tenderet haec doftrina indicarem. Verum in (e. 
qtientibusillud parcius profecutus fum, partim quod jam ex 
prxcedentibus eoufq: pateret methodus noftra ejufq; utilitas 
ut jam fuo Marte poflit quilibet id ipfe prxftare , partim etiam 
ne propofitionum numerus ( qui jam turgere videbatur)adeoq; 
totiu* tra&atui moles nirais excrefceret. Adeoq; multa paflira 
intranfituleviterindicara funt, quae,fi libuiirec curiofius pro» 
fequi>integram potius difquifitionem fibi figilladm poftularent. 
Quod reliquum eftj orandi font harum rerum periti 3 ut quod 
nos praeftace valuimus candide digncntur acccptare , & fiquid 
ipfis refti&s obrigic in publicum Mathefeos augmeatum imper- 
lirj. 

LAUS DEO. 



Index Propofitionum. 
Prop. i.&c. De feriebus Primamrum> five Arithmetic preportionali- 

li«m finitis & inftnitis^ ad [tries Mqualium comparatis. 
3+ VeTri*ngult<,&CoM!'dibuffwe Pyramidoi'dtbut Parafolicis. 
5 &c. Comparati$ line* Spiralis & Peripheric 
1 4-, 1 5, 1 6, C impawn Spiralis & ParaboU 

Digitized by LjOOQIC 



19 &c De feriebus SecundandrumT/tve in Afithmetke-pnportiinaJium 

ratione duplicata 
22 D* Cono & Pyr amide ad Cylindrum & Prifma comparatis 
a 3 Dt complement* Semi-paraboU, ad ? arallelogr annum comparato 
24 &c De Fifiuru Spiralibus ad Circulum & SeSom comparatis 
39 &c Ve Seriebus Tatianorum 

42 De Complement ParaboloidisCubicalis \ 

43> kcDiletiebus^artanatum^intanoTumyalioTum^ in Arith- 

tnetice-proportionalinm ratione multiplicata.qualibet 
45 \>e Complements ParaboU y & TaxaboUidum Cubicalij, Biquair* 

ticalis, Smdefolid*Us,&c. ad Parallekgramma Comparatis. De (pira- 

liumitemvariisgeneribus ad Ptripberias comparatis 9 & pgmis illir. 

adjacentibus comparatis ad Circulos & Sett ores 
48 &cDe Conoidibus fine Pyr amidoidibus, Par abolarum & Panholoi* 

dm complements apta*dis;( quit* nempe Diametri vel Axes 7 fint Pd* 

raboU aut P*raboltangent*$\)ad Cjlindros & Pri[mata comparand. 
53 &c Df)mebw Subfecundnwrum, Subtertianotum, almum^ in A- 

ritBm.etice proportionalium ratione Submu Itiplicata qnaUbet 
55 &c De Parabolis & Pataboloidibm ad ParalleUgumma compjtrandis' 
58&C DV Seriebus Cvmpofitis 
60 SccDe Parabolis & Paraboloiiibm omnigenis 9 ad Parallelogramm* 

comp arandis-^r urn Comidib. five Pyramid, ad Cjlindros &Prifmata. 
64. 7beoremauniver[ale 9 dc Seriebus prtmijfis omnibus ad feriem M<* 

qualium Cmparandis. 

65 DeSeriebut diver fi$invicem comfarandis 

66 &c Dc Seriebus (Jive anakgis Figuris) truntAtis>e*rum% [egmintis< 
invicem comparandis 

7 3 &c De Seriebus imicem re fpeffive multiplicands i& Figms t)u\r 
modi multipltiatwne povenientibus 

81 &c De Seriei uniusad aliam AppliC4tione>five Divifione^& Figurh 
indeorinndk 

87 &c Dc Seriebus Reciprocity & Figuris interminabilibuf 

I 02 hcDeFiguraruminterminabilium area Jive earum adfmlleh- 
gramma comparatione 

10^107 De Seriebus Reciprocis multiplicandis &dtyi<kndis, & Fi- 
gms inde onundis. 

108 &c DeJEqualiumferie,feriebusaliisre[ptmv&muiaat0]etFig^^ 

f- rit item fimilitermulttatk} vel txcavatts* 

117 De Seriei Mqualium, fenei Primanorum mul8*U, Refiduh, co- 
rumfy QuadrattS) Cubis^&c. 

118 Dc Seriei Equalium, ferit Sectmdan*rum mdc\4U> Reftdms, to- 
tumcfc^adratiStCubiSi&i. J** 
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i\9T)eG*n*idibu$& Fyramiiridibui ai PdfdUUvel fifaUUiitto 

cu)u\vis %rdina\im- afflicaiam dpttlis 
120 8cc Comp*r*ti» Circuit five Ellif(e$s dd quidratum Vimexri five 
paTsllelogrammumcircumfcrtptum: Sfhtf'aitcm & Sphtroideos vet 
riramidoideos Elhpvci , adCjlindruin vel Prifma circumjenptum 
125 UcD* Seriei Mqualtum, ferie Tertianorum, g*artatmkm, &C. 

multtait, RcftJuii) eerumfy guedrdtu, Cubis,&c. 
128 8ccD; Seriei JEqu<iliuw>(erie Subfecu*d*mm 9 SubtertidUtrum, 

&c, mulftat*, RefiduiSi eorumqs Quddrdiis, Cubis,&c. 
1*9 DeConoidibut& T)rmidHdibw,d ParaboU.vel Ptfdbohideof 
cujujvk, C$mplementi Ordmatim Apflic*um( diamctrt P*r*b*U 
vel Paraboloideos ptrdMdm) afutis. 
1 33 De [eriei Vrima?mkm,[erie Secnnddnorum mulQatd, Refiduis, eo - 
rumfy <guadraus, Cubis, &c 
' 134 &c Cmpmtth circuit five Ellifjw ad ParalUl*grammum;fr 
Sfhtr* vel Spbttordw ad C]lindrum 
139 &c De Seriei Pr minor urn, (ctie lertianorum , Qummrm> &c $ 

mul8at£> Refiduis, eerumfy §>uddr*tis>Gubis>&c. 
145,146 De seriei Secunddmrum^ Tertitntrum, ^udrtinvrum^&c $ 

dliis ferhbus multtdt*, Refiduis, eorum% §>uddrdtis>CubiS)&c 
147 &c D: Serie Sub[ecnnd: multtdtd [trie Primanorum, Secundaner. 
7ertidmrum,&c,vel eti*m Rddicum quddr*tic*rum tertidn:^uint»&e 

154 De Seriebiu Subtertianoruw, Subquartdn-6*c, mulB*\ii 

155 kcDe Seriebw Au&ii^edtum^dggregdtorunf^fddrdUs^Cubi&c 
16% ttcCpmpdratioConoidcos vel Pyramideidcos Hypcrb^lici, tdCy- 

UndiumvelPrifmdcircumfcriptum; ipfiufk Hyperbol* dd<ircum\crif~ 
turn Tardllelogrammum. 

166,167 De Sertebus in Series invcrftsrefpettive multiplicdndk. 

16% Circului dd §>UddrdtumDidmetri,ut 1 adqsjtntitdtum notdQ iefi^: 

169 &cD<? tdbelld numerorum figurdtorum interpeldndf* & quantitatk 
D inveftigdtiene 

17 1 &c Invejtigdth chdtdUerU mmeritridnguldris 5 Defy ipfis Hu- 
meri* "fridnguUribus interp$Undis 

176 &c Invefligdtio Cbdrdfieris numtri PyrdmiddliS} Tridngulipjrdmi* 
ddlis &c. Etdeejufmodi numeris interftldndit. 

184 httrpoLtionis incepu c*ntinudti$. 

185 &c D$ Seriebus TdbeO* numerorum figurdtorum iMerjttfij, earii% 
Chdtdtteribus &c. ipfd£ i%belld>quantum mmemum ndturdpatitur, 
cotnpletd. 

191 ^udntitdth D 3 in mmerk dbj&lutis qutm .proximt itfigmih. 

192 &c Ejufiem defigndti* in Unas. 

FINIS. 
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Qua Continzntur 
f De Angulo Contaftus & Scmicirculi, Difquifitio 
J Geometrica; 

j De Se&ionibus Conicis Tra&atus. 
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X ON I I , 

Typis LEON: LICHFIELD Academix Typographi, 
Vcnetmcapud OCT A V. PULLEI N Lond. E,bl. ib%6. 

* , . , 

Digitized by LjOOQlC 



litized by C?00< le , hjijlV 



-.-..^Jiii 



mj 



ktrv*T»V&* .^Mf»^er-/a M^lCfffcft 



£«>&ifi^ud t»i«i& 




AD LECTOREM. 

|f£ Onmultafunt (Erudite Leftor) quibus tcin li- 
mine morabor. Statueram apud me 5 cum his 
quoshabes, traftatus alios aliquot emiflle^adeoqi 
huic parti aliam vel conjunxifle vel potius pnemi^ 
fifTeiquam quidem eodem circiter tempore incc- 
perant Typographi quo prafentem. Sed cum vi- 
derim operarum moras majoreseflbquam fperaveram* mallem 
(amicis id defiderantibus ) hancquam abfolverant partem in 
anteceflum emittere, quam fecutura eft altera cumprimum per 
Typographos licebit. Interim, his fruere : qurbus, fi Arithme- 
tical ( ut loquuntur) Speciofe 3 feu Symbolic^ afluetus fis> haud 
C(pero)adinodum haercbis^cum ego omnia qua potui perfpicui- 
tate tradere fim conatus; dn ea adhuc carueris 3 poteris vel ex 
Oughtredi Clatii Mathematic<e?ic\ Schotenii Prinapiis Mathefeos 
Z)nivcrfahs cam tibifamtliarem reddere} vel 5 nifi priusid fece- 
ris> ex iis quse nos brevi(favente Deo J fumus edituri. 

Erroresquod attinet Typographico*, funt quidem illi (d in- 
fmetum Tyoographis noftrisoperis genus, •& calculi multiplici- 
tatem, fpe&es) non adeo multi 3 nec quidem plures ( fortafle eti- 
am pauciores) quam in minoris difficultatis libris folent occur- 
reres quos obfervavimus tamen, qui alicujus fint momenti : , no- 
tare mallem quam { quod folent mufti )diflimul are} uteos (& 
fiquos alios ipfe deprehenderis) calamo emendes. 

Ang: Contaft: p. 15. l 4 i 6. GtmtMke p 30 1: 1 Sienim pertyheria E/rf,p 32 ■■ 
l:iS fUn<r. p 45 l:ult:BC^, BA. p 48 1 ; p tamen, p 50 1 7 funfio P. 

Con:Seft: p 23 marg: non jep- p 32 1 23 anjam , p 38 1 7 M •- p 40 1 1 
4^ -+4cltf4fl* d-Qa 

b«j«^ p 5 a 1 1 7 ^TJ* f*-. -"a. ^'.p53li9*F,p54lpen;rf^m. 

d'l 
P55 1 12 PF.Pa:: p 59 18 quotlibettf 64 1 pen:j= j/_ t * p 66 1 11 4 

cenrro p 68 1 uit: tranfvcrfa p 6# 1 22 t ^ d £ *, p 7 1 1 27 A a 5 P73>3 
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C.d::x 9 \pm±*iryixcq } p74lu!c; ,— ,p75 '* tl/|c* +2>*V>£<J* 

d*l 

1 $,**= ^7,07$ 1 15 fi«tef,p8ll8 d*- fltfr^, I 19 t — fe * ~T l » P *< 

I13 f*4*:+fM<, ii+t-f*^*/, pS7,U4A.HF,p9il7v, I4 

^+^«f > ibHiryr^0 9«l.i6 ? >\.D-4 l ll8 7p, I I? i/'/fd*, I 20 
i:>f\/, p9?li^*^tyV^ 14/inrp** I 12 frtper- 1 24, 25 CH* 
P94l4p"p ; i2~, p 1 >3 1 21 wontimur, pio6lxi 3/ *'ti^ 4- » p 109 lar 
fcpO; 1 t^MOv 9j?*, p in I 24 e/f Di«>w. 

Arkhoi; I/ifri: p 16 1 15 mtximti 1 23 / s ,1 2 5 (tthtripfom, p 23 margr 
prop:24, p 27 1 2^ ''*r<f ontinsnua, p 33 I 26 maxim£ 9 p 34 I 27 prifiaa o, jraui, 

ifo 1 ,!in 29 4- 777* %l«n : ?^ — t* **N P 55 I 8 prop. 182, p 36 I 15 ffr/fw s ' 
P38 1 19 M*4t, p 4.9 1 ^pyramideidea^pyo I i6divifor, P77 1 18 AD££ lin: 
pit- huiCiP 78 I pen.* radkum, p 79 I 2 2 fub;ecund*nis 9 p 83 I 6 atklo, p 8; 1 20 
l+t ~f , p 89 1 tt!t:t;W J , p9i I i4R* + 2dH+ j 1 , 1*2 dele prop: I2i s 
p^Iulc:4*,p93i 3 AD/a ^97^:11,120, 13,582+^ 14,9949, *5 

1056, p 98 U: „ ~Ti^* ^T7 * P99 tab: 1 3,291^0, 14,45, 8c 
I2288o,piool9 4- + J-+ + W P103 tab:l3, 1 + 3,1 4, 1 1 4, p i0 7 lij, 

2 a D + 4 % 1 17 ja * & — a S 1 25 nuximo, p 108 18 //p/ew , 1 15 4*D M 

2x4*6 * 8 
1*4 *, I 19 J«5f4W, p 1 1 2 I 1 4 re#ax Ttitnguli infcripti, I 7 5 * 7 * 9 * TFxTa 

PI13I4, .-.f — ifio A^) 1 *, l5>4*7* 10x13, pii4tab:lult,4xnx 
18x25, pn8!i8,f- i, pi2^1i7 5 + iti, pi2y,ls*J« J, 1 15, 
+ \fl,pi2 7 li6^ADT*i\D* ii pii9 IShabcat, PI31 1 13, 10V3, 
p 132 1 5^, *47« 6, p 1 33 1 uic £, p 1 36 1 31 ^«i /« /**«</«, fcffr*/*/ ; ?«i in 
Uttia.p 147 1 i6tn\iHg«^ri«»ii,pi48 12,720, P152 l32,£ B,erif, pi62 
tab- 1 ult: 15,23, & 70, p 163 1 1 expediting 165 1 15 mcminimm, nemfe^ d 
177I 2jcalcat$s, p 184I i,4Fq t8F > lin.7,649 Fq, 
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I nfignifiimis Viris 

D. BENJAMINO WH IC HCOT0 3 S. T.D. 

Colbgii RcgalisCantabrigisePrsepofitoi 

D. THOMJE HORTONO ; S.tD; 
Collegii Reginalis ibidem PrafidH 

D. ANTHONIO BURGES I O, Reftori Ecckfi* 
Sutfonenjts in Agro Warrvicenfi^ 

JOHANNES WALLIS Geom.Trof. 
SAVILIANVS Oxoni*. S. 

V/n, fojbremoflc favente Numine, (Jnftgniffiini tfirO 
prima Jiudiorum Academicorum principia mepofuijfe 
contigerit in fiorentiffimo CoBegio > EmanueKs di- 
ff^Cantabrigiae, cut vos Confocii(cum aliis dignif- 
Jtmis doSipmifq? Viris') regendo tunc temporispr£- 
fuifiis^ & quidem fob vefira omnium focceffive pe+ 
cult art tutelar iftius ego & loci & temporis & perfonarum mi hi 
bmnino recordandum effecenfeo: ( guippe ingrati ratus^ unde & a 
qui bus qui s prof ecerit^blivifci:) Adeoq? hoc opufculum utut exigu- 
um 9 grati iamen animi testimonium^ veftris infcribendum nomi- 
nibus. 

ghtam felix profperumq? haffenus fueritEmanucVis illud Colle- 
gium , ab Honoratijpmo Equite GUAL1ERO MILDMAIO 
prudentifftmo piifsimoq'? Viro (ELIZABETH M> tunc An- 
gli<e Regime , a Vnvatis ConJtliis 9 ) annis abhinc feftuaginta cir- 
citer, f elicit er & aufpicato fundatum? non eft quod ego , veftris 
pr£fertim auribus, wultis exponam. id fait em iufim dicer e 3 (quod 

nee 
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\^\ DEDICATIO. 

nee quemquam negaturum autumo^) vix ullum utriufvis Academic 
Collegium^ pari tempore, ma)ori turn pietate turn doUrina floruijfe % 
plurefve in meffem Dei fi deles fedulo/qh operarios immifijje^ indeq\ 
hand facile eft di&u, quanta Veofeges accreverit , quantum pietatis 
efficacis incrementum. Argument o ejfe pot eft nuperus iheologorum - 
Conventus Weftmonajlerienfis ^ authoritate Tarliamenti ex varus 
Anglic partibusundtennq^ cenvocatus, doBiffimis, prudentifsimis^ 
&vercpiisTheologis refertifsimus, ( quale m ego^nefcio numquif 
alius, ft doBrinam par iter & conjunBam pietatem fpeBemus D nee 
ftmitemunqmmvidi^nefcio an vifurus^ ) quorunt prtterpropter 
parstertia ex hoc una Collegio aliquando prodierant^quippe y ex cen- 
tum circiter Theologis , pluresquam triginta Emanueli? fuerant 
Collegio enu*riti cum tamln Collegiorum & Aularum utriufq^- 
Academic numerus quadragenariumfuperet. Simili argument o eji r 
quod) prtter ingentem eruditorum numerum, hinc 9 tanquam ex re- 
fer tijsi mo alveario, ad cur as par timpaftor ales, parti m ad aliautri- 
ufq$ Academic CoUegia,promotionis ergb^abundetranfmifforum^eti- 
am nunc temporis ( Anno 1655 current e) exfexdecim totidem Col- 
legiorum Mdiumve TrsfeBis Cantabrigian undecim ex hoc uno E- 
manuclis Collegio prodierunt. gut omnia nonnift peculiar i Numi- 
nis benediBioni in fundationem illam ftneero ammo pojitam refe- 
renda funt^ cum non alias huh adftnt pr£ CoUegiis aliis incitamen* 
ta ulla vel emolument a^ quibus ilia videantur attribuenda. C&ternnt 
Deus Optimus Mtximus &florentifsimam illam focietatem, ( cu)us 
vos olim pars fuiftis,& etiamnum eftis ornamenta, ) & vos item y 
veftraq^ omnia feliciterfofpitet^romoveatq^ , infuam ipjms glori- 
am, vejirum ipforum commodum^ & totius Ecelcftt increment 
turn. 
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De Anguh CMtatfus, & Semi circuit* ,., 
Difquijitio Geometric*. . 



fr 




GAR Li 

jfafc &fl*tm Cmmrfi*. 

tloniam Hli, quae ftmiitur, Controverfix anfam dei 
ditPropofido vrf* Libri ji Euclidit; illtm ime- 
gram primbm apponendam daw, cjufq; dcmonftra- 
tiqnis fummam. 

(Afoi 5*t& 4rer«7»i *S xJ*Ak'x) ri* lit (i£T*%d yi**or 7*t 7t ov 

U\i* y*tU}*iutm if^yrte JvSwjj^t^ /£•!£»#' itfr'" *$ *w 

€ c Qga circoli diametro (A 8) *d augulos rcftoa ab cgtrc* 
"mitateduciturrefta(AP) 
cc cailh extra circulum.s.Et J 
C¥ in locum qtri inter reftam 
€C (AP) & peripheriam 
H ( DEAJ interjicitur, altera 
* • refta f ut FA,) non cadet: 
u i EtSemicirculi angului 
H (EAC J major eft oinni 
"angolo acuto rcftilinco: 
<f 4* Relfquus autcm (E APJ 
.V minor? 

CC N&1I» 6 caderet p*r- 
"pendicularhilla intra cir- 
c< culum ,ut AD C vel etiam 
# ^fi jacerct in ipfa ptriphe- 
€< rfa)elTent anguli DAC, 

<< ApC > 3Pquales,per$e!,idcoqj utcrqj rcftus; contra 17c! • 
***• Si refta FA ( inter peripfeerhm & perpcndicularem PA ) 

B .. cadeje 
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2 De Angulo (<m'ta£?tHf z CAP.sJ* 

<c cadcrc poflit y ducacur ad illam pcrpcndicularis ex centro- 
Cc CEG±' quDiMamigialraiigalusrcdus (TGA major eftatuto 
ct CAF Cut qui pars eft refti CAP,) effet^pcr 1.9 * *, latusCG 
" minus quam C A, hoc eft, minus quam C E, pars fuL Par$ 
c< 3* & 4a fcquuntur ex fecunda. 

Occafibncfunipj3(i'ja>hac.^didifPcapofil«onc, gravis orta 
eft controverfia ( quod mirum eft, in re pure Geomecrica,) in- 
.ter Peletarium & Claviumj quae, qu^d^ciam, nondum unani- 
mi Mathematicorum confenfu determinationem na&a eft. 

Primus, quod fciaro, Ecletarius aflTerfilt, Unguium qui dicitur 
Cbntattutyfca contingentiae, non efle revera Angulum, nee omni- 
W&«tiVW m *JfiApfy&W* iCirpuJu^^n^jCum P<5Jh 
pl^ia^pi^icl^nofiautein.ad ilkin ijiclinari^ ^gtiltfm^q^ 

le m « ; ... \ 

Cai}tra,Clavius aflerU ilium vere Aqgulutp *&, & quidemi 
Q^antiwtemininfinkuaidivjfibilemL, jdoii qqi^m,p^r |kie^j^ 
i;c/tam 3 at (altera, per ^ipberijicn ^ajqrj* ^1 ciijh WP^^ a \^r; 
Uien <mm .*# uljusrf a^iqcuspofn^is : ^ngu,lpca y.^Jp :y S%i{ 
circufi minorem etfc angulo re&o rc&llineb , raajbrem c^rae* 
quovis reftilinco acato. ; . \ -;. 

CAP. II. , \. ']'; jV i- v- 
Centr over fiam hancab Euclide diremftam noneffi. . \ - 

ILLud autem ego primum pracmonendum effe judico; poa^ 
troverfiam hanc ab Euclide diremptam non effe, (quajq*' 
quam ex illius principiis dirimi pofle nQn dubitera. ) Poopmx^ 
nimEuclides,&re£tequidem, Angulum (emicirqili TOfrJQj£ni- 
effeomniAcutoreftilineo^an verofit Refto rcftilineo svieil mi* 
nor yel aequalis , non dick ; utrumvis autem dicatuc, manet 
Euclidei difti Veritas, modo non (it acuto minor: luirn Angu- 
lum contafttis ( nempe fiquis fie) mi'norem effe omni reftilinc<v 
quia fcilicetnec aequalis, nee major eft$ at veio, an fie omnino 
quantitas necne, non dicit; nee quidem, fidixiflec, poflec aHaja 
demonftratioidconfirmare: nam& iJlud quodallerit verun* 
manct,etiamfifuppofitusille anguluscontaftus nihil fit 5 quod 
aiiiu omnino nihil eft ,cft ecru omni pofidva quancicate minu?. 

Si 
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CAP. i; & femkircu 1 }. 3 

Si.verovoluuTetEurUdes affirmafle, Angultim femkirculi mu 
noremqafcLcmeircqiiameft^eftiiJ? r£rTi!Sn'eu?, majorem ?.uretn 
qufcvisactno rc&ilirreoi oportuiflec ifltmi turumq; metpbrurh 
probaffe: ncmpe^ nofl modo anejuhmi fennciroiiii maiorcm 
cfle omni acuto reftilineo (qnpd quidero verum eft dc rcfto re- 
ftiluieo, ant etiam obtofo;) led & minorem rcfto eflTe ; hoc au- 
tem nee probat Euclide« 3 necquidem omnino aflcrlr; Ec firni- 
liter dc Angulo Contains; (1 affirreafle voliiiflfer 5 Angulnm 
qutdicitiirConta&fis, vere qaidem Angulnm efle 3 & rtvera 
(^antum, minorem tamen omni acuto reftilineo', oportuifiec 
utrumq-, mertibrum probaffc- At ilk folummodaprobat, An- 
gulum contafrusfalcem mino'tmomni angulo reftilinco j an 
vero (it revera 'Qiuntu? men*, n?c- proW y nee affirmat; 
Ad pnorfiis filet. Nr>n aurem putandus eft Euclides, acutiflimu* 
demonftrator, quine ullnnv paridogifrmrrn ufquam admifit, 
(fateme ipfo Ramo, q«ii- tarnen fatetur ■ ie dedira opera i!!ud 
quaefi? i(Te, quiq; 5 ut notum eft, fat fev£rus , neqdid gravius di- 
camJnEuclidcm judex erat, ) non putandus, inquam , eft 
Eaclides, tantam ta&zIjm ackivtt'epe voltiifTe, irt iib?duo At 
diftin&a propofitionis rnembra (verjfl placet, dttas proportio- 
ns) affirm are volueric^ norr nifi ipforum tinum demonftra- 
ret. 

At vero, cjtfanquam Eaclides neutrnmhbrum dixcri^nempe, 
nee angulnm femkirculi minorem effere&o reftilinco/ riec cti- 
*m angutam conta&us eflfc revefaqttamurh v'oppofitarri tameri 
optaicmefo^jqitarnVis tbrtalk nbft Verbis EucItdTs, ij>fii)S tame h 
fentetwigcomrariarrieffe, conten<fit Clavius: 'Si Vr?/w, inquir, 
Eudides (enfrffct unguium email us nihil prerja* r/fc, e^ ar^klum {cmi- 
tiuuli * qualm rtilwBiliixo ? ^wrf, ofcjVcr*," ttwofere defudajfrt 3 at 
dtmMflrartt *ngu(mn cvfittfitis ej]e minor em ofrni acmorVftilineoi **£«• 
Urn vtrofemUircdi wi*wem? H&td enhn'cldtiuf) qvim> Nif?f/ 5 Cftjfl/W- 
A>jt «ri^btf coiii<*tf */ ixfritxaiii f'cntentit'y'mriirefc-'quoturtfs Arr»lo> 
^idqutftmagu pr\ficuum,(juam,dnf!u!um re&ytti^qualcwfoiit Ft' 
kttrius angulum femictrtuli, wc)orm effe quoltbtt emu? 1 

Verfom ego, q<i« efTer Eiielidis bac in re fentf mia , non ob- 
fkutttchae^U*^ ftris^arfft-qui. Eu-; 

ej^es cttrtfe^Uti^ fuirtt^ fiW^,fc«C'de iA V* 1 fe : ntfntiam nnfquairj 
ptofiert; IiJaiW^era'cJXfGlaWr ratiocimo fatis patefcere pror- 
fti nego. ^^towertim trft/Euclrdecn aliquando minus aifcre- 
}]. B 2 re 
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.4 De Angtilo contaUuf^ € AT?. V 

re,qu3im fc affercre potuiflct 3 & ipfc fenfcrit; five ijuod nonduitt 
opus cflet totum quod fenferit producendi, five quod nondura 
ex prxdemonftratis commode oftendipoffa, five alia forfan 
aliquando de caufa. Exempli loco fint propoiidones 16* 8c 
17a primi. Prop 16. fie eft, Trianguli mo lucre frod*8o, extern* 
angulus utrolibet interno & offofito major eft. An verb ex hacpropo- 
iitionis forma dicendum eft ( juxta quod Clavius Ktc argui t de 
angulo conta&us) Si Eudides (enftffel ongulum externum tquakm 
tjfe duobut internk QfftfitH fimuljumftk> quiii y obfecro^ lantifere de[u- 
■dtijfet, ut demonftrtret utrovk majorem ejft ? quid turn clariut tit , qukm^ 
quod duobusfimulfumftk eft £quale> eorum utrwis figiUatimmajmtjfjs? 
Prop. 17 a hxc eft, Tritnytliduo anguli funt duobus rettis minora 
omnifatUmfumfti: At f juxta Clavii ratiocinium) SiEuclides [en- 
fiffeu trcsfimuldnguks squari duobm redif y quid y ob[ccro, tantofere de- 
fud&jfet, ut demouftweu eorum duos minores ejft duobm rtQUl quidenim 
magtsperfricHum, qH&m> quod tribusfimuUqualecfty eommduobus eft 
majttil An auteni hinc concluderc licet, vel, Angulum exter- 
num non efle aequalcra duobu* internis oppofitis finmliumptis> 
vel t Trcian£uloi trianguli re&ilinei non eflcaequales duobus 
re&is> vel, Euclidem non ita fenfiffe? Nullo modo; nam & ea 
utraq; fie efle, & Euclidem illud non ignoraflc, liquet ex 32 c 1* 
ubiilla&affirraantur&demonftrantur. Sed& etiamfi propo* 
fitiohsec 32 a deefict, non camen effect 16* & 17* vel minus 
vers, vel minbs legitime demonftratae: verum quidem eflct, Ea- 
cl idem eade re fontentiam fuam minus expoiuiflc. Parker 8c 
de i^e J dicendum eft. Affirmatfcilicet Euclidc^ Angulum 
femicirculi ma jor em cflcquolibct acuto rc&ilinco, Angulum 
vero conta&us quolibet acuto reftilineo minorem : quod au- 
tem attinet ad contpovcrfiam Peletarium inter it Clavium* 
ororfui tacet, neque fuam fentcntiam omnino cxponit ; angu- 
lum nempc femicirculi redo reftilineo aequalcm, ncqj ait, neq; 
negate angulum item contadu* acq* negat, ncq; affirmat , vcre 
quantum efle. 

Sed & eodem modo abftinet in 3 1 c 3 ( ubi tamen locus cficc 
opportunus fuam ea de re fententiam profcrendi; ) affirmat e- 
nim, u Angulum iin(muinuh 9 te8umtjfe-> in fegmente major i , mino- 
rs cm reBo ; in minm fegnonto* m*)orem> item Angulum. major is fe~ 
Vmenti wahremrea$; mi mis y mnotmv angulu* autefia \cmicimti 
quantusiit (quamvis illud ftatim exfpeftaadum effet) non c^- 
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ck, fed cauteabftmctj five quod ipfi forfan vix conlBteritquid 
erat dkendum, five quod non prgft* fuerit demonftratio qui 
fuam fen tent iam confirmee Sed & veteret ( quod fciam J om- 
nes (prater unum ProclumJ ca dc re prorfu? tactnt. 

Nob diffitcor quidem Recentiorum aliquot , magnos viros, 
& ex veteribus fortaflc nonnullos ( fa Item Procium; <Jc angu- 
lo conuftus ita loquutos cfle$ acfi hfeberct anguli qnantitatem; 
adeoq^deangulofemicirculi tanquam minori quam eftangu- 
lusrcftusre&ilincus. Sed argumcntii hac in re agendum eft, 
non authoritatibui ; praefcrrim ciim ex veteribus nemo, quod 
fciam, quidquam hac in re demonftrafle repcrtus lie, 

CAP- III. 

Anguli FUni nam* & definite cxflimtm 

*\JT rem jgiturcontrovcrfam intimitis aggrediar, inchoate 
V dum crit a natura Anguli plant - 9 quemEuclides fie definie 
8 d 1 . <c Angulm fUniv eft mum **{*;, feu mlinstioy duatum line** 
€t turn in flan$je[$ tangmium ( rf*7<ipir»i>) & tm indindum^ftu- 
• c r*w. • 

Fekurim'hinc definitionem paulo immuutam mallet 5 ue 
4tempc de linearunvmutuo fefe jecanttum concurfu tantftm intel- 
ligatur* Verum nulla neceffitai cogit hajufmodi mutationetn 
fieri. Qyamvisenim, 5uxtaPeleurinm,{olaiilla8 lineas angu- 
lum com incre,dicci^uiiv lit, quae, fiprcducantur, fe mutuo 
iccabbnt : non un*n minus vc rument^ juxtaeademprincipia, 
cafdem fo&m linear mmu6 inclinatas concurrerc : quae enim 
iuadent^circumterentiamxum refta contingente angulum non 
XQntkiere; eadem etiam fuadebunt^has lincat mutuo inclinataa 
Hon eflc : 1 ca ut non fit opus, ob banc fen tcfttiam, Euclidit dc- 
finiuoncm mutare. 

In Euclidis vcro definitionc , notandum eft primo , duarum 
linearum mutuam xhUi?^ feu inclinationem ad in viccm , re- 
quiri. Ide6q-, fiqua lines concurr ant r utc tamen inclinentuf 
ad invfecm, angulum non conftituent,qaia nempc angufot, « 
definition*, eft linearum mutua inclinatio. 

Dcinde vero, non qusvii linearum inclinatio, Angulug did* 
tur: ted linearum concurrentium , five ic mutuo tangenti- 
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£ __ De ,&ngiti&'cMt4MHf> GAP. 3. 

un cfcrJo«*fwVf n*n*#^t^ :ipa4>Etfclidcm (iictcur de quo- 
cuaq; ci^ta, fcu cancarreacia; juiptf^ifip, dc-co'A«*fta" -**7 r 3§- 
i^Jaij qaaii$ dcSriitur.aSe ,-jd'i ?. )i Qi:*rwtff erriftf ihie&-df- 
, • (hates in eoderti*plano, ihcllnailad 
invicerodicipoffiqt, at B* C; non 
earner artgiiki*» cenftitaunt , riifi 
contfurrantv : , »• , 

. Ecquid^^fedoftcArrcrtces -K- 
- n«^qu*mv^t0t5e>fbrCart inclmen* 
r enrathhviotitt; an*al3 tamen non 
alibi quam in ip(o punfto concur- 
fus formant. Verbi gratia , lineac 
AF pars quselibet ad lineaai AH 
Ihcfinatur; at nonharum linearum partes quaelibet , puca E F, 
GH,anguIumformant; ; ftdclrumcartnirti extrcma, incom- 
muni pun&o A concurrentia: Etquidem quantacunq; utrtuf- 
vis pars alia abfcindatur r niodo tantillum fuperfit ut concur- 
fus confervetur, angulus omnino invariatw manet; idem enim 
omnino angulus eft qui qmribus AF , A^Hj & qui cruribus 
AE, AG, contiaecur. ] /•>"-. ^ ? ^ 

Non igitur ex li#earam concurrentium inclinatione quali- 
bet, judicacur Angulus, ( fi nempe ha fc habcant line^e con- 
currentes, ut hie magis^ ilKcramteincliiJenmir,^ fed ex ill* 
quam fortiuntur inclinatione in ipfoeoncurftis punfto. Ideoq; 
angulus, quern facit peritnietcp Hixagotti - A B G D RF cum 
reftaAD, noaaeftimanfliis^ftqx quacun^^^l^*tioneqriarn 
habetperiracttriaq«aciinfl[^aLp»bad reftam A D., T fptata ih 
parte B G) fed ex ca quam habec in ptin&fa concurfus A$ D ? fie 
angulus,qucm facit cum refta GR, non ex inclinatione quatfi 
ubivis habet perimeter ad ilia re&am,fputa quam habet iiiparw 
tibus AB,veI ED)(id quam habet>in igfisipunfti$concu*fu5 1 G,l& 
Et quam vis dici pofTit, Pcrimetrum Hexagon! defartpri, nori 
effe linftm unam.fedtxVariis ( pwtaA ;,B;.BCyC &>iD E, E F, 
FA,} aggregatam; ideoq; falUdam Tniv^miiaiac committi^fi 
de inclinatione cjufmodi ptrimetrirtdTC&am quaeratur : Idem 
tamen omnino eveniret, fi, pro perimctro figurae re&ilintae, po- 
natur pcripheria,vel alia linca cur va;.cu jus inclinatio ad qtram^ 
vis reftam prQpofitam noi> leadem manet Oprout in re&fr fieri 
folec J fedjn iingulis punftis vat iatttC; quamvw interim lirtea 
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;fti>aep^wvavipr0ariica c iiiic^ JiafeeAHfir; Ncfa 'kiiUa pttipberiM 
fcgftoentiini ?C (?au* 
quodlibct ipiius ym- 
ftumj candcni incli- 
nadoncm habct ad rc- 
&am AD, quam ha*-, 
bet ipfius peripheric 
Tegmentum AB (aut 
quodvis ipfius pun- 
Sum,) ad candem re- 
ftam: Patetenim, ip- 
fius fegmemi B C il~ 
turn magis ad paralle- 
lifraum accedere, at 
fegmenti AB propius 

ad perpendiculum : Angului autem quern facit ea periphe- 
ria cum Diametro A D 5 non aeftimandus eft fecundum ir clina- 
tionem fegmenti B C (aut aficujus in eo particular) fedfe- 
cpndum illam quamhabet perimeter in fei particula contigua, 
.feu potius in iplo punfto concurfus. 

Dcniq; , additurin illadefinitioneEuclidea, phrafis haec, 
(Jim \<jf 1*)$*** k&{4vw>*w in diteQum fejittrum: unde innuitur, li- 
nens in dirc&um pofitas angulum non comprchendcre, Non 
aut^m -riiik Euclidksjjpcr lineas in direttm pofitas ^ lineas tantum- 
modo re&as continuatas, five duo Tegmenta contigua ejufdem 
rcftae: ficenimcoittinuataperipheria, in fingulis fui pun&is, 
angulum formate dicenda effet, quod tamen nee Euclides,nec 
alii folent affirmarc: Scd, per lineas in diredum fofitas, eas intcl- 
ligie^quac file routuo con^jnuarc dici poflunt , ut exindc una li- 
ncafiat. Arq;ha&enus Anguliplani naturan?, quantum opus 
yidetur, cxplicavi. 

CAP. IV. 

Argumemum frimum, ab Anguliplani natura ptthum. 

Is pradibatisjvideamus quidinhac controtcrfia,utrinq$* 
dici poteft. 
Qui angulum fcroicirculi refto rcftilinco minorem aflerunt^ 

nituntur 
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a De A*gnU cMaftuil CAP* 4* 

Nicaattir cwrimani haic aotiani, 1$tm iff mijus fit* fitti > ref, 
part toto minor. Ac, iaqaiunt , femlcircati Anguuit CAB, 
eft part anguli re£tire&ilinci GAP; ergo eftrefto •iaorjfc 




qti?dem tanto minor quanta* eft angolas intcrje&ut E A P 9 qur 
eft angului aonta&ut* * 

iikttrw contra f Bcg^tangolum fcmicirculi minorcm efle 
rcfto rcftilinco, apt rcfti partem cflc # fed toti rcfto zqualem; 
quia fcilicet angulus conta&us ( qui auferri (upponlturex rc- 
fto > ut rcftet angulus feasicirculi ) eft non-aagulus, ejufq 5 
quintiras nulla: at qui aufert aogulum taniummodo imagina- 
riutn, ille nihil aufert, & ejufmfedi imaginaria ablatione quan- 
thai non omniao minuitur, fed cadem* quae prius cranio varia- 
tamanet. 

Cardo igitur controverflz hie eft >Jld <jui dicitur Angului 
contaftus fit vcre AngMlui,ver4mq*, anguli quantkatem habeat, 
ut vult Glarius^vcl rcrcra non-angulut 5 ut vultPeletarius , fed 
tantum angului iroagtnarius, qui reram anguli quantitatem 
nullam habeat. 

(It hoc explicates daretPWiMriw, hujufmodi diagratmna 
proponit Daabus rcftis AB, CD, <fc mucuo fecantibus in 
punftoEadanguIoircftos; fiintelligatur refta C D , punfto 
Efixo3€ircutt^olv9pblpcrvenerit adfitum FG, ex angulis 
rctfisfiuntobliqui fhincacutijillincobtufi, ) quifient adhuc 

magis 
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magij lobliqul cam penrentum eric adfitum HK, & fie ilefif 
*eps, donee perveniatur id A B3 tunc crtim ceflabk interfeaio* 




*fc fimul angului evanefcet, quoniam non jam ad rcftam A B 
inclinabicur, fed in ipfa jaccbitimmcrfa. 

NeqsfecuSjinquit.tftincurvo. Sieaim DE, re&apercen- 
trum,peripberianj B AC iccanajift $uafto A/uper co cireumda- 
cat^r per punftaFO H,fi- 
cntanguli continue varii 
cum peripheria, donec^ 
ceffante fee ti one, linca 
E D facta fit E K, ac tan- 

S;at circulum. Atq; jam 
inea ED vel EK non 
inclinaca intelligitur, fed 
imroerfa in ipfa BAG 
peripheria , quantum ad 
angulum attinct , non aM- 
ter quam fi ipfa BAG 
efiecl inea recta. 

Mud, credo, vult Pele- 
tarius; Rectam ED^iim 
perventym eft ad fitum 
EK 3 fubi deiinieperiphe- 
nam fecare , & f&ta eft 




tangeitt^ 
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wngcns,)nonjarn mclimriad pcripheriam> fedfuper ipfam 
ixhtvSf jacerc,&camipfacoincidere f eoufq, fcilicet dual pe- 
ripheriafupponitureandem inclinationera recinere quara ha- 
buic in ipfo puncto A : Quod autcra poftea quafi rellliat peri- 
phcria a recta E K, idco factum eft , quia peripheria fuatn in- 
clinationem futet alias curvaej fubindeper ilngtla puncta 
mutat, adcoqj ipfius inclinatio , quae in puncto A nulla erat, 
quutn prinium ab eo puncto reccMum eft fit aliqua, qux & dc- 
inceps cpntinuQ rariatur, omnfefq* polGbiles variationcs ad- 
mittit. 

Hocaut.cm fortaflc meli&s concipietur, fi^pro circuli peri- 
pjxeria^ fubftkuarous figurx reftilinex perimetmm: fi igkur 

DE, periraetrura Hexagoni 
fecani ad angulos rtftos in 
pun£toA,fuper illocircum- 
ducatur perpunfta F,G,H, 
angulos continuo magis ob- 
liquosfacietufq; dum ad fi- 
turn E K perveniatj hie, enim 
ceflat fe&id, & cvanefcit an - 
gdlus.ipfa cairn E K in Hexa. 
goni periraetro akkiv*4 ja- 
cet 3 8c cum ipfa coincide 
non taracn cum totaperime- 
tro, ( neq ; quidcra ipfa to- 
ta, (i faltem producatur J fed 
cum ifta perimctri parte M N 
quae eandem retinet inclina- 
. tioncm quae fuit in punfto 

tiro reftam perimeter * ab ilk refil i EZ£? r k- f' W 1 "" 

tic perimetri refpeftu reft* tanSis E S* n..J °* "f "f 
- nulla erat, fit fufeinde alia atqS QufanS^ f P ° A 

tingit 
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tingit nifi in tmico punfto, ipfiq; foil *kmp£< coincidit, adeoq> 
angulum non facit. Atq- ? ita fcntcntiam Pelctarii , quanta po* 
tui perf picnitate, propofui. 

His ita explicate, hoc modo liccbit argumentum formare* 
Ubilincarum concurrcntium nulla eft inclinatio, ("five prop- 
ter roincitientiam illud fiat, five propter continuation 
ncm) ibinullus eft angulus, (eft cnim angulus mutqa con- 
currentiunT inclinatio, per 8di. ) at circumferential ad 
reftam tangentem , in puncto contactu* , nulla eft inclination 
(at ex pr*explicat!s patet ) ergo nulltis ab ipfit fieangulus. 
Angulus igitur, qui Contaaus dkirur, eft angulus tantum 
imaginarius, wn verc angulus Quod erat oftendendum* 

Ad ultcriorcm confirmationem minoris propolitionis in hoc 
argumento, praeter ea quae jam dicta funt, potent & hoc, Bo- 



s'! * 




pus fit,breviter adjungi.Si circuradacta femi diameter CB.cirtia 
centrum C > extrcnio fuo puncto B , defcribat peripheriam 
B E AN; punftum B motu fuo ante contaftum io punfto A ver- 
get ad reftam tangentem A P, poft contaftum at* ilia rcfilit , ac 
in ipfo contaflus punfto indiftcrentcr fe habe t ad utrumq; , n«c 
approp inquat eniin nee elongatur, fed neq$ reftam tranfit, con* 
tinuatur tamen uniformker motu* : At motus invariatus, qui 
ad affignatam in eodem piano reftam neqj accedat,neq; abca 
rccedat, neq; tamen tranfeat, quo pafto inclinatus dici^poffit* 
noq video* (neq; enim verfum inclinat, acq; reuorfum, nee t*> 

€» me» 
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mentranfit,) vel enim propter linearum coincidcntiam , vel 
falcon parallelifmum, fieri dicendura erit. 

Qai auccm fc:us fcniiuntj idem viJenuir affirmare , (ut fa- 
miliariutarbftantia,) acfi drcerent, ambulanccm in circulo 
Horizontal! a pan&o Kkridionali N fubi Oficnrem verfus fpe- 
ftat) donee continuato itinere per pun&um Orientate A, ad 
pun9:a E,.D,perveniat (ubiOccidentem verfin fpe&atj ) nee 
Vidcfigutam tamen interim ui*quldirc&e fpeftet Septentrione.Nam fiquan- 
fagin£fr£r do direfte fpe&et Septcntrione,erit certe cu in pun&o A cfxiftir, 
tqitntis. fprius entfi afpectus ad Ocientem declinat, poftea vcro adjQc- 
cidcntcm)fi vero in, puncto A dirccte fpeccet iepecntrione/ ncq; 
ad Oriemem neqv ad Occidentem declinans, J crit certe in illo 
puncto A tendencia circuli ( cujui ductum feqiutur incedensj 
verfus pfinctum P, ( nam recta AP eric, linea meridionals , 
ut qu«e lineara Orientis & Occidents AB tranfverfim fecac 
ad angulog rectos) adepq; in illo puncto cadem erit tendencia 
tarn circuraferenthe qulm rectac tangentisj nullus igitur angu« 
lui, fed linearum coinc'ujentia. 

Scd 3 quoniara fententia ifthaec Peletarii ggrifrs antehacaf- 
fenfum in/enit: Praetcrca quae dicta func, quae quidem veram 
& genuinam rei caufam videntur continere, adeoq^ a priori de- 
monftrare; Alias adhuc aliquot demonftrationcs ad 'u agendas 
duxi, partim a Peljtario alutas, parcim a me addicas. Non 
quod velimfiogula qux inter Pcletarium &Ciayium agitantur 
c^aminare; quae fcilicet vel .minus cauteab hoc aut illoefferun- 
tur, aut ad h >minem dicta fuat a potius quam ad rem; fed ea fo- 
ludi quae argumentorum vires exhibent, ipfamqj rem contro- 
v^piam propius atdngunc. 
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CAP. 5.. &femicircHli. 

GAP. v. ? 

Atgumtntam ftcundnm; Vbi, de Angukrm 

PEletariiargumentum primum , quo affenfum coeere cona- 
tur,& cohpnedpuai vires attribuit, eft i« n 1 , feu de- 
doctfo ad ab^rdum^ve impoflibile : nitittirautem propofitio- 
niprrmsdecimiEuchdis, q U * hzceft, Vu^fui, iuabm m m i- 
wimbHtiMqualtbusifitmapri auferam maj M qu*mdmidiut*\& 
Urn arefidu* m»)iu quam dimiiium , id&tmimh faf, relinqntm 
tandem magnttudt aliqua miner wagnitukne minow uonfiia. Undc 
concIaditPelctarius,qu6d,fiangulu8contactusE A P. k re- 
a*IuwusK,fintpropofitxquantitatesjnaequale», fitq$ angulua 




teailihcajangulocontafliis major; fiabimgulo reftilineo ain 
feratur (vd 1 lemiffis.vcl J plufquam*fcmiflls , & deinde refidui 
f femilhs,aux) plpfquam Jeniffi*, & fie deince ps; tandem relin- 
queturangulusreaiUneus ( nempe, fi feaiones retfjs lincisfie- 
b4nt)anguloconta6usninor: At hoc fieri non poffedemon- 
ftravit Euclides i6.e 3. Non font igitur angu?u» contactus & 
reailincu$du*inafqua!fsquanthates (ut fupponthatur;) ftd 
eorum alter nonquantitai. Angulusipiror contacts (nam 
dereftilineononcftquaeftio) tAnon-quamus. five non-aneu- ' 
Iu^.quoderatiiflendendum. 
Atqieodciu'modoarguerclicebitex a» primi Arohlmedi?, 

C 3 de 
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! ^ De Angulo contatfuf, C A P. 5. 

dcSphfcra&Gylindro: quae propofitio hxc eft, Z>*f*j duabut 
magnitudihibu in£qualibM, fojfibiie ejl dux re8as defcribcr* , quorum 
minor ad majorm, ratioiftmhabebit minmm % quctmhabtt magnitude 
minor admajoretn. Siautem poflibiles tint duae rcctae lineae, qua- 
rum haec ad illam minorcm rationem h ibebic, quam habct an- 
gulus contactus, ad rcctilineum ( quod omnino dicendum eft, 
per hanc PropofitioneiB, fi angulus contactus fitvere quanti* 
tas,) ccrtc angulus conta&us non erit omni angulo rectilineo 
poflibili minor: quum poflit angulus rectilincus in infinitum di- 
vidi, per 9 c 1, non minus quam recta linea. 

Sed&Euclides, & Archimedes, paflim hoc aflfumunt inde- 
monftmionibiis quafi per fe ndtum , 8c poftulandum 5 quantity 
unfmiumm toties multtylicm fotfe ut quamvis tfignaum majorm 
juferet. Ergo , & angulus contaftus (fi fattem fit omnino 
quantus) toties multiplicaripotcft, ut angulum quemvis re* 
ftilincum fuperet; non cflct igicur ( quod tamen efle demon- 
ftravit Euclides^) omni poffibili reftilineo minor. 

Qyid autemClavmsad hxc ? Nempe ait, PropofitioiTcm il» 
lam Epclidis intelHgi de illis quantitation quae funtcjufdem 
generis, & quarum utraris mulciplicata alteram txcedere pof- 
fit; quod de angulo com a&us & re&ilinco dici non poteft, cbm 
angulus conta&us quarotunms multiplicatus angulum rc&i- 
lineum fuperare nequeat. (Atq* idem, credo, di&irns cflet de 
memorata propofitione Archimedis, fi illam adduxiflet Pcleta- 
riusj Magnitudinet autemillas, quarum altera mulciplicata 
reliquam fuperare nequit, non cenfendas efle , ait, ejufdem ge- 
neris, quod ad proportionem attinet , licet fub eodem gencre 
qutntitatis,hoccft, fub longitudine, aut latitudine, aut pro- 
funditate, aut numcro, collocentur. 

Quibus ego haec babecftjuaB regeram. 

1 ° Fatendum eft propofitiones illas , & quidem o rones alias 
ubide propqreionibus agitur, ifitelligendas efle de quantity 
tibustantum komogencis. Neq; cnim Peletariu% nee, credo, 
quifquani alius, Quantitates Heterogeaeas fie comparari poffe 
diceret. Quisenim unquam affirmavit, Anguli ad Superfiriem, 
Numcri ad Magnitudinem, Lines ad Solidwn ,ullam rationem 
■efle? Aut quidem Hecerogeneorum unum alcero vd majus efle, 
vcl minus, velipfiaequale? Vel etiamaddiaut fubduci pofle> 
Nam quantiutesHcterogene£,non modo font *V/*f«<yo/,(quod 

& 
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CAP. 5. &femicircHli. r * 

& inter Homogeneas etiam non raro accidir, ut ex Decimo Fu - 
clidismanjfcftumcft,) fcd& plane daJ^nw. Atq;illudfaci« 
lonuic Euclidcs in Rathnit dcRnhioncrf d 5, quum ait effe, <fo<*. 
. rum wagnitudmum ( 1^*^) ejufdem generis, mu\mm cfnandam fr- 
cundum qnmiutem habitudinern* 

Ver&nj *». Dico ego omncs omnino angulos pianos , five 
rcailineifitttjfivecurvilinci , five mifti, Homogeneos efle , & 
quidem quaracunq; rationcm ad alios afllgnandos fubirc poffej 
five aequalitatis, five inaequalitatis, rational^ five irrationalis. 
Quid enim impedit quo minus itafe res habeat > auc quidnam 
iliud eft nnde banc k-n&y&tiM oriri fupponamus ? 

Dc Angulis Reailineis inter fe, res eft in confefso: nemo 
emm unquam dubitavic angulos rc&ilineos in quavis poflibili • 
ratione fieri pofsc? quamvis revera nondum methodus con- 
ftet, (neq; forfan unquam conftabir,) qua poffimus datum an- 
gulum rcftilineum in data ratione (^eometricijfecare. 

^ Dc Angulis item curvilinds, rem etiam non negandam exi- 
ftirao: pofiunt enim curvilinei ad invicem vel aequalei afligna- 
ri, vcl inaequaks, Acqs idem etiam , de angulis miftis inter fe, 
did potent. 

Imo vcro & angnlo rcftilineo cwilibict poffibili , poflibile eft & 
curvilineum aequalem affignare: prout ipfc Ciavius, ex Proclo, y 
deaionftrat,ad 5 d 5. Eft 
enim, exempli gratia, an- 
gulus cunrilineus DAE, 
xqualis reftilineo BAG: 
Et pari modo , cuivis jre&i- 
lineo affignabili , afllgnabi- 
lis eft aequalis cunrilineus: 
ideoq; & curvilinei , non 
modS inter fe , fed & cum 
re&ilineiSj quamllbetaflig- 

nabilem rationcm fubirt poflTunt, quam ipfiTubirc pofiunt re- 
dilinci interfe: Nonigiturcurvitas crurum i-nyyivetaM angu- 
lonuninducet,quinpo(Iintadhucad redilineos rationem five 
proportionem habere. 

j^AtfortafllscJicetur, Quamvis veruro illudfit de re&ilineis 
Scurviltocisquibufdam inter fe, non tamen ita erit in angulis 

Inia 
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£6 DeAnguU tonUSn^ C Al?/$/ 

Jmovcro in angulis miftis illud etiam verum efl 9 non tnod5 

fi ad curvilineos > veriim eti- 
am fi ad reftilineos compa* 
remur. Nam,duobusfe mu- v 
r tuo contingentibus circulia^ 
faltcm aequalibus,G A/D A f M 
quorum etiam utrumqs coit- 
tingit, in eodempunfto A 3 
Tefta PA; nc qufdem ipfe 
Clavius negabit angulum 
contaftus iwiiVilineumGAP, 
Xfi modo fit angular femiffem efle anguli contains curvilinci 
GAD^femiflisautcniadfuum integrum, verarn efiTe rationem, 
nemodubitabit. Angulus igitur curvilineus & mlftilineus (fi 
faltcm anguli contaftus fint vere anguli, ut vult Clavius,) func . 
homogenei, & verac rationis ad inviam capaces. 

Quod fi angulus , qui <ficitur 3 contaftu? rcvera non fit angu- 
lus, (proutcgo 5 cumPeletario,exiftimoO attamen curvilinci 
cum miftis nihilomipus homogeneicrunt. Nam fi duocireuli, 
faltcm aequalcs , fc mutuQ fecent, &, per 
dad fc&ionum punfta, reftd ducacurj 
manifeftum eft, fieri curvilineos angulof 
miftilineorum duplos, tarn qui curvis 
convexis, quum qui cur vis concavis^coch 
tinentur. Poteft igitur avvilmeusi > ad 
angulum mifttimveram rationem habe- 
re} adeoqjiplijfatcnte Clavro,eft homo- 
geneus, 

Scd & poteft angultis miftus *ti4m ad 
reftilfaeum rarionem habere; quod nee Clavium fuifle negatu- 
rum e&iftimo. Warn rcfta ( fi non quag tangit, faltcm ) quae fc- 
cat peripheriam, angulum cum pcripheria ( tarn intra qitaiti ex* 
tr*J raiftum facit,' qui crit angulo re&ilineo , faltcm ajiqho* 
major; qui quidem multiplicattis potent & quemvia afligna- 
tum angulum reft Hint urn fuperare, ( & contra, re&ilineus 
hunc) idcoq; , fatenteipfo Clwio > hoy ov ixett >&\cm&xi$ erit, 
per 5 d 5., Exempli gratia. Si peripheriam E A # ce&a S A &>- 
ccr, P A.tahgat,inpuufto A; eric angulus miftusE AS rt\ se- ' 
qualis vel faltem major angulo rc#ilineO PAS} & propt*rea r 
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6. &femicirculK xy 

potent mulciplieatus quemvis angulum reSilineum fuperare, 
non minus quam ipfe P AS, ( fcreftilineusillumj ide6q;adf 
quemvis angulum redilineum raticne m habebit, per 5 d 5. Erit 
iguurangulusmiftus EAS, reftilineo hennogcneus; curigi-* 
tur&niiftus EAP ( fi quidem fitangulusj non cflet homo* 
Jjencuvnon video: crura fiquidem vcl cadtm habent, vcl quam 




fimiltima, nee aliter differunt quaro quod magis aut minus <fr- 
Taricentur. Scd & eodem modo facilt oflendi poteft, cmnei a- 
lios angulo* , five rcftilincas five curvilineos five ipifto^ ( fi 
angulum conta&uixxcipiasj & quidem five peripheriis five alifr 
cur vi« for raentur, tales effe quales ne quidem Clavius negaret 
cdivis angulo rcailjnco 8c fcomogeneos effe & quidem Kiyy &- 
y«vs foil fiquidem anguli contaSuuio, fecundum ilium , funt 
«quidemanguliplani, nectamen alihquibufvis five n&ilincis 
five curvilincis five miftis hemogenei : llnde autem ilia , quam 
fomnict, In&ytpH* oriatur, neq$ potefi ifle ullatenus cftende- 
re^ncq, egovelfomniare. Non nego quidem ilium hac in re 
aliquid conari, fed Conatu planfe irrito : videamus tanacn quid 
iUudeft. . 

CAP. VI. 

Exwf tionibusCUvii rcfyondetvr* 

EG O/mquit Clavius, txguhi ill9s> (comingentte fcilicet & 
rc&ilineum) Eju[itmeffepnerti neg*vi>kac jekm dc causa]qkod 
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Ig-i DvAngHU'coMaBufs CAP. 6. 

angultu contatlus qutntumiris multiplied!* unguium acktmrcttihncum 
fuferare nequeat. 

AtinqMamego, Idem ojmnino feqtii , fi angulus eonta&us 
ftacuatur ( non quidem angulusfieterogeneus , fed) non-angu- 
lus. Nam, quod nihil anguli habet, quantum vis multiplicetur, 
ntfnquam conftituet angulum; eadem tiempe ratioiie qua CK 
phra> q iantufnvisnmhiplicata,nuaquatii conftkuet Numerum. 
AfliiniitautClaTiaSjillud nempequod eratprobandum, An- 
gulu*ncontaftu?cifeve{'e angulum; atq; , hoc qualiconceffo, 
conatur oftendere, Hcterogeucum effe , faltem quod ad ratlo- 
nemactinet; eonempc quod angulus homogeneus non lie per 
5 d 5, Ego quidem definicionem Euclidk ( cui iplias argumen- 
tum innititur) facile conccd0,& pro veiifllma auertione agnof- 
x coj nempe Ratienem habere inter fe magnitttdtnes dicuntur , qu* p©/"- 
fum multiplied* \e mutuo fuperare; & contra, Magvitudinet % qu* non 
fojfunty qutntumvis multiplied* ,/e mutuo \uperare, non. dictnd* f'ttnt ra- 
tionem inter fe habere y fed pro heterogeneis habendae funt» Non 
igkur affirmo angiiliim contaftus & 1 e&ilincum effe quantitates 
homogenoas, fed nee heterogeneas, fed eoruni alteram quanci- 
tatcm e(fc, altcrum non effe. Acq; illudantea dixerat Peleta- 
rius, nee tamen quidquam folidx x4tf onis affcrt ClavJus, qui. 
contrarium oftendat. 

Quod cnim dick, ex definkionc anguli plani 9 Vt angulus pl*- 
nut efficiatur, (ujficereduM lineas in plane Ad invicem inclinari, non au- 
temxeqiuriyUt fe ttmtui ftcent. Ego illud fateor ; fed nego peri- 
pheriani & rcftim tangentem ad invicem ihclimriy fitfeem quoad 
punftam concurfuS; coincidunt enim 3 non inclinantur. Ag* 
nofco'eciam (quqd alibi ak) Angulum confttfere in unicopunfio y t^: 
Unearm inclijutifine qu? non indirefttimjacent; verum linea$ ha* in* 
clinari non agnofco. Sed&cum Pelerario affirrtio, eas folum 
lineas indium (in punfto concui fusj quae; fi producantur , fe 
mutuo fecabuQt: neq; contrarium Clavius oftcndktifpiam. 

^Tr, inqijk, Refiafiniia & infinita ideo non cenfemur ejufdem genc- 
rlt} cum dliera ad alttram proportionem non habeat , quamvx jub etdtw • 
gtneri m$gnhudinit, nempe lima refill] comprehendamur. 

Refpondeo.Propoiitio ArchipKdiaprocedlc de duabus mag- 
nkudinibus inaequalibus datis, (Ju'o .pcpdfiTr ' dpi™* Jbsivmf^)' 
Eciimiliccr Eticlidif 1 e ipdc.duabusmagnitudinibus inzqua- 
libilt'fropoJiik^AjQ ptyt&ptiyintr tK**n*vm. } &t vcro quia. 
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C A P. 6. &femcircidu ify 

dedit unquam, velfr$p9(*it 9 lineam infinitum ? Quod ettim ( mag- 
nicodincj Artw, co ipfo quod datur, eft firticum. 

.Fatcorquidemdicifolerc, Finiti ad infinitum nuttam ejfe pro- 
ftrtnnm. Sed, inquam, per infinitum, tunc intclligi, vcl indctcr- 
minatum zut indtfinttnm; velquid FtfitiHe infinitum^ quod nullos 
admitt it terminos. 

Priori fenfu Euciidet in 1 2 c 1, 8c paffim alibi , vocem illam , 
fumit, dum jubct reftam infinkam duccre, vcl datam rcftam in 
infinitum producers Non eiiim illud vult ut lineam quis du- 
cerct, quae, cum dutta fucrit, fit infinita; edit enim hoc impof- 
fibile, & poftulato fecundo contrarium, cujus tamen vi ejufdem 
conftru&io juberifokt: fed ut liaea quantumlibet longa du- . 
catur. Ec hoc fenfu, verum quidem eft, Quantitatis indetermi- 
nate ad determinatam nullam efle determmatam proportio- 
ned, fed vagam faltem,qualis eft ipfa quantitas. At linea re&a 
dum indeterminata eft, data non eft; hoc eft, magnitudinc data 
non eft, licet pofitione dari pofllt-, Linea igitur indcterminaca, 
magniikdo data, non eft; Et ad praeferis negotium non fpe&at : li- 
nea Yero data, eft determinate magnitudinis , & , ad aliaaj 

- quamvis datam, determinatam tabet rat ionem. ; 

Pofteriori fenfu, prout /ajfmww fignificat id cyiod pefi the in- 
finitum fit, ade6q; omnes terminos poflibilcs aftu excedat ; ego 
plane nego, c jufmodi itftarit infinitum omnino dari pofle: adeoq; 
nihil mirum videbitur 9 Quantitatis impoffibilis in^poffibilem 
effc rationem, feu proportioncm-. quod autcm impoflibile cft,il- 
lud Ron eft; adcoq; cum infiniti ad finitum ratio fit impoffibi- 
lis,e]ufmodi ratio nulla eft, five non eft. At interim, macni- 
tudinum inxqualium datarum, ratio etiam datur, (peri. Dat. 
Euclid.J&proptcrea, fi angulas comafius & rc&ilinais (iht 

.quantitatcsinafquales vcredatae, dabkurctiameoiunuaiios &- 
quidem, fi anguli i;»nt, erunt homogenei. 

Deniq-/(utnihilpr3Bieream t a Clavio all^tam , quodalku- 
Jus momenti, hac in re, videri poflit) hujufmcuij ioi :an ratio* 
ciniumcxipfiusdi&is fpag. 262.) colligi potcrit Si du< .-rum 
apguloi urn mutuo applicatorum duo crura homologa iiivictm 
c^ngruatK, rcliquavero duo crura non congruant . illi anguli 
non funtzqualcs; At anguli conra&us cms aitcrum, nempe 

.re&a continscns/angulj rccVilinei cruri fuperimpolittim , con- 

giuerepotcft, at interim crus reliquum rdlquo ami non con- 

. D -a * grille 
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*e 9t Angola com a&tUs CAP.& 

gmct ( quia curvutu rcfto non congractO Ergo nulli angulo 
rcftilineo aequalis eft angulus conta&usj adcoq; nco ullam ha* 
bebicad anguloi re&ilincos rationem, 

Rcfpondco i ° . Eodcm argucnemo fequcretur ettam ungu- 
ium EAS (peripheria8c reftafecance comprehenfum j non 
tuinusquam EAP Cangulum contaftus) nonraodo nulli an- 




giiIorcailmcopofribili«qualcnic(R (quianempe ff.crusaltfc- -. 
ruin A S, anguli reftilinei cruri altcrutri fupcrponatur & con* .. 
gruat, rcUqmim tamen AE reliquo congruerc nonpotcft) 
quod forte coricederet Clavius:verum proptcrca nullam effe ra- 
tionem hujus ad illunvn*mpe anguli EAS ad quemvis pof- 
fibilemrettilinei*m;quod tamen nc quidemClavius dicerctjnon . 
enimncgare poffec angulura £AS, faltcm multiplkatum, 
poffc angulua**e&ilii>cum,faltem aliquem/uperare; prefertiai , 
cum citra dubiura fit, ipfum E A S angulum miftum , re&ilineo . 
P AS vcl majorenvefle vel faltcm aequalcm. Arguraentumigi- 
tur allatum, nc quidem Clavio judice,quicquam przftabit. " 

lltautemnon folum retorqueam argumentum^fed & no- . 
dqm folvam; Rcfpondeo 2°* Vcrutn quidem effe, quod , fi duo- . 
rutp angulorum zqualium due crura homologa congruant, 
congruent etiam & rcliqua duo/:rtira, tamdiu f cilicet quam ec- . 
rum utrumq;.candem retinet iriclinationem 3 quz fuTtin ipfo 
punfto concurfus ( vcl ctiam ubi utrumq; fimul arque ab ilia 
inclinationc defleftatrjac vcro fi alteram fuam quam in ptinfto 
concurfu? habuit inclinationcm retineat, rcliqua vcro fuam 
n^utc^, ilia non diutju? congruent, At^crohoc in anguliimi- 



Digitized by 



18AP.7* &ftmicircuii. 3** 

ftis ffivc angiitis conta&us five aliis^), ad rettilinras comparati* 
perpetuo accidit; prapterea quod curva inclinationcmfuamin 
iingulis punftis mutet , rcfta vcro candem femper inclinatio- 
nemretineat;ade6q;q*iamv!searun)in ipfo conta&us pun&o < 
cademfueritinclinatio, poftquamtamenabeo receflumeft fi- 
unt carats inclinationes ad invicero alia acq; alia. Non igitur 
Tequitur, angulum miflam angulo reftilineoasqualem effe non 
poffe, quara vis non titraq; corum crura, extra punftum conta* 
&ui, congruam. Atq-> ica eaquae Clavkis adduxit, utprobct 
angulum conta&us 8c ce&ilineum hetcrogeneos cffe,& non ejnf- 
dera generis ut inter eos aliquam rationem effe dicatur, fatis re- 
fclli judico; adeoq; nihil fupcreffe quo minus argumentura ex 
1 ,p i o defumptum legitime concluda t. . 

CAP. VI!. 

Mgulorm PUnorum l^yivtiA confittnttur. 

XTErbm nequisexiftimet,id fati3 non effe,ea quae in contrari- 
V um allata funt refelliflTc; niii & affirmative concludam* 
Angulum conta ftut* fi quidem angulus fit, reliquis angulis pla- 
nish nominatimrc&Uipei^ horoogencum cflc : Sicargumen- 

tOTw , 

i° # Quae mutuo poffunt vel addi vel auferri; ca non font hc- 
terogenea: (Quisenina unquam Lincani Solido, aut Superfici- 
em NumcrOj vel addi poffe , vel auferri dixit? Poffunt quidem 
iipiJLtJLt7f*fivc incommenrurabilia;invicem & addi & auferri,uc 
in Binomiis & ApotGrois notum eft t St paffim in X Euclidis: Hc- 
terogerva veronon poffunt, fed plane funt *\n/>jS*w7*0 At an- 
gulus contaftus, fi quidem fit angulut, & retto aufcrri poteff, 
ut ntarieat angulus femicirculi intcrnu?; & re&oadjungi poteft, 
ut fiat angulus femiciiculiexternus: (atq; idciti" ofiendi potcft 
fi ad alios quofvis angulos pianos cotnpartturr^ Non eft igitur 
Kcterogcneus. . . 

Hujus autcm argumenti vires, vel quod Peletarius monucrit, 
vel quod ipfe prfffenferir, conatur Clavius quantum poreft,fru- 
ftra tamen, declinare. Irlcoq-, negat fe Angulum conta ftus af- 
ferercreftilincofimplicitei Heterogcntum efle, fed quojammodo 
diyajigencrk, (to nempc quod angulura rcftilincum.quamum- 

D-3 tii 
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mi Vt Angulo tonutttts^ CAP. y. 

vis multf plicatus foperare nequeattj & 3 licet quoad alia homo, 
geneus fit, nm cenjeri tamen rJM/^e?i» £ewrr#. giw/ *<J proportmem 
attinet Atveroquopaflp ea, quae quoad alia funt homoge- 
nea* tint quoad rationem heterogenta , ego plane non video. 
Euclides ccrte 3 d 5, ubi Rationcm definit , Homogenea , non 
dubitatefie, quoad rationcm homogenea: Eft enim, inquit.pii- 
y& Tali*) £jo fAf >t3wr owpvof n xp mitoxji-nn* efji £foti\a TmJt 
3pnt)dit*ium magaitudinum j c)H\dem genet it \ mutu* qtt£d*nf quoad 
quamitdtembdbiutd$. Siquae igicur du£ quantitates horaogeneae 
lint ( prout Glavius non negat hos eflk an^ulo«) earum mutua 
ad inviccm quoad quantitatem habitudo Rdtio dicitur. 

Qyod autcm attinet ad cjulmodi quantitates homogencas, 
five ejufdero generis ,quarutft altera quantumvis mult i plica ta 
reKquam nunquam fuperabit; Euclides nullas aarrofcit tales 
efle^ t'cd pww a(Terit 4 5 d 5, Quantitates omnes,quarum una 
ad alteram Rationem habere dicendae funt, ( hoc eft , per 3d 5 S 
omnes quantitates b0mgfjK<ir,) itaeffc conftitutas, utmuUifli- 
caufemHtuo{uperarefojfirit) Et propterea, in I e io 3 illud poftu- 
latum affumitj qoali per fe notum, quodq; dcm©rift» ati6he noft 
indigcat, gpantitatem <juamlibttmi*ortm toties nrnliiplicarifcjfe ut 
tandcmynajoremqudmlibeidfjignattmluptret. Nam in ipfaconftru- 
&ionefeu&7tt<r*i'ii ad illam demonft.aiiotttm , -ftatim jubet 
-Magnitudintm minorem affignaum \01ies multiply $re > donee ntd)orem af- 
(ignatam fuferei-y quail quidem illud fieri p^fle nemo dubitjweric. 
Etfimilker Archimedes paffrm« Atneq Euclides neq; Archi- 
medes illud fieri pofle > in alii* five angulis live quantitatibus, 
magis quam in ipfo angulo contattus , ufquam oftendit. Vcl 
igitur untverfaliter vcrum eft, ft poftuUnducn, Qtutnlibrt 
quantitatem minorem toties pofTe multiplicari ut q^iarwlibet 
inajorem affignaum faperet; vel faltem Euclidc* aut Archime- 
des illud fpecialiter de quibufdam quamiucibus demonftraG- 
fent, quibus illud convenit , & non tanquam univerfaliter ve- 
rum & per ie cognitum poftulaflent. Poterat etiam Cla? iu$ 
memrnifle, (e Euclidcm reprehendifle, quod axiomate 1 1 ( Tel, 
fecundum alios., poftulato 5 ) afTumpferir, dtacrcttas *d inviccm 
in eodew piano indmatds, ft' producantur, tandem cmcutftre ? quorrfam 
hoc, quamvis verum (it, non tamtn gratis afltrfnendum erat fed 
demonftrandum > ideommpa quia in lineis curvis hoc ncn 
conftat -(de quibus ncc Euclides illud .aiferir, ) Idtoqv Clavxus 

ad 
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ad 28 c 1 illud denaonftrat ;iis tamen Ibidem afliimptis quae 
& nihilo minus dubia funt, & quae eodem ipfo aomipe funt re- 
prchendenda. Quatn jufta autern ifta fit Euclidis repretenfio, 
non hie. vacatinquirerc:at fa hem cadem ratione,ne dicam loh- 
gemajori, reprehendendus effet tarn ille quam Archimedes, ii 
modohocpoftulatum, <quocf indifcriminatirHaffiituitur, non 
diet univcrfaliter vcrum: atq; Claviu?, Euclidis reprehenfor, il» 
lud (fi poffct) demonftralTet dealiis omnibus quantitacibus vc- 
rdm efle* quamvis deaneulisconta&uum vcrum non (it. Quod-- 
fi neq; Ghvius, neq-, quifpiarn alius potent demonftrare 5 aliis 
quantkacibu* magis illud convenire quam <hujufrHodi'angulis 
( fi faltem fintanguli & vcrc quanthj concedendtrm erit jllad 
univcrfalitcr vcrum effe, prout Euclides & Archimedes viden- * 
tutfenfifte. 

a Sic ulterius a'rguo,Duae quanticaecs, quarum altera major 
altera minor cft,funt inter (cHomcgenctM quidemf fi illud inter* 
ponere heccfle lit ) quead Rationem homogencae: Sed angutus 
concaftu»,fi quide fit an^ulus,& angular quivis re&ilineui,ejuf- 
modi (untqpaiuitates.Ergo Propolitione minorem demonftrat 
Buelldesifrc ^- Major propofitio paritcr vidctur indubitata; 
Nam quae rationem habent ad invicem funt homogeoca , per 
3 d 5.. At quae le habent ad invicem ut majus & minus, ca fal- 
tem ad invicem Rationem habent. Qui cnim fieri pott ft ut 
quamitas quantitate n\inor lit , in nulla tamen Rationt minor? 
lmovcro, Quantitacern quantitate minoremc0e, nee tamen 
ad illam Rationem habere, e ft contradiftro in ad jefto; nam ip- 
{{xmminm eftccttratiintmkabae- fttq-, hocquidem neipfeCla- 
vju* negate debet $ nam»8c ille Proportionem five Rationem 
(quae apud ilium wntundem (ignificant,idc6q; & hie patfim pro* 
mtfeue ufurpamurj divtdit in prpportioncm TEqwalitatis & 
proportioned In<*qualitatk, 8c hanc iterurti fubdividit in pro- 
portionem MaJDris Inffqiialitati^&Minoris Iuarqualitati*, f/ve 
Majoritatis & Minurhatb: Adco ut quicquid fit rfltei i vcl /E- 
quale vel Inaequalc> quicquid altcro Ma]us eft yel Minus , Illud 
faJccm Rationem ha bet- Siigitur angulus contains fit revcra 
Angufus, fitq; an^ujo reAilineo Minor ,habebit ad ilium ra- 
itoneViiAlihorfcatit 9 (W MSncris Inarqualitatis*, Quae autem 
ratiomm habent, ea poflunt muhiplicata femtmio fnperarc: 

Ac augulus conta^us 5 quanmmvis aultiplicawis , rtCtilineum 
+ noo; 
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* won fupcrabit; ideoq; nee rationem ad ilium habct $ quart nee 
eft quantitas minor, nee quidem omnino quantitas . 

Huic argumento nihil omni no eft quodClavium oppofuifle 
reperio; Fluflatem tamen legerat ubi hoc inauitur (laudace- - 
nun) adeoq; banc difficuitatcm non cam ignoravic quam diffi- 
mulavit;niiipptiusdici potcrit , nbn illj incubuiflc illasdiffi* 
cultate&folviflcyqua«,quamvis ip/eaoverit, Pclctarius tamcit 
non objeceric. 

Ac Fluffas Caiidalla, ad 1 6 e 3 5 Fatctur quidem rationcnr 
inaequalitatis concedendam effc inter angulura contaftus & re- 
&ilineum: vcrum laxiorem cflchanc prcportionem , ait, quae 
intercedere poteft inter ilia quae font diverfi generis; at vera 
particularem cei^amq* ratjoncm inter eatantam incerc.edcrc 
quae pofliint multiplicata fe mutuo fuperarc. 

Atego,quorfunffetprqucant Mathematics ut fubterfugi* 
cam temiia tanto negptio exquirant, certe non video; cuiti po£ 
fent hare omnia quae urgentui; incommoda facilltmo negptio 
devicare, rnodo iatcri vdienr, prouc res eft > Angulum coma* 
£tus efle revcra non-*ngulum. 

Clavius a u tern, quam vis FluflTatcm legerat, adeoq; ipfius re** 
fponGimhuicdifficultati yiderat, mallet tamen (ut vidctur) 
tptam banc difficultatcm difflmularer qaain tamlcve refpon- 
fum obcendere, dum tamen quicquatn fqnaffc folidius quod 
oppdnat non habuit. 

Fluffed vero fie refpondeo. Nobis quidem fufficere modo 

• troncedamrratipinxqaalitatis: Nonenim poftulat vel Eucli* 
disvel Archimedis propoikio, cui jnnititur argumentum , ut 
propofitae magriitudines fint 'in ceu&aliqua rati one inaequales* 

. Cputainratianemukiplici, fupcrparticulari^&c.J fed folum- 
modo,uthibc*Mrati9ntmin£qualitatit: Vaik (inquiunt) duabttt 
magnitudinibm inaquaUbw, &ci 

Hxcautcm cbmfcripferam,Fluflatcm paulo acenratius in- 
tuitus,comparacisitem quae ipfe alibi habct ad 3 d $ & 1 e 10; 
video ilium, per rationem incertam 9 tonfufamjnietcrminatam , nihil 
aliud velle^quam appaw, *\o^r # furdam vel irrationaUm: adeoq; 
concedit iile id quod jam contendimus, nempe angulum cent eGks . 
ad angulum rcQilinem rationcm battn frofrfc iitiam f modo fcilicet ' 
quantitatera eflc conftet ) illam /cilicct quam vult Euclidct 
3d 5 8c 5 d 5. C adcoq, ilium hac in leadvcjfariura non ha- 
., ' w ' ■■ ■ ' ^**d 
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bco;) in atiwatcm tamcn eflc banc rationem # xiftlmat, ncc Ti- 
lts numerisexplicabilem,, Scd & affirniat , angulum contaftfis 
?cmm anguli qu and tatcm habere, camq $ quantitatem taleiu 
effequae nultiplicata quantitacem anguli re&ilinei foperarc po- 
teriti non quidtm manente angalo conta&us , fed mutato an- 

Eilo contaftus in re£kilineq.m; eodem fcilictt modo quo anga- 
src&ilincusacurusita multiplicari potcft,ut (mutata ta- 
mcn fpecic anguli ) reftum fuperarcpoflit : Et,quofcnfii a- 
cutusre&Uinciis eft minor omni redo velobtufo pofflbili , eo- 
dem (ncc alio) &angulum contaftus effe minoremomrii a- 
cuto poflibili, poffe tamert (mutata anguli fpecic ) raultiplica- 
tum acuta reftiKneo majorcm fieri , ficut & acutus rcftilineus 
(mutata fpecic angulij multiplicatus evadit re&o major , auc 
«ti4mobcufo> At hasc quomodo cumiis, quas ab Euclidc dc- 
monftrantur ad 1 6 c 3 , coo ft arc potcrunt, ipfe vidcrit. 

Vcrtim li tanti Ulud die putet vtl Fluflas,vel quifoiam alius, 
ut non modo oftendanttir hx magnitudines ( li (altera ntraq; 
fit nre magnitude) iutquales, fed 8c incerta aliqu* rati one in*- 
qudn, faltcm vcl rationali ?cl irrationali; Ego hoc facile pro- 
baturus fum fcqucntiargumento. 
3* IgUuiyJimittamus aliquantifper angulum contaftus EAP 3 8t 
tra£tcmus angulum fcmicircu!i:Eft, inqua, angulus femicirculi 
SAC nonm#ddalicuiangulorcailincQ indqualMJcdhinur' 




S 



UtVqn* r rim in* quitis* talc ra faltem rationcm habct, qua- 
kmtultEudidelih 545: Potcft coira, Taken) multiplicatus 

B angulum 
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tngulum re&um reftilincum fuperarc. Quod neq; Claviut 
neq* quifquam aliut ne^abic. Adcoq; angulus femtctrculi > fa- 
trace Clavio , ad angulum reftum reftilincura , rationcm cer- 
tain 8c detcrminatam habet, quamvii ilia fortaflc cognica non 
etfet. 

At, per 5 DatorutR Euclidis, Si magnitude ad fui diquam ftrtein 
hdbettrttnxcmdatamtetiam ad reliquam babe bit rstionmdmms. a- 
deoq; fi angulus rc&us re&ilmcus PA C, adftti partem, nem- 
pe angulum femicirculi E A C ( fi fa hem angului fcaucirculi 
fie ipiius pars, 8c non potiui ipfc totui) rationcm datam habe- 
as habebic & rationem datam ad partem reliquam E A P an- 
gulum contaftus : Ec quidem, pari de caufi, u ad ilium ratio- 
ncm dabilcm habeat, quippe certam & detcrminatam, habebit fe 
ad hunc rationcm i^/few, certam puta 8c d< term iqa tarn, qjio& 
oftendendum erat. 

4 Deniq; , quoniam ideo praefertim Clavius angulum conta- 
ftus reftilineia homogeneum cfle non putat , neq; ad iilos ra? 
tioncm ullara habere, qu&d nulli rcftilinco poffibili zqualis efli 
poffit; (quanquamillud leve fit argument urn* nam, verbi gra- 
tia, Vz nulli numero squalit $ft s an* efle potcft t cum fit latua 
furdutn, non tamen eft plane heterogencum quid, neq$ nullara 
omnino rationcm habec quamris non> tit loquuntur, ratlona- 
Um:) conabor utcunq; & illud probarc; nempe Anguhim con* 
ttftu^firerfe fit angulu*, cfle reftiiineoalicui poffibili sequa- 
Um> fequenti arguraento* 

4,0 Oienfunjcjtfujffajai^^ EAS, rcfti- 
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lincocuivit homogeneum efle, atq; ad ilium fatlone m proprie 
di&am habere, per 5 d 5 , quia poteft , faltem multiplicatut, 
re&ilincum ibperare. Si vcro fit re&ilineis homogeneus , a- 
deoq; ▼. p ad re&um re&ilineum teram rationem habeat , c- 
rit faltem alicui refttlineo aequalis : eritenimvel hie aliquati* 
ta pari rcfia, tel re&uahujus, vtldcniq; erunt arquales: an- 
gulot autcm rc&ilineoi ad inviccm in quacunq, ratione cor fti- 
tutes in rerum naturipoffibiles efle , vix quifquam Math<ma- 
ticusnegabit; cum illnd omni quantitati continux 5 propter 
iplius divifibilitatem in infinitum,competere receprum lit; atq; 
hoc, fi non C lav ius, faltem Eluflai exprefle agnofck,in its quae 
decimo Euclidisprzmittit- Efto igitur anguio tnifto E A S f 
aqualit rc&iiineus «*r: eftaatemhic tcI sequali* ipfi PAS, 
*el faltem ipfo major, ( minor enun efle non poteft, quontara 
P A,cum tangemfic, extra pcripheriam cadat, per i*t 3.) & 
xquali fit, conccditur quod era t probandum, nempe angufum 
«*<r,hoceft EAS, zqualeincfie ipiiPAS, ideoq; angulum 
E A P nihil efle: Si vero «*c fit ipto PA S major, aufcratur 
inde Awipfi PAS aeqoaiis>per *3«i» & manebit *&mip& 
£ A P arqualh, per 3 a 1. hoc eftyangulus reftilineus anguio 
xontaftussqualit* Atdtcetur y Euclidem4emonftrafie hoc efle 
impoflibile, ut angului contaftus fit rcftilinco aequalis. Re&c 
quidcm;atq;illudcgo agnofco. Scd inde fie difputo* fi an- 
gulug contaftus fit ?ere anguluv "it allcui rc&lsneo sequalif, 
per ea quae jam denionftravtmus; At nulli re&ilineo cftaequa-> 
lis, per ea quae dcmonftraiEuclide$ 16x3: Ergo non efti*ere 
angului Zmf f/« X«£«f. 

Atq; haftenus prineipale Pcktarii argumentum , ex f e 1 
defumptum, abifrquae m centrarium affcnintur vindicavi; 
adeoutipfiusfequela incontufla maneat; *tq; fimul angulos 
pianos um curvilincot quam raiftos rc&iliaeis homogeneoa 
oftendi. 

CAR VII L 

HmttiffimEquhk V. HENR1C1 SAVILII 
Tiftimmum hoc in re. 

LIbet tandem hie futMtingere, qux inter Honoratifljrrti Eqai- 
cis # D.Hmiu Stvilti ( Patrcni feu Eundatorii ncftri Mu- 
*&M E a . nificca- 
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*ificcntiflimi ) fchcdiafmata alicubi 5 de qnantitatibus Homo- 

geneis, rcpcrio inter fcripta qu«dara illius impcrfefta nondum 

digefta, dc menfuratione Circuit, (qux , tit vidctur, adrerfu* 

Jofcphi Scaligcri Cyclbmctricainchoavcr&r,) de Ammonio, 

qui circuliquadraturam, propter aro^io^rew Hncarum re&e 

& cunrar, impoffibiltmefle putavh, Patronus ilk noftcr f qui 

duos Mathcmatum Profcflbrcs publico* fuit fumpiibus inftitti~ 

it^)idcmq>acutiiGrniH Mathematics, hxc habet $ <c Stukiffi- 

Ci raus AmmoniuSjUt eft apud Simplicium,putavit ideo circa- 

"luro qnadrari non pofle, quod non homogenez client rcfta 

€ < Iinca & circularise Quo quid dici potui Act inept his / Quid ? 

« c non ca proprie homogenea funt, qua* & proprie majora funt 

"alia aliis & proprie minora? Vctbi gratia; Linea Sc Supcrfr- 

I'cicshetcrogencafunt, fit Superficies & Corpus, & plane *- 

"wviifanm, ntq;cnimiinea proprie vtl major *el minor dici 

* c poteft fuperficie, nee fupcrficies corpore , ncq. cnim inter fe 

« c proportionem habtnt aut habere poffunu Nam, ut ait Ma- 

« c giftcr noftcr, radon cm habere inter (c magnitudineVdicunruc 

« c quae pofttmt muhiplicatx fe invkem cxredcrc. Sed quadra* 

* c turn circulo inCriptum minus eft, proprie & non gfoe^gw 

iC * wSt loqucnda,& circum(criprum m*}ut Er,de proportionc 

< c rcft« lineae 8c circumferenti*, oft ndic Archimedes, circunw 

** fercntiam minorem effe quam jf diamctri , majorcm vero 

• c quam 3 tJ- Et quidem omnis linea omni lineaecft ipoynifm 

t c Nemoeciamunquamdo£tasdubicavit , in rerum natura ©fife 

< c qu*dratum circulo da to xqualr,et ft in eo invcftigandoJi l-m* 

' C *t</Srdf*ei«f, ie. per circulum &. reftam lineam, fudarunt 

^omncspene tam antiqui quam recentiores, nonmagpo ty- 

c men fuccef Ju,.ct(i alii aliis fuerint fcliciores. 

Ex his liquet, jux'a Honoratiilimi Sav/Iii fentemiam ,omni- 
no abfurduno elfe,ea pro Heterogcrujs haberi, quae proprie ma- 
jora funt alia aliU,8t proprie minora. Non tamen difllmulabo, 
ilium de anguld contaftu* & femicirculi aliquantulum h eli- 
taffe; (& quid tandem conclpfurus fuiffct, fi, re mature penfi- 
taca,hiccptamillam difquiiicioncm pcrfccifTcc, non aufimaflc- 
rercO nam&hec ad margin cm adfcripferat, "Quamrirdt 
• c angulisjuf*7D«^ liifUMtKt* poffct efle quzftio*qui mihi 
cc videntur proprie xi^r %^«r «e*V ataa** per 3d 5 nana 
€ VpraprkaJ[tc^wiio^cfto«wac«o rcaalioco, & alter ma Joa 
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^nc^;tamcRpotcftxtfA7»««Ai^3utcunq;iiiuIdpIicatu.^ vel roi- 
u nimum cxcedere rc&ilinenm y quia minimus rc&ilineu? poteft 
•Mnfimtc dividi, Scd&ftatimfubjungic. def. 3*&<$* V« Mr/ 
mcconciliabiles. Etquidem ego idem prorfusfemio; nempc, fi 
ftatuatur angiilumcontaftiisvcramanguHquafititatcm habe- 
re, dcfinkioncs illai duas fimul efle veras non pofle; At, fi 
concedatur, angulum ilium vcram anguli quantitatcm non ha- 
bere, fed cflfc anPuJum tantummodo imaginarium; ncq; inter 
fe pugnabunt definuiones ilhe,neq; cum \6 e 3 aut 1 cio, auc 
cum alia quavis quam vcl apud Euclidem vcl Archimedcm ( n*. 
plurei nooiinem) ufpiajn exftare fcio, 

C A P. IX: 



Ifgmtmm ttrtium; ab tqualihut fimilim fegmentmnr; 
tngulis dejumftum, 

SEqnfcur allud Pelcfarnargumcnrumcxaminandutn. IlludH 
vcrohuicLcmmauinnidtur ,ncmpe, AnguUs fimilim feg+ 
menwum,faltem femiciraikrum, ejfc tquaks . C u jus Lemraatis vctl- 
*aceniinoxexaminabim?ii. Inttrim^coquaficonccflb, haecin* 
dc deducit Pcletarms Theoremata. 

1 . Cont*8uiotcul*rm interior, qutntitas non eft* Nam fi (cmfc 
drculorum anguli C A D, C A E, 
fint zqualc*, conta&us interior 
DAE quancitas non eric , quoniara 
fiveaddatur five aufefatur quanti- 
Mtem datam non immutac. 

2 r ComaQus lima reft £ cm circuit, , 
qtantitas n$n eft. Nam fi angulus ■ 
DAP fit quantitas, parcel fiabebir, 
ideoqvdiviUbiliicrit; ncnipe vcl per 
rc&am at F A 5 qaod fieri non poflTe 
oftendit Euclides 16 e 3 ; ?el fol- 
tern per cucvara, puta EA circum- 
ferentiam ma }oris circuit, utiponic 
C la vi us; fed ncq; per banc, quia* 
DA E non eft quantitai, m jam o- 
iUnfumcft; Scdneq;peraliam curvaro^u^non jitpcriphe- 
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ria EA, angolum DAP non dividat, nihil eft quod fuadeat 
hoc magis fieri poflc per aliam quanivis curvara. 

3. Contattut circulorum exterior , quantity n*n eff. Cum enim 
nee E A P, ncc G A P, fit quantitas, ( per prsccd ) neq$ eric 
E A G quanticas,eorum fcilicet aggregatum. 

4. Anguli qui fiunt d dUmtro &fttipberid y fivtiutu five exit* 
circklmtrettifuM, frre&krcdtiimi* tqutles. Nam, earn DAP 
non fit quantkas, crunt anguli DAG > D AK , xqoalet rc&it 
rcftUineisPAC,PAK. 

HatcTheoremata, exillo Lemmatc conceflb , fat evident! 
confecutione inferri, non negat Cla vius, neq; alii credo neg?«* 
bunuTota lis eft de veritate iftius Lemmatis; An fcilicet AngiM 
(milium fegmentorim^faltcm fcmhimlmm , fint *qu*ltr$ Hoc Cla- 
viusaegat. Videamusigiturquidin illius defenfionem adduci 
poflit. 

QuidautcmipfcPeletariusadduxit in ejus adverfus Clavi- 
am Apologia, ne(cto quidem,quoniam illam Apologiam non* 
duinmihicoiuigitvidere. At in ipfius commentario quodatn 
Ve contaBu linear um, ( ubi eadem fere habentur quae &in eom- 
ipentariis ejus in Euclidem ad 1 6 e 3, cum aliqua tamen accef- 
fionc,) nonnulla profert,quibus iftius Lemmaiis veritatem ad* 
ftruere conatur, Qiiae mox cxaminabimus. 

Prxmiuic antcm, H*c fromnciatum, pro principia Geomctrico arie- 
ritohaberip0Jfc.JZt quidem mihi nop iniquum videtur poftula* 
tum,utconccdatur; (quanquam non ignorcm illud ob pra*» 
fcncemcontroverfiam,vixaUaquidemcaufi, indubium voca- 
rij Non enim ego bmnino video ,quo pafto figurae fimks diet 
poilun^nili&homologa latera habcant propprtionalia, .&-&* 
milker adin?iccm fita : At, quotum pafto v qusangidof mx^ 
quales faclunt, ^adc 6q; inarquales habent ad invkem inclination 
lies, interim similiter fita dicanuir, ego pror£us non intel* 

In figuris reftil? nels* nemo dubitat, variationcm angulonina 
mutare fpet iem figur* , ( non enim alitcrdiffert Rhombus a 
quadratoj &,figurar U m fpecic datarum anguloactiamdan^ 
(perdcfj.DatorumEuclidisO &q*iarcillud iacurviJincis 8tf 
miftisfiguris non obtincret,. nulla rado affigwri- potcft; A- 
deoq; femicirculi, niu zqudcf habcamangulos, fiaune timile* 
diciapndcbtrutt. 
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Attamen,e centra, fi figure dus ita fint conftituta, m in if" 
lis rc&ae omnes fimiliter pofitx, fint (rcfpe&ivc fumptae) pro- 
portionales,quemodocunq',ducantur; eorumlatera & anga- 
los omnes fimilitcr pofita cfTc^quis dubitaret> Niii cnim fiml- 
lii cflct linearum inter fe fitus atq; curvatura ( fed in hac an- 
guli acutiore*,& major flcxuum curvatura, in ilia (ecus) im- 
pofGbile eft, ut inferiptz in una figura, proportionate* fint fimi- 
litcr inferiptisin reliqu$: ut per ft videtur fatis manifeftum 
Tiro Machematico. Ac vero in femkirculis omnibus, f aut cti- 
am legmen t is aliisquibufcunq; fimilibusj rettae fimilker in- 
fcriptae funt inter fe proportionates 5 & quid.ccn, proportiona - 
liiim fubtenfarum, fimilcs arcus funt etiam proportiona- 
tes; ut Mathemacrcis omnibus eft notiffimum; ideoq; & fimilcs 
in omnibus cumulus 3 Stangulos aquaks^ videtur omnino 
dicendum cflc. 

Non ignoro quidem Euclidcm alker figuras fimilcs rcftili- 
»ea*, alker fimilia circulorum tegmenta definiviffe; Nempe 
Similes figur* teSilinU definiuntjir, qu£ angtlos figillaum tquales b#> 
tent }& later* qu* circa sqtt ties angulos froferuonalia* 1 d 6. Similia 
vtrb circulorum [egmtnta definite, non quidem ex sequalitat.e angu- 
lorum q*osh*bem y fid quos capiunti 10 d 3. Non quafi fiiuflium 
(egmentorura anguli effentinaequales; fed quoniam ,ubi poftea 
de fimilitudine fegmentorum agendum effet , facilius effet 
quantkatem anguli in fegmento , quam anguli fegmenti , de- 
monftrare. 

Et quidem certiffimum eft vEucl idem ea %tmei* definitioni- 
btts inierere, non femper quae reinaturam intimiusipc&ent, fed 
quae fecutur is demonftrationibus meli&s fubferviant, Exfempli 
gratia. In ulc def. primi, definitur Parallelifmus rc&arum, ex 
neu-concurrextia, quamvif infinite utrin^ pfduc*nMy <juod quidem 
in lineis rc&is ejufdem plani 3 fat infallibile eft crkerium £aral~ 
lelifmi; hoc autcm xttrieior prse aliil felcgit , uteo melius In- 
ferviret ea definitio dtmonftrationi prop. 27 c 1 ubi prhnode 
parallelifmo agendum effct. Ac interim nemo dubhare pote- 
nt, qiiln *qu*lk uh% ab invicem diftantia intimitis fpettet paral- 
lelifmi naturam, licet ipfius prbpofito nim&s fbrtaffc convchi- 
m. Niwn certilfimum eft, multa non-toncmentia non tamen efle 
parallcla, ur liquet ex rtdisnonin codem piano* itcmexcir- 
•uUsqui ita duci poffunt^utBeq; fint ctncontricl/ neq* taftien fe 
1 ^ / . mutuo 
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tnutuofecent, item ex conchoide cum fua refta, & ex linea hy- 
pcrbolica cum fua dffup*7WT(» 9 aliifq* multis. At fauMifaim 
& JEquidifiantia, vel idem funt, vel certe fe mutuo femper comi- 
tantur. Acq; idem dealiisnon paucisdefinUionibusdiccndum 
cfle, nemo, qui rem fcrio perpendit, dubhare poterit* 

Atq;il!adproculdabiodicettdum erit de iimilitudine figu* 
rarum. QuamvisenimEuclides.€x rcfuafuifle duxeric fimili- 
tudinem aliter in figuris reftilinei* , aliter in circalorum fcg» 
mentis, defioire, quo melius fcilicet fecuturae demonftrationes 
jproccderent: Attamennondubitandam t& eandera ucrobiqs 
communem fimilitudinis notionem taraEuclidemquam alio* 
GeometrashabiiiflTe, Heet noneodem femper medio eadem fa- 
cilitate poiTc tut robiqi pro re nata demonftrari. Figuras enim 
fimilesclTc (five reftilineaefint, five eurvilineae, five miftx ; five 
Itemplurae, five gibbx, five concavae; five dcniq; fuperficiale*, 
fivcfolidae) nilaliiidinumverfum eft, qua m, earum fingalas 
partes homologas fimilker tam ad fe invjeem quam ad totam 
fitas effe : Et quicunqvhoc demonftraveric de quibufvis figuris, 
qaxunq;demum medio idfiar,demonftrabit illas fimilcseflfc, 
Non enim fimilitudo de fimilibus re&ilirieis, & fimilibus curvHi- 
ncis .Squivoce prxdieatiir, (Tccundum aliam atq* aliam figal- 
ficationcmj fed planfc univoce. 

C&migiturangulorumaequalitas, ("fine qua nee eadem erit 
partem ad invicem inclinatio,aut fimilis inter fe pofitio,) in ip- 
.(acommuni Similicudinis notione includatur; non effet ini- 
quum poftulatum ut hoc pro prindpio per fe noto concedatur, 
( utpote quod ex mera terminorum explicacione immediate 
refultat >y ) (milium four aiumantylos cjfetqudes- 

CAR X. 

Similium fegmtntmm anguUs tqudks tjfc, rfterwunfifmatm. 

Qtlamv!* autem hxc acqualitas angulorum in figuris (unils* 
bu6 9 fatis videacur manifefte in ipfa S imilitudinis notione 
contiiieri, ut jam diftura eft; adeoq; vcritatem illius aflertio- 
nis, Semicirculorum angulos * quale $ effe, tanquam pronunciati fua 
luce nod concedendam efle : Attamen, quoaiam obprcfen- 
tem controvcrfiam, illud in dubiura vocatur; attttfi c Peietariu* 

aoanulla 
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nonnulla qqibus fententiam fuam hac in re conjunct y Qyx fi 
cuiforfan,proutab ipfoproferumur,imnfcs fathfaciant, co- 
pabor ilia & ex plica re & jronfirmare, aliaqj pj^w rief*(uJkrlc ajqj- 

{'angere. Quanquamnon ignoicmeddifficiliorem mihi incn- 
ritufam provinciam , quo min||$diftet affcrtio probanda a 
pnflfcipio per fc concedendo,qaaiuua luce cognito. Qpando e- 
nim dc hnjufmodipiopofitionibui , qux vcl principia font tcI 
principiis proxima, oritur controvcrfia 5 difficilius repcritur 
Medium quo probetur, quod fitipfa re probanda minus dubi- 
urn: chm tamen nifi ex praeconceflls & notioribus nulla proce*- 
Jat legitiipa argumentatio. Non tamen ob hane difficulcatem 
qoicquain diffido rem illaru fatli Gcometricc demonftrandam 
iorc. 

i° Argutnentani defumam ex lodj, qux eft fimiliuai 
fegmcntorutn definitio, Similia ciuuli foment*, (urn ,qux angults 
ctfiunt tquaks; aut, in^uibitf tnguli font inttr [t ^utlcj. Peleta- 
rjkisbincurgec,eademanologia & figmentorum tngulos xqualcs 
cenfendos effe non minbs quim anguhs in {egmmis : Hoc eft, qua 
xatione anguli rc&ilinei ABC, *fiy y in fimilibui fegmtntia 
squalet fint habendUeadem 
Scangulotmiftos BCA,£>*, 
item BAC, &*y , zqualeseci- 
am h abend 08 effr . Quodego 
quidem verum effe rn du» 
fcito- Nam nifi peripheric 
A BG, * y> eandem babe- 
ant inclinationem ad fuas 
fubtenlas AC# * y } non c- 
runt ad illas iiiniliter pofcz, 
adeoq; neqj figurac fimilcs e- 
runc. At ii eadetn utrobiq; 
inclinatio, turn & idem utro- 
Wqi angului per dcf. angu- 
Uplanh 

2° Scd, quomam Euclidea in hac 1 o d 3 illud non ;**?, de 
anguhi fegmcotormi), fed de angulisin fegmemii, nrba heir-, 
^oiqdc pauloaliter argumentum inftituara , affempu etiam 
aie^ nempe, ftp/rotf* , qui in teden jegmmo funt <■ amuli 
fcm inter fc tfifpI^Uijdf kquimt* angulgm AB C ttosundem 
*- ,, v t- V prorfus 
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prorfus efle abicunq; in ca peripheria fumatur pu n&urn B, ccut- 
dem octnpc cam co qui eft ia ficniii fcgmcnto * $ y+ His poiitis, 
(tipptf&tamat W&am AB f quantum opus ctt prolongataof J. 

punfto A mancnte, circum- 
duct adcoqv peripftrajfm 
fcc/irc in variis fucceffhre 
punftis B,B, B,&c Et ab 
hi) punftis feftionum rcftas 
B C, B C, B C &c. duci> Ad 
idem punftum C. Maniff- 
fturacft, prouc pmftunr* 
ad punftum C propids accc* 
die, reftam A B longiorem 
fieri ( modo fegmentum 
propofitum noo excedat ($■ 
micirculum') & B C brevio- 
rero,(angulo interim A B€> 
nonmutato,) ufq;dumrcft4 AB adipfam AC accedence 
idcoi fiat punftum B & C, hoc eft, refta B C in unicuin pen* 
pheriae punftam degeneret, adcoq ; refta BG ( quanta quanta. 
in) jacerc fupponicur in ipfa peripheria;ade6q$ refta A B , ad 
iitutn A C delata cofdem nunc angulos cam pcriphcria facie 
quos prius fecerat cum refta B C produfta , nempe angulum 
A B C,ejufq; refiduum ad duos rcftos; hoc eft, angulum infe- 
riorcm Cquieftoppofiti fegmemi angulus) eundem cum an* 
gulo A B C, acq; f cadem ratione ) angulum fupr riofem eun- 
dem cum iplius com pit memo ad duos reftos. Sed & idem pror-* 
fes evcniret in (imili fegmento a fiy i adeoq 5 8r UKc « 9 ad ff- 
turn a y delata, eofdem angulos facie ad peripheriam.qoo* prim- 
us fecerat ad y (ultra punftum produftam,) Koc eft , cos 
quos A B ad refta m B C (produftamj fecit. Adcoq? fimiliuttt 
fegmcntqrum ABC,<^>, licet inzqualium i (quod etian 
oppofititeorumfcgmenusacciditJangulifuQtxqualer. Quod 
eras dcitiotiftfrrndum. - L< > 

Atq^etiam eadem opera demonftratum eft? fi tegmenta ilia 
fimilia fine femkirculi, corum angulos xquales eflc reftls rcfti* 
iinets, erit cnim in kmici re ulo, tarn angulus ABG* quamip^ 
fius refiduum ad duos rcftos, angulus reftus. 
Item, ia um?fcrfum> Aflgalus ittftgmcBtoyaqaaH* tft angtf* 



t & &femicire*lh ^ >$$ 

jlofegmentioppofiei. Seu, qucdidcia eft, Arigufusln ftrifhcT 
lia tegmento infiftens , eft aqualis angulo ifliusfein cntict*' 
infiftir. 

30 Idem fie etineitur, Angulus BAC tanms eft quantus 

lemiflis peripheric BC, per ao e 3, f hoc eft, angulus B A C eft 

ad quawor re&os, ut fcnriffis peripheric B C, ad intcgri circuli 

pcrfpheriam.) Ideoq; fi eonfq; dirariceniur A B, AC , donee 

ipfum B f (e&ionis ppnftum) pemniet ad pun&um A, (" ipfaq; 

AB degencret in pun£tum,)erit angulo BAC, oppoJitusintc 

gcr femicirtpluf 1 idcoq; angulus BAG rcAus eft. Et, quoni- 

amidem accideretin quovisferrjcirculo, igitur anguli femicir- 

culorum (tint arquales, nempe re&i omnes. Sed & idem oftendt 

poteft, etiam in aliis firoilibus fegmentis ', Ergo firoilium feg- 

incmoram anguli fuat squalls* tanti nempc quantus iftorum 

peripheriartim femifiea . 

. -■. '4° Idem hoc modoprobatur. Quoniam in femicirculo an- 

gultii A BC rc&uscft, per 3 1 e 3* ideoqj anguli BAC, BCA, 

lifflul, gqualts re£ko, per 32c 1 : Si igitur re&a AB moTtator 

«ftj; dum perveniat ad fitum A G, angulus BAC evanefcit 

fife nulJUis erit, ideoq; B C A ( qui jam fie angulus femicixcu- 

FliJ reflus exit jnam quodaufertur angulo B A C, additiir an- 

gulo B C At Ut nempe ambo zquemuruni redo. Atq$ idem 

©ftendi poteft in aliis fegmentis umilibus; nam * per 3*ei, e- 

mnt B A G, B CA, finml , aequalei refiduo anguli A B C ad 

duos reftos; ide6q; com A B C, in eodem vel fimilibu* fcgmcn^ 

tis^fempcr idem maneat, erie fumma angulomm B C A, BAC> 

eadera; adeoq; cum BAC prorfiis cvanefcic c"t #liquu« 

BCA ipfifum mar aqualis, Similium igitur fegmenc#rum aa- 

gulifuntaequalcs» 

> 5 Idemarguo exnatura Pa- 

rallcliimh Nam , du&is pluri- 

buscirculis concentric**, refta 

per centrum illos feeans faciec 

Mgulosalcernos aequales. Idco 

fcmicircul&rum anguli A, m 9 

Samvis inaequalhim xqualcs 
if. •■■.« • \ 

Dicetur fori an, iUiid qtudem 
talpre in parailclisjrcftis, per. 
,; M F a a; ci 
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stc i.-non utem in lincis curfit utut pmllclii. ^ 

Refpondeo ; IJiud qaidem fpeciatim ab Euchde d*™"**** 
ri^Wi.r€ah:Atvcr6non minfcs verum eft dc parallel 
Ss^ufcunqv- No, cnim hoc :oritar ex U»^^ 
«e, fed ex earum parallelifmo. Hujufemra^affeaionis vera can- 

eruntxqualicerubiqs ab invicem diftantei: At hoc non fiet 
%i uu*^ n tiifi quanta fit umusverfus altera 

inclinatio, tanta fit fc hujus ab 
ilia reclinatio: fi cnim rc&a fi ad 
rcftara B magit inclinct , qtiam 
hxcab ilfareclinat, eric earum 
ad invicem appropinquatio 5 fi 
contra, clongatio; non autera ea- 
dem manebit diftantia. Sed & i- 
* de omnino fcqucrctur in curvis.r 
Nam, fi periphtria * ( j?g.pr*eed.y 
magis inclinct ad pcripiwriam A> 
quam haec ab ilia rcclinat;vel c6- 
tra», neceflTe erlt ut earum diftantia ab invicem muteuir^neq; ca- 
ftans maneati quod tamen f a r um parallelifmus fupponic. Cum 
igitur cadem fit utrobiq; affeftionis hujus caufa , eadem erit 
utrobiq; affc&io, five in re&isfive in curvii; nempe rcfta paral- 
lelasfccansangulosalternoasqualcsfacicc: Et prdpeerea^n- 
guli femicirculorum, utut inzqualium, aequalei erunt- 

6° Addoetiam; cumilludin figuria aliis regularibui om- 
nibus accidat, ut nempe in figORS fimilibus rc&ae fimilker po- 
fits zquialet rcfpeftivc angiuos cum perimctris faciant; non 
credendum eft illod in circuits (ecus effe : Eadem enim eft om-. 
nirtt) ratio in figuris crium, quatuor, quinq* , fex, aut quotviC- 
cunq; laterum, five fine nuraero finiu five infinita* adcoqj Be- 
in circulo. 

Vcriffimum quidem eft, ejufmodiafFcft tones, quae, infigurif 
regularibus, quoad menfaram dcerefcunt,prout laterum nu- 
merus augetur, aut contra; eas in circulo ( qui eft quafi polygo- 
non infinitorum laterum) prorfiis evanefcere. lit, verbi. gra- 
tia, differentia rcftaru quae a centro ad latera perpendkularker 
ducuntur,ab ipfis reftis qux a centro ad angciiosduamtuiiboc 
eft 9 re&arum a centro oreviflims & longiffimz differentia;: 

(idepi* 
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(ideoq;& differentia fimilium figurarum circa mfcriptg k In- 
icriptae eidem circulo:) eft enim (ceteris paribus) in figuris 
plurium latcrum minor differentia; adeoq; in circulo nulla. 
Item, in figuris pluriutn laterum, anguli in perimetro majores 
funt quim qui in peri me trig laterum pauciorum,adeoq; in cir- 
culo evanefcunt, cujustota perimeter eft ideo una linea 5 indi- 
reftum pofita, licet non refta. Atq-, idem in iimilibus aliii affc- 
dionibus oftendere licerct. 

At affe&ioncs ejufmodi quae zqualiter fe habent & invariatc 
in figuris omnibus regularibus 3 tire fintpluriurp five paucio- 
rum laterum, atqualiteretiam fe habebunt in circulo, live po- 
lygono laterum in fini to rum. Quae cnim non omnino depen- 
dent a laterum numero, fed a figurse regnlaritate , e'odem pror- 
(us modo fe ubiq; habebunt. Verb? gratia. Re£tangulum,re£ta 
accntro ad perimetrum perpendicular! , SefemUfc perimetric 
conteritum, arquatur are* figurae regularis quotcunq; laterum; 
utnotumeft: ideoq^St in circulo illudobtinet; quod oftendie 
Archimedes lib ■. dcdimenfionecirculi. Item Polygona fimilia 
font ad invicem in duplicata ratione homologorumr laterum, 
(rcl ctiam re&arum quaramvis fimilker pofitarum, J per 
%oc6: Sed & idem de circulis rerum eft, per a c 12. Item, 
Pyramisefttriensprifmatisinbafi Scalutudine iifdem velar- 

Jualibus conftituti: fed & eadem eft ratio Coni ad Cylin- 
rum,per 10 cii. Atq; ideroprorfus liceret oft tide re in alHt 
arTeftionibut innumeris; qu« 5 li omnibus figuris refiilmeis re- 
gularibus quotcunq; latcrum indifcriminatim coriveniant,nul-. 
la eonfideratione habita ad laterum numerum, eardem 8c cir- 
. culii pariter convenient. A4e6q; cbm in alih figurh quibut 
cunq; (imilibus, utcunq; inzqualibus p rc&x iimiliter pofitae fi- 
miles cum perimetro angulos faciant; quidni & idem de circu- 
ity sut cifculorum fegmentis dicendum eiTet ? pratfertim <um 
nihilfolidx rationis in contwium adduci poflit. 
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C A ft XI. ' ■ 
Cbjcttioni in contr*rium nffondctw. 

QUod cnim in contrarium oftendi folet , hoc uaicum eft; 
Angulum femicirculi minoris , utDAC, idco minerem 
vidcri quam eft angulus femicirculi major is EAC, quia mh- 




nor pcriphcria introrfum recedens amajoriftatini refilic, a* 
dcoq; partem folummodo anguli E AC videmr abfeinderet 
quae igicur toto minor crit: Et quidcra angulus concadus (cum 
linea re&a tangente) E A P, cadem dc caufa minor videtu* 
quam angulus coata&us DAP, c&mhujus crura magis vide* 
anturdivaricari & abinviccm refilire. 

Veifom hoc, fi rc&e pcrpehdatur 3 nihil faadet in contrariutn 
eorum quae a nobis proferuntur. Nonenim magnitudo anguli 
* seftiQianda eft ex ea quam habent crura divaricaf ione extra 
punftum concurfus, fed ex ea quam habent in ipfd concuriut 
punfto. Adeoqj angulus EAP minor eft angulo FA P (per 
*6 c $y) non quod illius crura minis divaricentur extra pun- 
fiumcontafttis, (nam EP> magis diftanc quam F,P. J fed 
propter minoreminclinationem, feupoiiuscoincideRtsam, II- 
nearum E A, P A, in ipTo punfto A. Inquam , in iffef unfit f\s 
<Nam 3 quam vis, utoftendit Euclides, inter reftarn PA Jkpc* 
ripheriam E A, aliarc&a, utFA, cadere non poftit; hoc eft) ' 
quacminoremhabeatinclinatiohemad re&am PA quam ha- 
fcet pcriphcria E A : Attamen hoc dc alio- quovis punfto praetcr 
lpfumA 4'ici non potcftj nullum enim aliud eft punflum affig- 
nabileincurvi EA inter quod & reftam PA nonpoffic alia 

reft* 
* 
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refta cadere. Nam quoclcunq; aflignetur punftum ( quod noil 
totoialtcm fcmicirculodiftetab A ) potent *b co ad reftam 
PA refta duci, quae & extra peripheriam cadet ( verbi gratia, 
quae peripheriam tangit in pnnftoaflignato) & dum refta PA 
f faltem produfta) concurred qux tamen alii refta uf FA pp- 
ttritfec?rUquaeigitur inter afliguatumperipheriae punftum % 
reftam P A cadet. 

* Addo etiam,cjufmodid!?aricationem confpici in aliJs fTgu- 
ris regularibus k mutuo contingentibus. Lie in Htxagonil > 
D A,EA,G A, fe mutuo 
contin^uibus in A : quo- 
rum Pcrimetri ec fc mutuo 
deferunt 9 & reftam tangen* 
tern PA, quum primum fu- 
am quam in A habebant 
inclinationein mutant .- at 
non propterea anguli GAD, 
CAE, CAG vc! inter fc 
differunt vel ab ipfo CAP. 
(Atq^ideraomnino evenier 
five refta C A fit Hexaeoni 
Iaceri pendicularis vel ad a- 
lium queqivis anpulum con- 
fiituta^modo fimiliter pofttafit in fingulis figurii; ) Qupdaq* 
tern de Hexagonis oftenditur ; fimiliter eveniret , fi", pro Hexa- 
gonit r ftatucrenturalix figurar fimilct quotlibetcunq-, late rum* 
ubiq; enim, in fi^uris fimilibus, reft* fimiliter polity sequale* 
cum perimetro angulos facitmt* Idem i^itur Sc de circulit fi 
mutuo contingentibus cenfendum eft : Nam licet peripbtriz^ 
propterea quod iuam Inclinationein ia fingulis punftis mutentj 
ftatim poft contains punftum fe mutuo delefant ; non tamen 
in ipfo contaftus punfto variam faabuiflc inclinatiouetn, vel an* 
gqlos inacqnales em; refta eorum per centra tranfeunte fecifl^ 
aut etiam cum alia qua vis refta fimiliter pofit* v cenfendum eft* 
Atqj haftenus de sequaliutc angulorua , fimiliuro fegmcat*- 
rUrajdiximuj. 

• GA1V 
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CAP. XIL 

Jrgjmentum fU4Ttum , (eu Argumentmm CUjJis <J*m*+ 
4*j4 qmd omm ffniva qutntiutc minm tft % 
tft P$n- quantum. 

ADjongam aliud Argumentum, feu potius aliam Argumcn- 
ttorum claffcm. Przmictam tamen hoc fife Axioma fi?e 
Poftulacum. , 

Quad eft mni pfitiva gfotnutate minus 9 iBui eft non-q&nium. 

Atq; hoc Tel cxpreflc affiimitur, vel faltera cacice innuitur; 
non mod6 apud Archimedem paflim, in libria De Sphaera 8c Cy- 
lindro, Dedimcnfione circuit, Dc quadrarura Parabola;, Dc 
lincis Spiralibus, De zqui ponderantibus, 8cc, Scdkpaflitn a- 
pudEuclidem, ut in *ei2, i3ci2, aliifq; propolidonibuf 
innumcrii; Scquidem in ih fere omnibus quae demonftramur 
per dedu&ionem ad abfiirdum feu impofiibile* 

Exfemplum cfto i a Archim. dc dimenfme circuit; in hunc fen* . 
fum: Circuit* tqualkcft nUnfjtlo reQangulo ,cu}*s Uttrum tnptlnm 
rcBum comfrehendentium alttrum quidem tquaiur circuit [emiditMitn 
tltcrumvcTO i)u\dm urtfheru. Hanc auceni propoficionem hoc 
modo demonftrac95i cnirri criangulum illud tic vel majui vcl 
minus circulo propofico-, cfto* inquit, differentia zqualis fpa* 
cio*(verbi gratia) A,aut alii cut waliignato. Ac hoc, inqair, 
fieri non poceft; Quoniasn poffibile eft figuram rc&ilincam cir- 
culo inferiberc (qux igitur circulo minor eric) qux came* 
ab illo criangulo minus deficiat quam eft i pacium aflfgnatum A 
quamulumcunq; fie; hem figuram rc&ilincaai circulo circum* 
(criBere fquxigitur naajorerkj quae (amen criangulum illud 
minus excedac quam eft aflignacQm fpacium A , quantulum- 
cunq; demum lit; quorum utrumq? ab eo demonft ratur : Non 
eft igicur criangulum illud rel majus tcI minus , quam circulus 
propoiitus, fpatxo quovit adignabili quamulumcunq; fit; eft 
igicur xquale. 

Ac rer6, quam facile eflct 8c hanc fc innumerat al^as demon- 
ft rationcs eluderc.fi modo dicere liccat, Differentiae illam effe 
quidcqiomniallignabiliquanthate tnin<>recB, non camcnnul- 
lam; fdeoq; nee quanticates propofitas cflc acqualci. 

Val 



Digitized by 



Google 



CAP. 12. &fen*i circuit. $f 

Vcligiturconccdcndumcft, dcmonftrationem illam Archi- 
medis,alia(q;c)ufmodiinnumeras 3 apudemnef Gcomctras re- 
ceptas, fophifticas cflc 8c plane fallaces;quod ncminem febri- 
urn di&urum cxiftimo; vcl, quod potiui afTcrcndum eric , Dif- 
ferentiam illam, quae eft omni aflJgnabili fpacio minor, milium 
effe : hoc eft, Quod omni aflignabili quantitate minus eft , id ni* 
hil eft, five non-quantum. 

Hoc autem quod poftulatur conceffo , fie licebit argumeu- 
tari. 

i ° Subftituamus aliquantifpcr, pro circulo, Polygonum re* 
gularc rc&ilineum circulo inferiptum quetvifcunq; latcrum. 
Eftoq; numerus latcrum quantumlibet magnus, Nj eritq; 
idem numerui angulornm Pcrlmctri, ( toe enim funt anguli 
quot latcra J quorum angulorum omnium aggrcgatum crit x- 
qotle angulis rc&is aN *-4 5 (per ca quae habct Clavjus ad 
31c i ) nempe bis tot angulit refti* , demptis quatuor, quot 

funt figure Ittera; Ergoangulusquilibet -j^ — unius refti: 

bunc autem blfecat rcfta a ccntro; quae igrtur angulum cum pe- 

N — a 2 

rimetro facit — xj unlus refti, rel 1- j^>Hoc eft, angulum 

rcftum dempto |^fe&i : Differentia igittir iflius ab angulo rc- 

fto tanto minor eft, quanto numerus latcrum major; cum igi- 
tur numerui laterum augeri poffit in infinitum, ita & differen- 
tia iftiut anguli a redo in infinitum minui, in eadem Temper ra- 
tiorte qua Humerus laterum augctur. Idcoq* in Polygon o infi- 
nitorum latcrum, iftius anguli differentia ab angulo redo eft 

2 
infinite parva, f nam fi fit N infinitum, crit -jj* infinite par- 

▼umj) At, quod eft infinite parvum % illud eft omni pofitiva 
quantitate minus, ideoq; 8c non- quantum. Jam vcro Polygo- 
num infinitoruos laterum , vel circulus e ft,vcl faltcm circulo 
infcriptibile : Si prius; crit igitur differentia anguli femicir- 
culiab angulo redo infinite parva: Si pofierius; erit ca diffe- 
rentia adhuc miBor, ( nam latus polygoni circulo inferipti, 
cum extremitatediametri, angulum facit mlnorem quam ta- 
cit pcripheria cum eadem diametriextrtmhatc, idcoq-, magis 
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arefto deficit quaro aagulut ScfaicirciiH. ) (^<id rero tc! 
ii'Sfiice ptrvutu eft, vel (ti fieri {>* li J robin* q u 4 tuilUe par- 
vuin,Uluieit omit psitiraqiJmtiuce mint, adeoj; nan- 
quantum. AngulusigiturcoicaftK qu« eft differentia arigult 
icraicircuHabafigulorcaorcailia o, cftircn qnntus» Quod 
tratdemonftrandum* 

2» Potcft 8c idem pariter oftendi hoc mod >. . Si figurae cu- 
JtiffisrfguUrUfinguUlaccrapruducAiKar fmfu* unara par- 
tern) font tot tngulicxctrniquoc font Ucera; quorum omni- 
um aggregatuaa *%uatur quacuar rc^i ( per ea quae hush* 



'A 
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Clavimad32c i) idcoq; coram quilibct -^qtutuor refto*< 
tarn. Supponamus jam, uc prius, Polygonum infinitorum la- 

tcrunv crit igitur iftius angulus cxtcrnua, ( A s p^ re&itjqua* 
tuor rc&oruan pars infinite p*rva 3 f nam fi fit N infinita, erit 
^infinite parf urn. ) Eft aaterahtc angular, Yclillc angu- 

luscontaftus . de quo loquicnur (fi nempe polygonum infipi- 
torumlaterum habcatui pro circulo,) vcl fahemillo major 
(peritfe 5: > )Srpritt5dicatur^ftanguluicontafius infinite par- 
vus: Si poftcriu f cftadhuc minor; At quod vd infinite par- 
vtim r ft, Tel minus quam infinite parvuro, illud eft omni poiiti— 
▼aquaniiuw annus, idt6qi noaquaatiw. Eft igitur *»gu- 

lua 
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lus coneaSus non-quantus. Quod erac oflcnden Juim 

3° Quontam magnitqdo argulitam extern! A ^quam in- 
tcrni ejufire fcmtflis C A L, aftimanda fit ex numtro laterum, 
(at oftenfum eft ) adeoq; figurae regulars eundcra laterum nu- 
tnerum habentes babcant ctiam ejufmodi angulos ?quale$ : fi 
concipiatur circulus tit Polygonum infinitorum laterum , eon- 
Cipienda funt infinita laterauniut circuit tot quot infinita ilia 
latera altcrius circuit ( fecus eniro non eflcnt circuli figurs fi- 
iriles) & confequenter erunt tarn anguli conta&us aqtiales 
quaoi anguli femicirculoium; ( quod fupra aliis argumentir 
cootcjidimu*:) Undc fcquctur, Angulos conta&us effe non* 
quantoi ur fupra ctiam oftenlum eft. 

4° Idem aliccr fie patcbit. Si a ccntro Polygoni regularise 
( vel ? quod idem eft, circuli circumfcripd,) ducatur rtfta ad 
Polygon! perimcti um duos ucrinq angulos arquaies faciens, e* 
rit ilia vellateuperpendicularis, &CL, vcl ad figure angu- 
iumduftaut CA; fnam, ficubi alias ducatur, maniftftum 
eft angulos obliquos fitri,& inarquales^ Maniftftum etiam eft, 
ditferentiam rc&arum CA,CL, femptr minui 5 prout nume- 
ral lateium augctur, ufq; dum tandem in Polygono infinno- 
rum later um, live Circulo, fit vel infinite parva vel nulla : fed 
hoc obiter. Supponamusjam 3 utprius , pro circulo Polygo- 
num infinitorum Iaterum: quoniam autem radius cum per^ 
pheria angulos facitjequalcs, (ut maniteftumeft J concipitts- 
dus eft vcl ut refta C L fad medium Uteris) vet ut C A ( ad 
angulucn:J fi prifis fupponatur; crunt anguli re&i, (nam rcfta 
a cent road medium latci ii Polygoni rcgularis angulos reAos 
facit;) Sipoftciiui; ialtem (cum omnei radii fintjrqualcs, a* 
dcoq; CA, GL, arqoales ) eiunt anguli CAL, CLA, ae- 
quales per ^ei; ideoqt 8c uterque re&us: ( Angulus autem 
ACL nulluscrit,fcdipfi crura AC, LC, coincident.) U- 
truoivisigitur fupponatur, eric angulus fcmici.culi retto rc- 
ftilineo arqiulis; & proptcrea angUiUS contaftu* eft non-quan- 
tut. Quoderatdtnunftraiidum. 

5° Subjtingam huic argu.v.ento etiam hanc fpcculationcm 
honabiimilis na ;urse Si angulus contaftusEAPiit vere an- 
gulus 5 tunc & refidutis ad doos rectos erit vcrc angulus., nem- 
pt EAT, vcl P AN, qui continetwr rcfta tangent &pciipbc- 
riafcmicirculircmotiori? : puta TA & AE, vel PA 8c AN* 
h '- G a ocqj 



Digitized by LjOOQIC 




41 DeAttgttloconttt&Hfs CAP. 12. 

iteqj erunt lincae T A, A E, aut P A, A N, in dircftura pofitap, 
( ruin lines in dire&am pofic;e npn continent angulum,pcr 

8di.) At, hoc conccflb, 
/ multomagis dicendum ef* 
: fct duas pcripherias N A , 

A F, angulum continere; eft 
cnim cutvatura N A E du- 
pla curvaturae T A E. Q,iiod 
fi NAE non fit anguluf, 
fed una linea continuata li- 
ve in dire&um pofita % f prout 
concedi folet ab omnibufj 
quts cnim dixeric in fingulis 
♦ peripherix punftis angulum 

formari?) neqj erit TAE velP AN angulus, fed potius li- 
nea in direftum pefita$Et confequenter neq; P A E aut T A N 
angulus erit, fed potius lincae coincjdentes, quantum fcilicet ad 
ipfum punftum coma&us attinet. 

Atq-, hinc obiter difcerc licet,quo pafto du* difllrnilc* line*, 
putacurva &re&a,vel peripheria 8c parabola, vcl etiam pcri» 
phcrte majoris & minoris circuli, aut etiam convex* 8c conca- 
va,8ccw cominuari poflint* Qjiod monuiflefufficit. 

6° Notumeft, aream figur* regularis quotcunq; latcrum. 
arqualemeflerc&anguloquod femiperiraetro Srrefta acentro 
adperimetrum pcrpendieura*i commetur; ( finrcfta ilia non 
fit ad perimetrum perpendicularis 9 fetiad angulo? re&os, fc« 
cus cm,) At idemoftendit Archimedci, (prop»i. dc dimen- 
fiorte circuli,^ de circulo; nempf aream circuli arqualcm eflc 
re&angulo fub radio & femiperipheria; Eft igitur radius ad pe- 
ripheriam pf rpendicularis, five ad angulos rc&os. Si enim an- 
gulus radio & peripheria comprehenfug, minor effet re&o refti- 
linco;cflrct area circuli minor quam ejuCmodi parallelogram- 
mum rc&angulum. NamiliudquidemunivcrfalfcerTcruroclU 
fi dux reft«, quarum altera eft femipcrimeter figurae rcgularis, 
altera refta ad latus.ipfiq$ quodlibet quocunq* angulo dufta, 

{>aralIelogrammum eodem angulo contineant, erit hoc paral- 
elogrammum are* iftius figurae rcgularis aequalc, ( ut probari 
poteftcx 3$c i J Cum igitur parallelogrammum radio ( hoc 
i% rcflta a centro) & femiperipheria comprchenfuni , quod a- 

rex 
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rez circuli aequatur, fit re&angulum; maajfeftum eft, &angu- 
losquosillarefta accntro ad periphcriam facie , rcftos effe & 
rc&is re&ilineis aequales. quod erac oftendendum. 

GAP. XIII. 

Jtffimtntum qu intum : ex frdportiene tv am fante JeduSum. 



SEquitur aliud argumentum. Cut hoc Lemma p.seponen- 
dum eft; [ Si du* quanutaus ftmul preportionelitcr vel ertfeunt vd 
dmejcun^ubiearumknatcdudMcfiadmbilumfek mn- quantum ,eiiam. 
& t reliqua ad nihilumjeu fion- quantum reducitur. 

Exfcmplum hoc cfto. Reftae ABjAC, angulum A ut- 
cunq; facianr ; ipfiq; A B> 
ubivis infiftat BC angulum, 
ABC reftum faciens (vel, 
filibet>alium ad libitum.) 
Jam fi fupponatur BC rc- 
fta, fuper redam AB mo- 
veriinvariatoangulp ABC; 
prout punftum B rcmotius 
Ytl.propius diftat a punfto . 
A:, in eadem xatione rcfta 
BC augetur vcl mtnuitur, 
per 4 c 6. Qgoniam igitur 

AB . AB : : BC . BC proportionals fine , ubicunq; fumatur 
pun&um B; fi, inquam, pun&um B fumaiur idem quod A, 
adcoq; diftantia A B nulla fit, ( propter coincidentiam pun-? 
ftorumA,B^ ctiam 8t Iongitudo lincae BC nulla erit.Quod, 
fi opus eft, probari poterit ex 16 c 6. Et quidem licet alibi a- 
lia fit ratio rettae A Bad BC quamadB^, tamen fi Baflignc- 
tur inipfo A, tarn B C quam B y fimiliter in punfium degc- 
ncrant. 

Exfcmplum aliud hoc efto. Quoniam, fi rrfta C B, mamnte 
ccntro C • circumvolvatur 5 angulut BCD, & pcripbciia 

G3 BD 
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B A proporttonalher vcl crefcunc veldecrefcuntjper 33 c 6: 

Ubi C B pervenerit ad fitum 

CA^adeoq-, (propter coin- 

cidentiam pun&orum B,IA t> ) 

pcrlpherra cvanefcat, five dc- 

generet in punftuta; etiam c- 

vancfcic angulus BCA, & 

degenerat in notvangultirn; 

Et, contra, ubi hoc fit, ilhid 

fict. Qaod ctiam probari po 

-terit,per i6c 6. 

Acq; iJem pari mo do fi- 
ct in alii* duabus quantica- 
tibuB quibufvis, quae limul 
vcl crefcunt vcl dccrcfcunt 
proportionalitcr. Protit li- 
quet ex ilia propofitione \6c6. Quatnvi* cnim ca fpc» 
ciaehn de reftis lineis ab Euclid*. 8c affirnutur 8c demonftrctufj 
attamen idem non niinus vcrum tfle de quibufris quatuor pro* 
portionalibus nemo dubicat, cu^n idem fublit in omnibus tun- 
damentum: unde notiillma ilia rcguia, quae Anna dici fo- 
le^originemducic; qn : ancmpe 3 ex quatuor proportinalibut, 
quod fit ex murua inulti plica ionc medioium , zquatur tafto 
ex mutua nuiltiplicaiicne txtrcmorun . Idtoqj ti medio rum 
alcerum fit ciphra feu non-quantum 3 neceffe eft ut Scextrcmo- 
rum alteram (it ctiam ciphra feu non quantum: fecus cnim ca 
aequalkas fa&orum <non prodibit. 

Imoirlcm etiam oinnino accidit, non modi ubieadem eft 
utriufq; quantitatiscrefcendi 8c decrefcendi ratio, ftd etiam ubi 
incrementi Scdtcrtmenti ratio in una quantitatc eft ration is 
quae in alia quantitatercperitur,duplicata?el triplicata (?cl 
alio ctiam aliquo modo immutata:) uc liquet in Parabola. 
Qyoniam cnim ordinatim applicatae ineadeni Parabola crcf- 
cunt & d?crefcunt,nor? quide in eadem ratione cum djamctri?, 
fed in fubduplicata ratione diametrorum: ideo tamen , obi ha- 
rum-aUcrurra redigi?ur ad non-quantum, ctiam rcliqua ad 
non-quantum rcdigetur- Veibi gratia, Qiioniam in Parabo- 
la A O |>rout Diametri punftum D aliud atq ; aliud affumitur 
ira cam Diameccf A P, quam ordinatim applicata OD$ brc* 
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tior eft aut longior; nontamen utraqj in cadcmrationc^fcd 




altera in alteriu* ratione dtiplicatS; font cnim diamctri ad in- 
Ticem, non uc ipfac ordinatim-applicatx, fed ut ordinatiro-ap* 
plicatarum quadrata, f prout notum eft exprincipiis ConJci^) 
nempe ADA D: : O D q O D q. Si tamen punftum D af- 
CgnctiirinipfoParabQlac veiticc A,adeout interccpta diame- 
ter AD nulla fit (propter coinddrntiam punfrorum A, DO 
ettam & ordinatiai-applicata OD nulla eik, five nullius longi- 
tudinir; m patct. 

Scd & idem eveniet in Hyperbola, vcl Eflipfi,aliave ejufmodi 
cuivaj ubiiamen raiio 1 diamctri ad ortiinatim-applicatag ma- 
git adhuc eft intricata. Adeo ut Lcm maris Veritas abunde 
conftet. 

HUpofitisvficpFoceditarpumtntum. Sitrefa PA <xtrenio 
diametri A D perpendicularis , adcoq; peiiphcriam ABD 
conti'>gtn»inpimftoA ,undc refia Ab \quamtun cpm eft tx- 

tenia ) coRCurrat cum peri- 
pheric ubivis in Brcirciimdu* 

ft* jam rcfta A B fecabit pe- 

riphei iam in va lis uicotfl ve 

pun&Uq iprum qua; vjs Elt\~ 

fighiatiir : Temper an t m , hoc 

tranhtu, 'penpheria B A & an- 

gulus reftilin'ruf BAP pro- 

portionaliterfimul tarn crtf- 

ciint qtiam decrefi uitt , per 

3**3 &3je6* Ideoq*, ubiputjAumBTid ipfuro A pcrvene- 
, ric, 




Digitized by LjOOQIC 



4.3 De Angulo contatfuS) CAP. 14* 

rit, adcoq; pcripheria BAevanefcat & nallius cvadat magni- 
tudinis, timul etiam angulus BAP evanefcet & nullus fiet, fi' 
Vqniillius roagnitudinis. Eftautcm, hocincafiij angulus illc 
BAP, vcl ipfe angulus contaftus, vcl faltcm non ipfo minor* 
Ergo angulus eoncaftuj nullius eft magnitudinis, five non- an* 
gulus. Quodcratdemonftrandum. 

CAP. XIV. 

Argumentum [extum , Ex Ofticis petitum, & 
Seftionibus Cmcn. 

MOncthic tandem Clatius, & quidem rcfte, U quodie *n- 
gulo conUttiK) qui fit in circuit, docetur^ verum etiam ejfe dc an- 
pitocontadusy qui in con ids [eftionibm ejficim : Vt enim denmftrat 
AfolUniM Ferg<eus lib. i.pop 32. In hcum, qui inter cor,i [eftionem 
&yeftam line am tangemem imer)kitur % altera reSa linea n$n c<*dhz A £ 
adeo angulus iBecontaftm minor etiam eft omni acuto reftilmto, &nU~ 
qms angulus ex refto ( fi nimirum ex funfto eontaftm ad Uneam \an- 
gentem excitatur ferftndicutar^ omni acmo rettilinto major. Hoc ego 
quidem tanquam ▼eriflimum agnofco 5 non modo dc fe&ioni- 
busconicis, fcd&aUisquibutviscurvis: nempe angulum con- 
taftus, qui ad i lias efficitur, minorcm cflc omni angulo acuto> 
utpote qui fit non-angulus; reliqUum vero ad rcftum , majorcm 
cfle omni acuto reftilineo, eft enim re&us, & refto re&ilineo ac* 
qualis: eft enim hie cadem ratio quae in circulo. At hie, in- 
quif, major abfurditas *pparet y quoad fenjum $ in ea Elliffi qu£ perexi* 
gum ha bet lamudinem^ & in ed fyperbela qu* fere linea re ft a ejfe vi- 
deatur : valdejenim in^quales cernnntur anguli ad. verticem illim Ellip/is 
& HjferboU conftitpiti. Verum ego neq; majorem abfurditatem 
neq; omninoullamhic confpicio. Quamvis enim crurum di- 
varicatio extra punftum comaftusttaria videatur •, in ipfo cam 
cohtaftus punfto non eft varia linearum inclinacio, nee quidem 
omninoulla. Et, fi nihil abfurdi fit , lineas contiguas in ipfo 
contaftus punfto, aequalitcr omnes diftdrc, ( hoc eft, non omni* 
no.,) licet extra illud punftum earum diftantiae fpro varia ip- 
farumdivaricatione^variaefint ; cur magis abfurdum cflet, ea. 
rum omnium indinationes , in punfto contaftus, srquales eflc 
(hoc eft, nulla?) licet alibi lmt. admodum inarquales ? Aut e- 
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tiam (quoniamadfenfus judicium fit provocation cur inagis 
incfedibilc exiftimem, acutam illam Ellipfin , & obtufam Hy- 
perbolam, in ipfis contaftuum punftis, ad rettas tangcntcs pa- 
ritei non^nclinari, quamvis pofteavariedivariccntur; quam, 
eafdem paritcr fuas reftas non nifi in unico punfto eontingcre> 
Nam & hoc (enfui non magis crcdibile videbitur $ neq-, tamen 
Clavius, credo, negarct. 

Quonitmvcrodc contaftibus in Coni feftionibus mentio- 
nemfacitClavlus; videbimus & illic omnia noftrs fentemise 
conftntanca. Inftantiam defumam ex opticis ; quae hxc efto. 

Tradic Vitellio,lib. 5. prop.2. AnguUs incidents & refleximis, 
tqualcsinvicemtfe, infftculis ^uibujcun^ 9 five flams five concavis 
five cdnvexii: Atq; illud etiam agnofcunt Optici omncs. Sed & 
idem Vitcllio,lib.9. pr.43. oflendit , In jfcculo cencavo farabolic* 
radios omnestfki in illud ubivis incidunt axi parallel^ ad mhumidewfe 
fundum, qui Focus dicijolet, reflefii: Quod & poft ilium agno£ 
cunt ^lii Optici. Hoc autem at demdnftret # oflendit, ex Apol- 
lonio, lineam incidentiz, 
8f lineam rtflc&ionii ad 
focum, angulos aequalcs 
cun^refta contingentc fa- 
cere. Verbi gratia. Sic 
,pun&5 objefti, O unde ad 
ipeculipunftum P ducatur 
refta OP, axi parallcla: 
indc autem ad foaini PF: 
Erunt anguli OPT, FPC, 
(cum refta tangente CPT fafti) aequales; utVitellio exA- 
pollonio demonftrat; idcoq^ , inquit, reflexiofiet adpunftum 
F: atq j idem fiet quodeunq; fit punftum fpeculiP, in quod 
radius OP axi paiallelus incident. At oportuit oftendifle, 
non tam angulos OPT,FPC, ad contingentem faftos,ae- 
qualei effe; quam OPB, FPA, ad fpeculum faftos, xquales 
eilc; angulum nempe incidentix & reflettionis in fpeculo. Vel 
igitur atqualitas angulorum ad reftam contingentem, eandem 
infert sequalitatem angulorum ad fpeculum 5 vel demonftratio 
non procedit* Cum igitur demonftratio hxc pro legitima fo- 
Iet, quod fciam , ab omnibus haberi; dicendum eft eandem u- 
trobiQi efle aequalitatem. ldeoq; ciim gqualcs fint tarn O P T, 
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F P C, angali ad contingentem, quam O P B, F P A % angali 

ad fpeculum; eruac eciatn ( per 3 axioraa primi Euclidii) tn- 
guli C P A, T P B, vd aeqqalcs, vel potius nulli. At manifc- 
Sum eft etiam, crura cruribus nonutraq; congruere* nam rt an- 
gulus alter alteri fuperponatur,quam?is coagruere poffint cru- 
ra P T, P C, ateamen P B> P A > non congruent, ncq 5 alcerum 




iaaltcro jaccbhy (ed tota PB , folo punfto B excepto, c*-> 
det inter ipfas P C 5 P A, at nemo non concedet,qui Parabolx 
naturamfatisintelligit. Undc etiam manifefto liquet, crura 
ilia, quar, extra pun&um concurfui , varie divaricantur, poflc 
tamea acquets anguloscontinere. 

Verum fiquis dicerct (contra Vitellioneni, aliofq*, Opticos ) 
Radium OP; nonrcfle&i ad punftum F prxcife ( quanvis 
ad illud quam proxime ) co quod exlftimct angulura QPB, 
angulo FPA> non precise arqualem, fed aliquantillo majo- 
rem> propterca quod angulus ablatus B P T y angulo ablato 
A PC, minor videatur : Sic refutandi crunt* Si non ad pun- 
ftum F fiat reflexion efto,fi fieri poflit, ad punftum aliud ali- 
quod infer ius in axe aflignandum, (nam ad aliquod faltcm ax- 
is punftum rcflexionem fieri, nemo dubitabitj fitqj illud pun- 
ftum G, ut tandem angulus reflexionh A P G, fiat aequalis an- 
gulo incident jac OPB Erit ergo angulus rcftilineus FPG, 
differentia angulorum F P A*G P A, feu F P A, O P B,adeoq } 
angtilorum A P C > B P T; quod fieri non poteft, cum fit ho- 
rum utervis omni angulo reftilineo poffibili minor : non poteft 
cninv alia rcfta inter reftam contingentcm 8c coni feftipnem 
cadcre,pcr 32 lib. 1. Apol. Non ergo fitreflcxio ad G 9 crgo 
adF;ide6q;tamanguli APF, BPO, quam GPF^ TPO, 
fuotjcqualcs; . ideoqs A P C, B P T vel folccm jequalcs, vel po- 
tto- 
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tias milli. Idem igltur & dc angulis contaftuum in Conkh fe- 
ftionibuivcrum cflnon minus quamin circulis. Scd fcargu- 
mentorum prscedentium aliquot dc fcftionibus conich, all ifve 
curvia, pariter atqj dc circulis concludont. 

Poftquamhoc totumnegotiumabfolvcram , admonuicmc 
( quod ante nefciebam ) Clariflimus vir D. Setbus Ward , apud 
nos Aftrontmiz Profeffor S&vilianw 3 digniffimus Collcga me- 
ns, Cabbzum, in libro fuo de Mctcorii, Vitellionis demonftra- 
tioncmut minus fufficientem improbaflc, caquidem de caufa 
quam & ego jam innui; adcout cam quam fubjunxi confirma- 
tioncm non omnino inutilcm fuiffe 5 fed plane neceflariam, jam 
reperiam. 

GAP- XV. 

Clavii Ctroffmii refpondetur* 

DEniq; myfteria aliquot hie ad jungitClavia^qiiafi exEfc- 
clidispropofitione,proutabipfoe(l intelle&a, emergen- 
tia. lltilludGardani; 

Prtefl aliqua quantity continue & infinite auger i altera veto infini- 
te minui}& tamen augmentum iOiu* 9 quantumcur.% fit > minus [em fet 
trit decrement$ hujw : propterea nempe quodangulus conta&us 
quantumvis roultiplicatus, minor (it angulo quovis rc&ilinco 
quantumviidiminuto. 

Item illud ex Campano ; Tranfiri $?fe a minm ad ma]us , vel 
contra, &?cr omnia media>ncct amen feraquale. Quod tantundem 
eft acfi diccrct,cre&um quemvis in piano Horizontal! fiantem, 
poflcdextrorfiimabOrientcadOccidentcm faciem convcrte- 
re nee tarncn interim ad Meridiem convcrfam habeat. 

At h«c, 8c fiqua font fimilia, cum aliud non babeant funda- 
mentum* quira quod fupponant, Angulum contaOut vere quantity 
jewejfoultcriorcrcfutationc non indigent. Sufficit enim de- 
mosftrafle, (qacd abundc fa&um efle judico. ) Angulum anta* 
fin cflcmn-angulumikix mi* quantum-, 8c propterea, Angulum Se- 
jmtimli *qua\em eft uU$ reflilinee. 

Ha INDEX 
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LSS^VEX CvfTtW 

la Tra&atu Praeccdente. 

I.* Anfa & Statu* pntfentis contrwerjl*. 
IT. Cotttrrverjtam banc ab Euclide diremptam non efle. 
.III. Anguli flaninatura & definitioexplicantur. 

IV. Argummtum primum , Ab Inclination*) Angulifr 

plani^naturapetitunt. 

V. Argumentum fecnndunt; db Angnlorum vUnoxum 

ifaytrtif. depettdeus. 

VI. Except ionibns CUvii rcfpondetur. 

VII. Angnlorum Tlanorum i^yim* quatuor argument™ 

ultcrius confirmatur. 
VIH . D. Henrici Sa villi Tefimoninm hac in re. 
IX., Argumtntumurtinm^ ab *qu$libusf milium feg- 

mentorum AjtgnUs defumptum, 
X. Ximilium ftgmtnt»rum angnUs *auaks eft, fix 

Argnmmtis ulterius confirmatur. 
XI; ObjcffionimcontrariumrefpondctHr. 

XH. 
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XII. Argumentum quartern , (feu argument firum cUf- 

fis quarta^fex difiinU* argumentis conjians,) 
bine de/umitur, qnoniam, ghiojl »mni pofitivk 
quantiUte affignabili minus eft , e& non-quan- 

tUtll. 

XIII. Argumentum quintum^ ab evanefcente preportfone 

defumptum. 

XIV. Argumentum fextumh ex Optica petitum, &feSi- 

•nibut Corners. 

XV. CUvii cortllariis refptndetur* 
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